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B RATA Prind^I^riiirterii 

P. B. cx FhilofbphisbTd^ 
bris'<ieprorhpta',quan aiituiA 
'*ibli cxponcum illico fplen'» 
dent A: ■ publicse vtiUtatis 
ipem oRcndunc , magno 
v .i^ata^pra^fkiioin primos linb* 
rxs impetus illi Us appVobactone,cu ius offici um «ft 
alraa rep. aucrtcrc, alia imperare . Hinc por- 
ro fadumeft, vc omnis fer^fcriptor cxiRimatio- 
fiis periculum adicurusVaiiquem^x^pYincipibiuli 
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ftfis j cuius autorhatc Hpfi idicAfni| 

ppus ab inuidorum morfibus fcruetur incoluraci 
^^c-crgo^nfuctudincm amanti mihi fani feli-i» 
Heiicr^cecidit jvvuu.fola tua propriabcnigaititl| 
permotus^ t^shie^^miHarcivvltio a^ribcrcsv'| 
Stu c'cTi i m i nociti j tn d 'd e bil i p a r t u s* ifi a^gh a" pa- 
irqni d^derat-flutoritatem; tu principum orbis 
Wra^ifrinpAn^psf-^mper dignHfimara prihcipa* 
tu faf^niiap prar(lij<fti . f>cu t Jnt4lat5c dedica- 
tiones (olent alienas k fapientia: ftudio (pes olere: 
■fciji^talil!^ ^tr6tihij,riiofuihji|; veteru*m in rac bc| 
4)^ciorum,ati^m fufpicioncm amoucbit . Quod 
verd a^vkaqn yrpfioj attinet^. qU^m^nulla 

per tc vaim temporum permutatione terminari; 
vereor vt id fualucc^Mk^ aiijs vitali afpiciac 
illa, quae tua (ludia ,& res geftas omnium lin- 
guiskx ficdkterai^^celcbrafctt quantum 

enim tuam excelfam fu(picio dignitatem, tantum 

j^credibllem^cUm ilhcoit^> 
aequpfjd nifi diu initus cr^- 
^dide^H^ perpetuam, in 5uis laudibus famam hi- 
biturum; C^arc iUudnoU (blum tibi diuini grc« 
gjsantiftiti eupio gratum, stecidere^ cuius auta- 
jp^afc prote<aum in : tanta nouarum rerum poft 
.tam'graucs autor^s contemptione i‘mrniTtio meb 

5 Mnr ruborej a medium prodeat sftidfipfi diutaiea* 

. li ex voluntate donum expendenti, penes quam 
xternitas^ 8c cui primum dicata omnia ede 
vt hi iqiioscuis lumioibus dignaris ^ de 
s: . i ■" centro , • 


ccnWQigrauitatis falidorum fterilis ingcnij mei 
teftcs libelli a mortis aemula me obliuionc defen- 
dant. .'Stomacharis hic, arbitror , quod tantum 
^cifiem de nihiloj fed magis confefilonis impu- 
dentia. At vero non impetus animi ad gloriam , 
cuius nullum mihi natura femen impartiuit (fit 
gloriai loco ignauix fugifle dedecus) fed tua er- 
ga me voluntas , mcisapta ftudijs liberalltatc te-' 
ftata hunc ardorem expreflit. Tanta enim cft 
ycnuftas,tux virtutis ex niei meriti penuria, ve 
putem fine me indice illam diminutum fui fpeda- 
culiim pofteris praebituram. Nihil ergo minus 
fogjransquam qui tua beneficia cumulando per- 
IfUrbatis iudicijs fatisfaccrem , feientia fcilicct, 
& V irtutc illa , qua maxime fuperbit eneruata , 5c 
arefcensJMundi stas j nullum opulentiae meae , ar- 
tis aliena: fpecimen pro munere gratise a teacce- 
j>topartem tibi reddidi.: fed ingcnij mei partum, 
^uaUl^.is cumque eft 5 quod :& grati animi quaefi- 
^ip.tpionuipentum; crimine me audaciae liberer, 
<]Uodimpendeat, palam dedicaui . Ali j tibi co< 
lutnnashonefiilTimis titulis ornatas erigant :(la* 
j^asin foriscollocent:magnificasa:des extruant, 
.quarum in frontibus grandes marmoreae tabulae 
Mammantibus auro fyderibus, & peregrinis lapi< 
dibus intextae ea de te viuo referant faxum impu • 
:dens,quae verecunda ha;c pagina praetermittit* 
Ego. incredibilis ;tu^ benignitatis non tam gra* 
.ttia tcftimoniariquae.loeQ.mou^ri nequeant: 
k.. expe- 
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expeditum hunc nuntium' in longiflTima itineri 
dcftinaui. Quem ejuidem eo minus vereor ne 
ren tujquamobrcm Telchines fortafle aliqui in- 
Tedaturi >difpari fis voluntate protedurus, qu6d 
in his tam reconditis naturae arcanis geometrica 
demonfiratione patefadis,' tanquam in remine 
multiplicem prsefcriptioncm, ac normam cfle in- 
»clliges ipfc pacis inter tuos greges autor,lupi 
otomani terror, ciuili , & bellicx architedurx 
maxime necefiariam. Quodqucjcum ad theologi* 
eam quandam veritatem chriftiano generi maxi- 
me falutarem illuftrandam, per, Philofophi^ etiam 
campos rapientium hominum corona decoratus» 
nulla tantx molis > quantam fuftines negotioruni 
iadura latifiime vageris 3 nempe illam crclcerc» 
atque illuftrari indies magis ex optas , cuius con« 
/uetudinc tantopere deledaris. Quod denique 
feientiz ciuilisipfcperitifiimus omnium optimi 
intclligis,quanti referat ad humanzibcietatis for 
mam & candorem } regum, atque optimatum 
mor in ihidiofos bonarum litterarum .contrd au- 
tem ex dcfpcdione in hos cadente ab ijs , quorum 
morcs',pro legibus haberi (olent, nofti commu- 
nem ingeniorum veternum , mox’ tyrannidem gi- 
gni , magna cullode adempta modcfliz imperi- 
tantium crebra ciuiumfapicntia,quzprauls ti- 
morem efficit, melioribus pudorem > Quod fi meae 
cxpcdaiioni exitus refpondebit,vttchocmunu« 

fculo vel leuiter Iztari fentiam 3 alia non iniucun* 

da 
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ftarim proferam^ qua Pe t r v $ a i d o b r a n- 
DiNvs tuus nepos ) domi forirque clariHimus 
Cardinalisjcuius inter familiares itidem, benc- 
licijsque deuim^os locum habeo^ fua; erga me hu- 
manitatis tcftimonia ab inuidix fateUite ^mi« 
tiiftra calumnia tueatur: quando duobus talibus 
viris animi mei captum beneficentia fuapcriclU 
tantibuS) duplex periculum fubire fumcoa^ius. 
Sed iam verbofae cpiftolat) tuo faflidio finem im 

j^ofiturus peto 4 tevnumjvt tibi perfuadeas » mc 
inter tuos famulos, quos aere proprio,8c vit^iu quo« 
tidiano Hbcralitcr fuftentas, eorum, qui pro te 
emori poiTunt, amore, €onftantU}fidclirate nemini 
jplane concedere . . $ic tua omnia prxftantidima 
heinora Princeps magnanime , fic pietatis coUi« 
men, Deus 6pt, Max. tibi fortunet , quem ad ma« 
iores in dies res gerendas in longum acuum inco^ 
lumen) fcliccmque conierucc*. ValcCt 
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Ropofitum eft mihi in hifce tribus li- 
brisjo Geometra , cuiufcumque figur« 
iw* ) oH in geometria ratio haberi lolet, 

centrum grauitatis inuenire^. Huius 
autem piouincio: mihi fufeipiendae oc- 
MQi cafio fuit liber ille iam pridem editus 

Fedtsrici Commandmi Vrbinatis,in 
q ocum ille corporum planis termi- 
nis definitorum ; necnon cylindri , & coni , & frufti conici , 
& fphaerae ,& fphaeroidis centrum grauitatis oftendilVeti 
aliorum autem , quae fuperficie mixta continentur vno co- 
noide parabolice tentato fyllogifmi ia(itura operam per- 
didifTet , ego fpe magis , ad quam vir flle exarferat incita- 


M Centro grauitjblid, 

tus > quam deterritus Japfu,vehementerque dolens geo- 
metria? partem tamdiu defiderari cognitione digniffimam; 
cum ante exercitationis caufa omnium , qux propolui fdli- 
dorum, excepto conokle parabolico , Centra grauitatis aliis 
viis indagaflem ; poftea non folum parabolici , fed ante me 
tentata nemini, hyperbolici conoidis, & frufti vtriufque , & 
portionis vtriufquc conoidis, & portionis frufti ,& hemi- 
fpihwij, & hcmifpharroidis , & cuiuflibct portionis fphx- 
Tx , & fpharroidis vno , & duobus planis’parallclis abfeiflae 
cetra grku itatis adinueni, multa autem ex his duplici,qua»- 
dain triplici via. Taceo nunc alia eiulUem generis, quae 
cum vtilia,tum geometria? ftudiofis non iniucunda, vt arbi- 
tror, futura in pofteriores libros diftribuimus . Quod autem 
aliquot propofitiones, alias Ar^imedis Icmmaticas, alias 
Gommandini meis rationibus attuli demonftratasjnon tam 
idcirco id fcci,nemea? lucubrationes deperiret, quam quod 
velftylb Euclidis magis confoftx, yel ad percipiendum eo 
minus laboriola? , quo ad inueniendum funt difficiliores, 
vel meo propofito aptiores viderentur . Earum propofitio- 
num, Archimedis duo funt in primo libro , decimaquirta, 
& feptima,& fecunda pars vigcfim3e;in fecundo aufem vna. 
Omne conoides parabolicum fefquialterum efle coni ean- 
dem bafim , & eandem altitudinem habentis . Comman-. 
dini autem omnes in primo libro nouemj vigefima tertia, & 
quinta : trigefima fecunda,tertia, quarta, feptima, & nona: 
quadragefima prima,& fecunda. Sed multa hic noua inue-' 
nies ita ad pra?fcns inftitutum ncccllaria, vtper (e tame ipla 
in geometria locum habere xJebeant, maxime vero tres pri- 
ma? fecundi IHwi propofitiones, 'quippe quibus magnam, ac 
perdifficilem geometria? partem demonftratione re(fla, & 
generali ad viam regiam reda(ftam cfse intelliges.Ita Deus 
Opr. Max. cuius auxilio ha?c feci , quibus prodefse alicui 
vehementer cupio, reliquis meis conatibusopem ferat.Sed' 
ad definitiones accedamus.- . . i •n* ‘ ■ ‘ " • 


DEFI- 


. .i»; by GiHig 


Lihfr^Prmm ^ 

DEFINITIONES- 

I. • 


Figurae aliquae planae multilatersc centrum ha- 
bere dicuntur puneSum illud , in quo omnes redla: 
linesE vel angulos oppofitos iungentesbifariam 
fecantur, vel ab angulis duwlae ad laterum op* 
politorum bipartitas feclioncs in eafdcm ra* 
tiones. .« !•- i 


.1 I. 


.7 


Circa diametrum cft figura plana , in qua rc- 
ilaquacdamjquae diameter figurse dicitur^omnes 
redas alicui parallelas', a, figura terminatas ‘bi- 
fariam diuidic. 






.. j j . 


. •/ 


<• l'jO 


r/ti,'!'.''.. . -jfl , t'. ;il 

Odaedrum communicer diidum, cft figura'fbli- 
da odo triangulis binisparallclis, aqualibus, & 
fimilibuscomprehcnfa.i j.. 

Polycdri <rcgularis centrum dicitur’ pundum, 
in quo omnes redae lineae, qujc ad angulos oppo* 
•fitos pertinent bifariam diuiduntur* 




n 


Cu-' 
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^ D< Cmro grmdtJoUd 

V. 

« 

Culufllbet figurae grauls centrum grauitatis 
eftpuntiium illud, a quo.fu/|icnrum graue perfi: 
manet partibus quomodocumque circa confti- 
tutis. 

V I. 

i': 

-I Axis prifmatis,& pyramidis & cius frufti di- 
citur- re(^a linea, qu^in pyramide k vertice ad 
bafiscentrum figurae vel grauitatis pertinet: in 
. reliquis autem, qua: bafium oppofitarum figurae 
vel grauitatis centra iuiigit . 

V.I I. 

' * f 

; Si qua figura fblida planis parallelis ita ieca- 
ri poffit, vt quaecumque fciJlioncs centrum ha- 
beant,&fint inter fe fimiles ; aliqua autem reda 
linea , fiue ad centra b^afium oppofitarum pr^edi- 
disfedionibus parallelarum, & fimilium,vtin 
cylindro ^ fiue ad verticem , 5c centrum bafis ter- 
minata, vt incono,hemifphaerio,&conoide,tran- 
feat per centra omnium prxdidaruin fedionum; 
ea talis figura: axis nominetur : ipfa autem figura, 
iblidumcirca axim . Quae fi vel vnam tantum ha- 
beat bafim, vel duas inaequales, & parallclasrdua* 
rum autem quarumlibet praedidarum Tedionum 
vertici , vel minori bafi propinquior fit minor re- 
•, ~ " moii^ 
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. Liber Trimus, 

1 

mock>ri ^folidum circa axem in alteram partem dc 
ficiens nominetur ; quo nomine (ignificari etiam 
volumus ea folida, quorum qujelibet fediones 
bafi parallela: quamuisbafi non fint omnino fimi- 
les, tamen ijs figuris deficiunt, qua: funtfimiles 
bafi,ac totis ijs , i quibus ipfac ablatae intelli* 
guntur, ita vt tota figura & ablata habeant com- 
mune centrum invnareda lineaadcentrum ba- 
fis terminata, quae 5c.ipra talis {olidi axis nomi- 
netur. 


Vtin fi^ra, folidi ABDC deficientis folido CED 
bafis eft circulus AB, terminus bafi oppofitus circum- 
ferentia circuli C M D. axis ' communis omnibus E Fi 
per cuius quodlibet pundlum I plano bafi AB paralle- 
lo fecante folidum ABDC, ’& ablatum C E D , & re- 
fiduum , efi totius 


feilio circulus G 
H, ablati vero cir- 
culus KL, &refi- 
dui feclio reliquum 
circuli G H dem- 
pto circulo K L. 
quarum fe(fHonum 
omnium ' 'centrum 
commune* eft I t i 



Quod fi fuper duos * . , , 

circulos G H, K L circa axefti communem E I ‘cylin- 
dri dclcribantm, (eruat autem eiufdem altitudinis) erit 
reliquum cylindri G B, dempto cylindro cuius bafis 
K L, axis E 'conftitutum* fiiper bafim G , K“, " & circa 
a^ dm £ I, quae fuo loco expe(ftacur cogitatio. 

PO- 
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De Centro gramjblid, 

POSTVLAT A7 

• I. ' 

• Omnis figur» grauis vnum cfle centrum gra- 
u i tatis . 

I I. 

Omnium figurarum fibi mutuo congruentium 
centra grauitatis mutuo fibi congruere. 

I I I. 

^ r 

Omnis figurae, cuius termini omnis cauitas 
cft interior, intra terminum efle centrum graui- 
tatis. 

I I I I. 

Similium triangulorum fimiliter pofita efse 
centra grauitatis . In triangulis autem fimilibus 
fimiliter pofitapundaefTe dicuntur ,4 quibus re«^ 
^ae ad angulos aequales dudae cum lateribus ho- 
mologis angulos aequales faciunt. 

V. 

iEqualiagrauiaab squalibus longitudinibus 
fecundum centrum grauitatis fufpenfa squipon* 
derare, ^ - ,* 

. ■ --'V i:- ' ' 

A quibus longitudinibus duo grauia aequipon 
derant, ab ijfdenialiadujp quxlibct illis aequalia 
aequipond^erare. 

" PRO- 
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PROPOSITIO 

PRIMA- 

I fint quotcumc^iie magnitu- 
dines inajqiialcs deinceps 
proportionalesi cxcefTusjqui 
biis differunt deinceps pro- 
portionales erunt, in propor- 
tione totarum magnitudi- 
num. 

Sint quotcumque inxquales magnitudines deinceps 
proportionales AB, CD, E F, & G, 
differentes exceflibus B H, D K, F L, mi- 
nima autem fit G. Dico B H, D K, F L, 
deinceps proportionales efse in proportio- 
ne , qux eft A B , ad C D, feu C D, ad 
E F. Quoniam enim eft vt AB, ad 
CD, ita CDadEF} hoc eftvt AB,ad 
A H , ita C D , ad C K , permutando L 

erit, vt AB, adCD, ita AH, ad CK: 
vt igitur tota A B, ad totam C D, ita_# . 
reliqua B H , ad reliquam D K. Simili- 
ter oftenderemus efse vt C D ad E F , 
ita DK ad FL; vt igitur BH ad DK, -AC EG 
ita erit D K ad F L, in proportione, qux 
eft AB ad C D, & C D ad E F. Quod demonftran- 
dum erat. 

. V. . / ; • 

PRO- 
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/ Ceniro gramt.folid, 

PROTOSIT 10 IL 


In omni triangulo vnum dumtaxat pundum 
cftjinquo recS* ab angulis ad latera incidentes 
fecant fefe in eafdem rationes . & fegmenta j quae 
ad angulos, funt reliquorum dupla .& praedic^x 
incidentes fecant trianguli latera bifariam. 

‘Sit triangulum AB C, cuius duo quaelibet latera AB, 
A C, lint bifariam fedla iii punitis D , E , & duitae rcitae 
lineae B E, C F D, A F G. Dico C F duplam efle ipfius 
F D, & A F, ipfius F G, & B F, ipfius F E. Et in nullo alio 
punito a punito F tres reitas ab angulis ad latera inciden- 
tes fecare fe fe in eafdem rationes . Et reliquum latus B C 
feitum efle bifariam in punito G.Quoniam enim eft vt B A 
ad A D, ita C A ad A E; hoc eft, vt triangulum A B C ad 
triangulum ADC, ita triangulum idem ABC ad trian- 
gulum A E B ; aequalia 
erunt triangula ADC, 

“A E B, & ablato trape- 
zio D E communi re- 
liquum triangulum B D 
F reliquo triangulo C 
E F aequale erit : led . 
triangulum A D F eft 
aequale triangulo B D F; 

& triangulum A F E 
triangulo E F C , pro- 
pter aequales bafes, & 

communes altitudines ; totum igitur triangulum A F B 
toti A F C, triangulo aequale erit: fed vt triangulum A F B 
' ' ad 
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' Uher *Primi(Sr 

ad triangulum F B G , hoc eft vt A F ad F G , ita eft 


ru i 1. 


triangulum A F C ad trianguluin FC G; triaiiguluni er- 
go F B G triangulo F C G atqualc erit , & bafis B G ba- 
fi G C arqualis . Quoniam igitur & A E eft .rqualis 
E C , fimiliter vt ante , oftendcremus, triangulum B C F, 
triangulo ACF, cademque ratione triangulum ABF, 
triangulo B C F aequale ellc : igitur vnumquodqiie trian- 
gulorum ABF, ACF, B C F, tertia pars eft trianguli 
ABC: fed vt triangulum A B C, ad triangulum BCF, 
ita eft AG, ad GF; tripla igitur eft A G ipfius GF, 
ac proinde AF, ipfius FG dupla_,. Eadem ratione—» 
B E, ipfius F E, & C. F , ipfius F D , dupla concludetur. 

Sed fint fi fieri potcft,rrianguli ABC duo centra qua- 
lia diximus D , E ; & ab ipfis ad fingulos angulos du- 
cantur bina; rc(fta; linex: 

& cadat D in aliquo trian 
gulo B E C . C^oniam 
igitur D eft ccntnimtrian 
guli ABC erit triangu- 
lum B D C tertia pars 
trianguli ABC. Eadem 
ratione triangulum BEC 
tertia pars erit trianguli 
ABCj triangulum ergo 
DBG xqualc erit trian- 
gulo BEC pars toti, quod 
fieri non poteft , atqui idc 
abfurdum rcquitur,fipundlum D cadat In' aliqiK) latere- 
triangulorum , quorum vertex E; . Manifeftum eft igitur 
propofitum. 



• ; 'r- i 

t d 'i j > . . .... ".i** 

. • ^ B PRO- 
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De Centro grauh.jolid, 

■ * » 

PROpbsiTio iii: 

In fimilibus triangulis rcd.T lines, qus inter 
centra, & alia in ijs fimilitcr pofita punda in- . 
terijciuntur 5 proportionales funtin proportione, 
alterum homologorum . 

. Sint triangula fimilia , & fimiliter pofita ABC, D E F, 
quorum fint centra Oj P, in ijs autem triangulis fintpun- 
fta fimiliter pofita^ K, L, qua: cadant primum in reftis 
B G, E H, quae ab angulis aequalibus B , E , bafes bifa- 
riamdiuidunt. Dicoefle OK ad PL, vtefi latus AB, 
ad latus DE. iundHsenim AK, KC, DL, LF, quo- 



niam angulus K A C, «qualis cft angulo L D F, & angu- 
lus K C A, angulo L F D, ob fimiliter pofita puncta K, 
L, triangulum AKC, triangulo LDF fimileerit,& vt* 
K A ad A C, ita L D ad D F; fed vt C A ad A G, ita 
cftFD ad DH, ex praecedenti ;vt igitur KA, ad AG 
ita erit L D, ad D H, circa aequales angulos ; fimilia igi- 
tur funt triangula AGK» DHL, & angulus A G K, 

. . / . • ’ aequalis 
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Liber trimus, n 

«qualis angulo DHL, & vt K G, ad G A, ita L H, ad 
H D : fed vt G A, ad A C, ita cft H D ad D F: & vt 
AC ad AB, ita DF ad DE, cx «quali igitur critvt 
KG ad AB, itaLH ad DE: fcd vt AB ad BG, ita 
cft D E ad E H , propter fimilituduiem triangulorum 
ABG, DEH; & vt BG ad GO ita eft EHadHP, 
propter triangulorum centra_j O, P; ex «quali igitur erit 
vt KG ad GO, ita_. LH ad HP: & permutando vt 
OG ad PH,ideftvtBG adEH, ideftvtAB adED, 
ita K G ad L H , & reliqua O K ad reliquam P L . 

Scdllnrpunfta fimiliterpofita M, N, qu« cadant ex- 
tra lineas B G, E H, iun(ft«que O M, P N . Dico iti- 
dem efsc vt A B ad E D, ita O M ad P N. lungantur 
enim rc6z M B , NE, qu« cum quibus lateribus homo- 
logis angulos «quales faciunt, ea lint AB, DE, quod 
propter ifofceEa triangula ftt didum in fimiliter pofttis 
triangulis . igitur etiam angulus B A M, «qualis erit an- 
gulo E D N i fimilia igitur triangula A B M, D E N: & 
vt MB ad B A, ita erit N E ad ED: fed vt AB ad 
B G, ita eft D E ad E H , propter fimilitudinem trian- 
gulorum, & vt B G ad BO, ita cft E H ad E P, ob 
triangulorum ftmilium centra_. O, P : ex «quali igitur 
erit vt M B , ad B O, ita NE ad E P . Rurfus quo- 
niam angulus A B M, «qualis eft angulo D E N," quorum 
angulus A B G, «qualis eft angulo DEH: erit reliquus 
angulus OBM, «qualis reliquo angulo P EN: fedvtMB 
ad B O, ita erat NE ad E P j triangulum igitur OBM 
triangulo P E N, fimile’crit,& vt BO ad EP, hoc eft 
BG ad EH, hoceft AB ad D E, ita O M ad PN. 
Quod demonftrandum erat. 


B a BRO- ' 
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TROPOSIT/O IV. 

- . ’ ^ _ ' • ■ . . \ . I i 

Datis duobus triangulis fcalenis fimiliBus , & 
datopun^lo inaltero eorumjvnum duntaxat pun- 
clumin reliquo triangulo pr«di(5lo pundo limi- 
litcr pofitum poceft inueniri. 

‘ Sint data duo triangula fcalcna fimilia ABC, DEF, 
in triangulio A B C datum punftuni G: lint autem 
hxc triangula fimiliter polita . Dico in triangulo D E F, 
vnum duntaxat punctum pundto' G limilitcf pofitum in- 
veniri pofse^^ . lundkis enim A G, B G , G C, ponatur 
angulus E D H, xqualis angulo B A G, & angulus D E H, 

. t . 



«qualis angulo ABG, & HF, iungatur. Manifeftum 
cft igitur ex procedentis Theorematis demonftrationc_-^^ 
triangula EDH, HDF, FEH, fimilia efse triangulis 
BA G, G AC, CBG, prout inter fe relpondent poli- 
tione , quorum fex triangulorum binis quibufque binae ba- 
fes homologo refpond|nt ; ABED, ACDF,BC 
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EF. 'qnaefuntin latera homologa duorum triangulorum 
ABC, DEF. Ex definitione igitur, duo punfta G, H,- 
in triangulis ABC, DEF, fimilitcr pofita emnt . At 
enim fi fieri potcrt Iit aliud pundum K , in triangulo 
DEF, fimilitcr pofitumpunfto G. Vel igitur punftum 
K inaliquo triangulorum, quorum cfi communis vertex 
H, vel in aliquoeorundem latere cadet . cadat in latere 
F H, & iungatur D K; triangulum ergo DF K , fimile 
erit triangulo A C G . Sed & triangulum E D F, fimilc 
e(l triangulo B A C; vtraque igitur horum ad illorum fi- 
bi refpondens triangulorum duplicatam eorundem late- 
rum homologorum AC, D F, habebunt proportionem; 
vt igitur cft triangulum E D F, ad triangulum B A C, ita 
erit triangulum D F K , ad triangulum A C G; & per- 
mutando, vt triangulum ACG, ad triangulum ABC, 
ita triangulum D F K, ad triangulum E D F: eadem ra- 
tione , vt triangulum ACG, ad triangulum ABC, ita 
erit triangulum D F H, ad triangulum DEF: vt igitur 
triangulum D F K , ad triangulum E D F j ita erit trian- 
gulum D F H , ad triangulum ’ E D F j triangulum ergo 
D F K , triangulo D F H, xquale erit , pars toti , quod cft 
abfurdum ; idem autem abfiirdum fequeretur , fi puntftum 
K, poneretur in aliquo przdidtorucn triangulorum , vt in 
triangulo D F H; Non igitur aliud punftum a punfto H, 
in triangulo E D F , fimilitcr politum erit pun<fto G . 
Quod dcmonftrandum erat. 


TROTOSIT IO F.i 


Cuilibet figura: plana; rctftangulum aequale 
potcftclTc. 


Sit 
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SitqusElibetHgurapIana A, Dico figura; A, redlan- 
puli m a-quale pofsccxificre--». Exponatur enim reflan- 
guii.m B C, cuius latus BD, in infinitum producatur 
verius E. Quoniam igitur eft vt re^bangulum BD, ad 
planam figuram A, ita reda B D , ad aliquam lineam 
redam, fi tvt BC, ad A, ita BD, ad DE, & comple- 
atur redan- 


culum EC. 
Quoniam igi 
turcfl vtB D 
ad D E, ita 
redangulum 
B C, ad figu- 
ram A: 1'ed 
vt B D, ad 



DE, ita eft 

rcdangulum B C, ad redangulum C E ; vt igitur re- 
dangulum B C, ad figuram A, ita eft redangulum 
B C, ad redangulum C E ; rcdangulum ergo C E , fi- 
gura» A, atqualeerit. Manifeftum eft igitur propofitura. 


TROPOSIT IO VI. 


Omni figura circa diametrum in alteram par- 
tem deficienti figura quadam ex parallelogram- 
mis aequalium altitudinum inferibi poteft) St al- 
tera circumlcribi,ita vt circumferipta fuperet in- 
feriptam minori fpacio quantacumque magnitu- 
dine propofita.Scmper autem in fimilibus intelli- 
ge,eiufdcm generis. 

Sit figura plana ABC circa diametrum AD, ad par- 
tes 
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tcs A deficienSjCuiusbafisB C. Dico fieri pofsc quod 
proponitur : duda enim per verticem figura: A, bafi BC, 
parallela , atque ideo figuram ipfam contingente, ablol- 
uatur parallclogrammum BL, fc<flaquc diainctro A D, 
bifariam , & fingulis eius partibus 1'cmper bifariam , du- 
cantur perpuncta fe<Slionum reCbe linexbafi B C, &' in- 
ter fe parallela?, atque ita multiplicatx fint fedfioncs, 
vt fe<5H parallelogrammi in parallelogramma «qua- 
lia , & eiufdcm altitudinis quxlibet pars , vt parallc- 
lograminum B F, fit minus fupcrficic propofita, cu- 
ius parallclogram- 
mi latus E F, fc- 
cct figura* termi- 
num B A C, in 
pund s Xj H, & 
diametrum A D,in 
punifto K. erit igi- 
tur G K , «qualis 
K H; per omnia_^ 
igitur pun(5ia_. fc- 
^ionum termini 

B A C, qu« a prxdklis fiunt lineis parallelis, fi ducan- 
tur diametro A D parallelx , figura quardam ipfi ABC, 
inferibetur, & altera circumfcribctur cx parallelogram- 
mis «qualium altitudinum. Dico harum figurarum 
inferiptam fuperari a circumferipta minori fpacio fuper- 
ficie propofita . Quoniam enim omnia parallclogramma, 
quibus figura circumfcriptaTupcrat inferiptam fimulfum- 
pta funt «qualia B F parallelogrammo : fed parallelo- 
grammutn BF, cft minus fuper^cic propofita : exccfiiis 
igitur quo figura circumferipta inferiptam fuperat, minor 
erit fuperlicic propofita. ’ Fieri igitur poteft , quod propo- 
nebatur, ' 

■ ’ ■; «'• '• • • • ' ' 

PRO- 
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PROPOSITIO VI!, 

Tyramides fimilibus ,& aequalibus triangulis 
comprchenfae inter fe funt aequales. 

Sint pyramides A B C D, E F G H, fimilibus, ic xqua* 
libus triangulis comprehcnfae,& fi fint fimiliterpofitae, qua- 
rum vertices A, E, bafes autem triangula B C D, F G H. 
Dico pyramidem A B C D, pyramidi E F G H, aequalem 
efsc. A pundis enim A, E, manantia latera inferius pro- 
ducantur, & praedicis lateribus maiores, inter fc autem 
aequales abfeindantur AK, AL, AM, EN, EO, EP, 



& confiruantur pyramides A K L M, ENO P;py ramides ; 
igitur hae xqualibus,& fimilibus triangulis comprehenden 
tur,vt colligitur ex ipfa conftruifioncitriangulis igitur inter 
fe xquilateris,& aequiangulis K L M, NOP, inter fc con- 
gruentibus non congruat, fi fieri poteft, pyramis ENOP, • 
pyramidi A K L M,fed cadat vertex E, pyramidis ENOP,- 
extra verticem A, pyramidis AKLM, & expundlo A, 

ad 
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ad centrum circuli tranfeuntis per tria pun^la K,L,M,quod 
iit' R, ducatur redka A R, & E R iungatur . Quoniam igi- 
tur aquales redt:e funt A K, AL, AM, qux expundio. 
A, in fublimi pertinent ad fubicdum planum : & pun(fi!’jm 
R, eft centrum circuli tranfeuntis per pundla N,0,P; cadet' 
reda A R ad fubiedlum planum perpendicularis. Eadem 
ratione reda ER duda a vertice E, pyramidis ENOP,- 
ad centrum R, circuli tranleuntis per pundaN,0,P, hoc 
eft,perpundaK, L, M, illis congruentia , cadet ad idem 
planum, ad quod linea AR, perpendicularis j itaque ab 
eodem pundo R, ad idem planum,& ad eafdem partes duat’ 
perpendiculares erunt excitatx , quod fieri non poteft :• 
pundum igitur E non cadet extra pundum A; quare la-> 
tus E N, congruet lateri: A K , quorum E F, eft xqualiss 
A K; igitur & E F, ipfi A B, congruet, eadem ratione la-) 
^tus A G, congruetlatcri A C, delatus E H, lateri A D, &; 
triangula triangulis, & pyramis E F G H, pyramidi ABC; 
P, & ipfi aequalis erit. Quod dcmonftrandum erat. • ; 

C O L L A R l V M. ^ 

Hinc facile colligitur omnia folida, quae in py ^ 
ramidesaequalibus , & fimilibus triangulis com-' 
prehenfas multitudine aequales diuidi poflunt, ef 
ic inter fe aequalia . Quocircaomniaprifmata , &. 
pyramides, & odahedra, omnia denique corpora, 
regularia aequalibus, & fimilibusplanis compre-* 
henfa inter fe aequalia erunt. 

PROPOS ITIO VllI. ; 

Omnis pyramidis triangulam bafim habentis* 
quatuor axcsfccant fc in vnopundo in eafdem ra-j 
; C tiones 
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tlones, ita vt fegmenta > qua: ad angulos, eo*' 
rum,qux ad oppodta triangula, imt tripla, *ex quo 
puntflotota pyramis diuidicur in quatuor pyrami 
desacquales. Et in nulloalio pun»^o quatuor re- 
(^a; lineas: dud«e ab angulis ad triangula oppofita 
pyramidis fccant fefe in eafdcm rationes. Vocetur 
autempundumhoc centrum didac pyramidis. 

' Sit pyramis ABCD, cuius vertex A, bafis autem 
triangulum B C D, axes A E, B M, C L, D N, vnde qua- 
tuor triangulorum, qu® funt circa pyramidem ABCD, 
centra erunt grauitatis E, L, M, N. Dico quatuor li- 
neas A E, BM, C L, D N, fecare fe fc in vno pundo in 
eafdcm rationes, quas pradixi,& quae iequuntur. Nam ex 
pundo A, ducatur reda ALH, quaeob trianguli AB D, 
centrum L, fccabit latus BD, bifariam in pundo Hi iun- 
da igitur C E, & produda conuenict cum A L H, vt in 
pundo H, eadem ratione iundac A M, B E, & produdac 
conuenient in medio lateris C D, conueniant in pundo K, 
necnon AN, DE, in medio ipfius B C, vt in pundo G. 
Quoniam igitur ob triangulorum centra, eft vt C E ad E FT, 
ita AL ad LH, dupla enim eftvrraquevtriufque,icca- 
buntfeferedae AE, CL, inter eafdcm parallelas} quare 
vtAF adFE, ita erit CF adFL, circum aquales angu 
Iqs ad veaicem ; triangula igitur AFL, CFE} & reci- 
proca, & aqualia inter ie erunt. Cum igitur fit vt A L ad 
L* H, ita C E ad E H , hoc eft vt triangulum AFL ad^ 
triangulum F L H, (fi ducatur F H) ita triangulum C F E,' 
ad triangulum F E H , erunt inter le aqualia triangula 
F E H, F L H. Quare vt triangulum A F H, ad triangu- 
lum F L H, hoc eft vt A H ad H L, ita erit triangulum 
A F H ad triangulum F E H, hoc eft A F ad F E: icd re- 
da A H, eft tripla ipfius L Hj igitur & A F, erit ipfius F E# 

tripla; 
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Crlplarfedvt AF, adFE, ita eft CF, ad FLj tripla igi- 
tur erit C F, ipfius F L . Similiter oftenderemus redtas 
A E, B M, fccarc fc fe in eafdem rationes, ita vt Tegmen- 
ta, qu.x ad angulos , fint tripla eorum, qua: funtad centra,, 

E, M, quorum A F, eft tripla iplius F E: in pundlo igitur 

F, fecant fe redla’ linea’ A E, B M. Eadem ratione & re 
fta A E, D N, lecent fe m pundlo F, necefse erit ; quare 
vt A F ad F E , ita erit D F ad F N . Quatuor igitur 
axes pyramidis A B C D, fecant fefe in puntto F, incaf- 
dem rationes, ita vt 

fegmenta ad angulos, ^ 

fint reliquoru tripla-.. 

Rurfus, quia compo- 
nendo, & conuerten- 
do,e(]tvt F E ad E A, 
ita F L ad L C: hoc 
cft, vt pyramis B C D 
F, ad pyramidem A 
B C D, ita pyramis 
A B D F, ad Pyrami-* 
dem CBDA, (pro- 
pter bafium commu- 
nitatem, & vertices in 
eadem rcdla linca)erit 

pyramisABDF, xqualispyramidiBCDF. Eadem ra* 
tione tam pyramis A C D F, quam pyramis A B C F, arqua 
lis eft pyramidi B C D F. Quatuor igitur pyramides, qua- 
rum communis vertex pundtum F, bafes autem triangula, 
quae funt circa pyramidem A B C D, inter fe a’quales erut, 
& vnaquaeque pyramidis A B C D, pars quarta. Dico in 
nullo aliopunfto apundo F, quatuor redas, qua* ab an- 
gulis ad triangula oppofita pyramidis A B C D, ducantur, 
Iccare l'e in eafdem rationes . Si enim fieri poteft fecent 
fc tales redx in eafdem rationes in alio pundo S. Simi- ‘ 

C % liter 
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liter igitur vt ante oftcndciemusj vnaniquamqnc qua* 
tuor pyramidum, quarum communis vertex 5, bafcs au- 
tem triangula, qusfunt circa pyramidcm AB CD, efse 
quartam partem pyramidis A B C D. Siue igitur pun- 
ftum S, cadit intra vnam priorum quatuor pyrami* 
dum, fiue in earum aliquo latere, Tcu triangulo; necef. 
fario erit pars «equali toti ; tam enim tota vna pyramis 
quatuorpriorum,quarum communis vertex F, quam cius 
pars, yna quatuor pyramidum pofteriorum , quarum com- 
munis vertex S, erit eiufdem A BCD, pyramidis pars 
quarta . Ex abfurdo igitur non in alio pundo a pundo F 
fecabunt fein eafdem rationes quatuor redx, quse ab angu 
lis adoppofita triangula pyramidis ABCD, ducantur. 
Manifeftum eft igitur propofituin. 

TROPOSiriO IX. 

%, r 

Omnis pyramis bafim habens triangulam di- 
uidlcurin quatuor pyramides aequales, ik ilmiles 
inter (e,& toti,& vnum Owiaedrum totius pyrami*^ 
dis dimidium, ip lique concentricum. 

Sit pyramis ABCD, cuius ballsttriangulum ABC» 
fe»iiisquc omnibus lateribus bifaria;-n,iungantur redae F G>' 
G H, H F, F K, K L, L M, M /C, K H, H M,.G L, L F- 
Dico quatuor pyramides D K L M, L F B G, K H F A»i 
M H G C, aequales dsc , &fimiles inter fe,& toti pyrami^J 
di A B C D; odaedrum autem elsc L F G M /C H, & di- • 
niidium pyramidis ABC D, ipfique concentricum. Du-* 
cantur enim redx D N H, B C^, L N: & pofita B E, du 
plaipfiusBH, iungaturDOC, in triangulo DBH, 
ponatur DP, iplius PE, tripla,&connedantur redae LP, 
P H . Quoniam igitur, E, . cft centrum trianguli ABC, 
. . X ^ erit 
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vitaxis D E, pyTAinii-lis A B C D, cuius axis fegnicntuni 
PP^cIt triplumiiprius PE: jgitur P ccmiijm. crir pyra- 
midis A B C D* Et quoniam tres"icd 2 e E K, K H, H F, 
^nt paraiJelx tribus B D, D C B, pro vt inter fe rcfpon 

4ent, vt K H, ipfi L G, quoniam vtraque lateri D C,- ob 
latera triangulorum feda proportidnaliter in pundis K, H, 
L,.G; & fic de reliquis ; erit pyramis A AT F H, fimilis toti; 
pyramidi A B C D. Simibrer VnaqucTque trium aliarum 
pyramidum abfeifiarum, videlicet FLBG, GFIMC’’ 

Py^amkli^ABCD, atque ideo in’ 
terlelimiles. Rurfus, u . * , J - 

quoniam pyramidum 
nmilium latus A D eft 
duplum lateris A K,hd 
mologi; pyramis A B- 
C D, odlupk erit py- 
ramidis AkFH, ob 
triplicatam laterum ho 
mologorum proportio 
nem . ' Similiter vna- 
quajqiie trium reliqua- 
rum pyramidum abfcif 
farum erit odiaua pars 
pyramidis A B C D; 
qiiatuor igitur jiyiamides abfeiffae fimul fumpta? dimi-! 
dium erits pyramidis ABC D.; & reliquum igitur'foli-> 
ddnrdempris qiiatuor ^pyramidibus, dimidium pyramidis» 
ABCD.. iDicareliquumfclidum LKM GFH, 'elTeJ»» 
cifllaedrnm. Nam odlotritPgulis ipfiim conrinerimahi-f 
feftnm eft . bina autem' oppolira effe parallela,& iqualia,' 
& fimilia , fid 'oftendimus . Quoniam enim triangulum- 
BG H, eft in piano triBfeuli A B Cj plano trianguli K L M » 
paraliel(^ «risjrauiiuto F . G H , . paraUelunj ttianeu^» 

^ lo ' • 
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Io KLM; feti trungiilum F G H, eft Hmllc trlangiifo 
A B C, & tiiangulum KLM, fimilc eidem triangulo 
A 15 Ci triangula ergo F G H, fiinile erit triangulo K L M; 
fcd & ffquale propter arqualitatcm laterum homologo- 
rum . Similiter oftenderemus reliquum folidum L K M 
G F H continentia triangula bina oppofita atqualia.# 
*iit?r4e> & fimilia, & parallela; odlacdrum ell igitur 
LKMGFH. Dico iam pun(flum P, quod eft cen- 
trum pyramidis A B C D, efse centrum odaedri L fC 
M G F H. Quoniam enim D P, ponitur tripla iplius P 
& D O, eft xqualis . i 

OE(fiquidem planum 
trianguli K L M, plano 
triaguli A B C, paralie 
Ium fecat proportione 
oes rectas lineas, quat 
expundo D. infubli- 
mi 
dum 
AB 
PE, 
niam 

ipfius QJ^, q 
B E eft dupla ipfius 

EH, Equidem E eft centmm trianguli ABC; eritrcli* 
qua EH reliqua: EQ^dupla.&quiacft vt LD adDB, 
ita L N ad B H, prbpter fimilitudinem triangulorutn , St 
eft L D, dimidia ipfius BD, erit & L N, dimidia ipfiui 
BH; fed QJl eft dimidia ipfius B H; sequalis igitur L N 
ipfi QJi . Iam igitur quia eft vt B E ad E H , ita_« 
L O ad O N: fed B E, eft dupla ipfius E H; dupla igi- 
tur LO, erit ipfius ON: fed & erax dupla ipfius 
J^Ei vt.igitur^LN ad iNO, ita erit H^ad,^^: St 
0 ^ 


\LikrTnmH4. 


pet Codujctfionem rationis, vtNL aJ LO, ira QH, a4 
HE: & permutando , vt L N ad QJH, ita LO adEH: 
fed LN, oftenfa cft «qualis QH> «qualis igitur LO, 
erit ipfi E H ; fed & O P, eft «qualis ipft P E, vtoftcn- 
dimus: du« igitu&LO, OP, duabus HEy EP »qua- 
ies erunt altera alteri,& ai^ulos «quales continent L O P, 
EivH, pafiMMiibcxiftencibus LN, BH ic<5Honibus tri* 
;anguli D B H, qu« fiunt a duobus planisparallcl^T^ii' 
fisj igitur LP, trianguli LOP, «qualis eft bafi P H, 
Vian^li PEH, &anguIus OPLi angulo E PH inpla- 
nPltrianguli D B H , in quo' D P Ev eft vna le^fta lima'; 
igitur L P H, erit vna refta linea , qu« cum fit axis odla- 
edri L K M G F H, Sc fe(ftus fit in pun^lo P , bifariam, 
erit pundfum P ,' centrum odlaedri L It M G E H. fed 6c 


centrum pyramidis A B C D. 
poficum. 



PROPOSITIO Xr 

\ 

Omne fruftiim pyramidis triangulam bafim 
habentis, fiuc coni, ad pyramidun, vel eonum, cu- 
jus bafis eft eadem , quae maior bafis frufti , & ea- 
dem altitudo.eam habet proportiqnem^quam duo 
latera homologa , vel dixz diametri bafium ipfius, 
frufti, vnacum tertia minori, proportionali ad- 
prxdi<fta duo latera, vel diametros^ad maioris ba^ 
jis latus , vel diametrum . ^ Ad prrfma autem ,’Vel 
cylindrum, cuius eadem eft bafts, quae maior bafis' 
frufti ,& eadetfi. altitudo 5 vt tres praediiftae dein-' 
ceps proportionales fimul, ad triplam lateris , vel 
4umctri maioris bafts. , ^ 'r . ' ^ ^ 

Sil 
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^ Sit fruflum A B C F G H, pyramidis, vel coni A BC Dj 
cuius bafis triangulum, vcl circulus ABC, axis autem 
I) H: & vt eft A C ad F H, ita fit F H ad N, & fru- 
fti axis ,E K, nec non idem pyramidis , vcl coni 'AB 
C K , vt fit eadem altitudo . Dico fruftum A B C F 
G H , . ad pyrainidem , vel conum , 'A' B C K , cfse ve 
tres lineas AC, FH, NO, fimui ad^lffintHA C , ««ii> ' 
fikM ad prifma autem , vcl cy lindrum,cuius bafis- A B Gjr 
altitudo autem eadem cum frufio, vttres AC, F H, NO, 
fimui , ad ipfius A C, triplam. Nam vt eft A G : ad F H, 
F H ad. NO, ita fit N O ad P; & exceflus , ejuo hat 


vt A C ad F H, ita erit A L ad F M, & F M ad O Q» 
Quoniam igitur eft vt A C ad P, ita pyramis, vel conus 
A B C D, ad fimilcm ipfi pyramidem,vcl conum D F G 
ob tripi;, catam laterum homologorum proportionem ; etic; 
diuidendo, vttres A L, FM, OQ, fimui ad P, itafhj-, 
ftum A B C F G Hj ad pyramidem , vel conum D F G Hr 
fed conuertendo eft vt P , ad A C, ita pyramis , vel conus' 
D F G H, ad pyramidem , vcl conum ABC D; ex arquali 
igitur, vt tres A L, F M, O Q, fimui ad A C, •' ita froftuitF’ 




ABCD . 
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ABCDFGH, ad pyramidem j vel conum ABCD. 
Rurfus quoniam axis J>E, & latera pyramidis, vel coni 
ABCD, fecantur plano trianguli , vel circuli F G H,bafi 
ABC, parallelo; erit componendo, vt A D, ad D F, hoc 
eft,vt AC ad F H, propter (imilitudinem triangulorum, 
hoccftvtAC, adCL, itaE D, adDK; &perconuer- 
£onem rationis, vt AC, ad A L, ita DE, ad E K; fcd vt 
DE ad EK, ita cfl pyramis , vel conus ABCD, ad py- 
ramidem, vel conum ABCK; vt igitur ACj, ad A L', 
ita cll pyramis, vel conus ABCD, ad pyramidem , vel 
conum ABCK; fed vttreslineaj AL , FM, OQ^limul 
«d A C, ita erat fruftum A B C F C*« H , ad pyramidem, 
vel conum ABCD; ex squali igitur , erit vt tres lines 
A L, F M, O fimul ad A L, ita Euftum A B C F G H, 
ad pyramidem , vel conum ABCK. Rurfus , quoniam 
«res cxceflus A L, F M, Q funt deinceps proportio- 

nales in proportione totidem terminorum A C, F H,N O, 
erunt vt A L, F M , O fimul ad A L, ita AC, F Hj 
N O, fimul ad A C : fed vt A L , F M , O fim ul ad 
AL, ita erat frudum ABCFGH, ad pyamidem,vel 
conum ABCK; vt igitur tres lines AC,’ F H, NO, fi- 
mul, ad AC, ita erit frudum ABCFGH, ad pyrami- 
dem , vel conum ABCK. Sed vt A C, ad fui triplam,ita 
cd pyramis, vel conus A B C K ad prifma , vel cylindrum, 
cuius ed eadem bafis A B C, & eadem altitudo cum py- 
ramide, vel cono ABCK; cx squali igitur, erit .vt tres 
Jines.AC, FH, NO, fimul ad.ipfius AC, triplam, ita 
Auduin A BC F G H , ad prifina, vel cylindrum, cu- 
^ bafis A bC, & eadem altitudo pyramidi, vel cono 
A B C K; ided eadem, frudo ABCFGH. Maiufi;dum 
cd igitur pr9poficum.j vJ j . 


W‘ t J» ■••• 



PRO- 
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'at Ut Cntrograuh. folii, ' > 

PROTOSITIO XI. 

. > ' I . ‘V 

Omni folidocirca axim in alteram partem defi 
cienti, cuiusbafis fit circulus, vel ellypds, figura 
quasdam ex cylindris, vel cylindri portionibus 
'xqualium altitudinum inferibi poteft, & altera 
'circumferibi , ita vt circumferipta fuperct inferi- 
ptam minori exceffu quacumque magnitudine 
propofita. 

r Sic fblidum ABC,' circa axim A D, in alteram pap- 
'tem deficiens , cuius vertex A, bafis autem circulus , vet 
cllyplis, cuius diameter BC. Igitur fuper hanc bafiia 
circa axim A D, 

'intelligatur defert 
ptus cylindrus, vel 
cylindri portio 
B L» quas folidum 
ABC, compre- 
hendet: fcdloque 
cylindro,velcylin 
dri portione BL, 
planis bafi paralie 
lis in tot cylindros , vel cylindri portiones aequalium al- 
ritudinum, vt quilibet’ eorum fit minor magnitudine_> 
propofita ; efto (olidum ABC, fe^um praediibs planis; . 
'erunt autem feftiones circuli,vel cilypfcs fimiles inter 
fe& bafi BC, folidi ABC fuper quas fe^liones tam- 
quam bafes cylindris, vel cylindri portionibus xqua» 
lium altitudinum intra , atque extra figuram confiicucis,^ 
quorum biui inter cadem plana parallela inter fc refe» 
- ■ “ > — runtuf ■ 
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Tuntur, VelutiBFj &GDH, -quorunj axis comrramiscft 
•DXy bafes autetii circuli, vel ellypfcs E?, GH, qua» 
• mm commune ccntrum.K: fupremus autem, qui ad A, 
ad nullum refertur. Quoniam igitur cx conftrudlione_->, 
cylindrus , vel cylindri portio BF, eliminor magnitudi- 
ne propolita ; excefsus autem omnes , quibus cylindri, ex 
quibus conftat figura circumfcripta , excedunt eos,exqui- 
bus confiat figura infcripta , pro vt bini inter fe referun- 
tur , vna cum fupremo , qui ad nullum refertur, funt xqiia- 
les cylindro , vel cylindri portioni B F , figura circum- 
fcripta folido ABC, excedet inferiptam minori excef- 
fu magnitudine propifita. Fieri igitur poteft quod pro- 
ponebamus. ' , 


•PROPOSITIO XII. 


> ^ 


i)ato parallcl^pipedo circiilo circa 4atam rc- 
<tam lineam tamquant axim icreaum parallele* 
pipedum a:quale conftitucre; : , 

• . t , : J.i ‘u':, • 

'Sit datum paraUekpipedum AB, eredum s cuiui 'b j- 
fis A C, altitudo autem latus B C : & datareda linea_p 


•• finita E D Oportet circa redam E D , tamquam axim 
• parallelepipedo AB, aequale parallelcpipcdum eredum 
. conftitucre_^. Per pundum igitur E, extendatur pla- 
num eredum ad lineam E D, &vteftDE, adBC, ita 


fiat bafis AC, ad quadratmn F: & ad pundum E, in 
plano eredo ad lineamj E D, quartae parti quadrati F, 
aequale_-> GE, quadratum deforibatur, & compleatur 
quadratum G H, quadi uplum quadrati EG, fcu qua- 
drato F, aequale : & ex pundo K, eteda K L , ipfi E F, 
. aequali , & ad fubiedum planum perpendiculari fuper ba- 
fim G H,.confiituatur parallclepipedum GK. Dico 
... D a ' pa- 
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. De CemmgramfJcliJ. 

^pnrallelcptpedum GK, efsc aequale parallelcppcdo A Bb 
i^(5bam D E , axim parallelepipcdi G K . • lungantur 
. enim' ballum oppofitarum diametri GH, LK« Quoni 
niam igitur qua- 
drata fufit E G , 

GH, coinmuncra- 
•que habent angu- 
hmi, qui ad G,, 

Gonfiftentcfrca di- 
ametrum GH; iii 
rccla igitur G H, 
erit punftum E. 

Et quoniam, qua- 
dratum G H, eft 
quadrati G, «Qua- 
druplum; erit dia- 
meter G H, diametri » dupla ;■ pundlum Igihir E*, 
‘erit In medio diametri G R. Rurfiis , quoniam ob pa* 
rallelepipedumGiC, rcfta CL, aequafis eft, & paral- 
lela ipfi KH,. erit LH, pairallclogrammun»; & quia_.. 
vtraque DE, KH, eft adfubie£kum planum perpendi- 

- cularis , parallela? erunt ^ & in eodem plano parallelogram- 
'mi LH; in quo cumLG, ftt parallela ipfi KH; erit& 

ED, ipfi LG,. parallela: eft autem, & aequalis vtrilibet 
? ipfarum G L, G H, oppofitarum ; puneftum igitur D, eft 
in re<5ka_, L K , & tatn K D, ipfi E H , quam L D, ipfi 
EG, aequalis erit, & inter fe a?qualcs L D, DK. pun- 
<ftum igitur D, erit in medio diametri L K ; fed & pun- 
ftum E , erat in medio diametri G H ^ re6hi igitur E D,. 
axis eft parallelepipedi G K , cuius parallelcpipedt cum 

- altitudo DE, fit ad BC, altitudinem parallelepipcdi A B, 
vtcftbafisAC, adquadratunaF, hoc cftadBafimGH,. 
parallelepipcdi G K; parallelcpipcdum G K, parallelepipc: 
do A B,a?quak erit, Fadum igitur eft quod quortebac» 

PRO. 
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. PXO T o I / r / 7 /. 

Cuilibet figurjcfolidac pafanclcpipcdu aequa- 
le poteft efle. - < i-i r, i; ii . . , > 

Skqu*lifetfi^af6Ui(lla^ Dico foUdd A, paraHcIc- 
t 'pipeduta xqpale poise exifterelU. < Es^bnanir jqiiia paral- 
ielq>ipedum B C, caiusbafis B G. > C^oniam. igitur, vt 

• folidunrBC, adfolidumA, ita reiba lineajfiue latus BD> 

• adaiiamre^am lineam i produ^ latere BD,- iit vt B G, 
- ad A, -ita re<aa_jBD, adredkam DE,- &.x»mpkaturp^- 

rallelcpipedum C E. Quoraamitaqaeeft srtB D,' ad D JE» 
' ita paralklogramrnum luie bolis B.G^ ad parallelogra^-- 



• mtwn 5 ituc bafim E G ; hoc eft paralfelepipedum B C, ad 
■ parallelepipedum C E; fed vtBD, ad DE, itaeftparal- 

lelepipedum B C, ad folidum' A ; vt igitur parallelepipe- 

• dum BC, ad folidum A, ita erit parallelepipedum B C, 
* ad -parallelepipedum G E j parallelepipedum igitur G E 

squale erit Iblido A. Quod fieri polse propouiimust 

' - ' PRO- 
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AG,% C^deftprojpoiitiiin.;. .. .- . 

u/.ij ;3 CO^O L L \A R^^^ ■■'■. 

j.-n., •a d /-; f: > 't/, : :jI-> i ^ :;.:..i. 

‘HiriC tniiiifeftiim eft/omHis‘paralielo2;‘ani 

'‘■•f’ -'* rr •••).'* " A ^ 

centrum grauitaiis cfle in medio reaa: , quse op* 
pofitorum bipartitorum laterum Tectiones iungit. 

. > - . f . • -i ’ - i ■ ■■ ' i 

^^RpTOSIT !0 X V- : 

quodlibet parallelogrammum in dyoparal- 
rlelQgraTTima diuidatur , & eorum cetra grauitatis 
iungantur reda lineajtotiusdiuifiparalldogram- 
'inittntrum grauitatis prardidam lirteam ita di- 
uidit; vt cius fegmCnta e contrario rciporjideartt 
prscdidispartibusparallclggramniis. 

Sit parallelogrammum A B Q D, fedlum in duo par^- 
lelogramma A E, E D, & 
parallelogrammi A E, fit 
centrum grauitatis H , pa- 
rallclogrammi autem E D, 
centrum grauitatis K; & 
parallelogrammi A B C D , 
fit centrum grauiutis G : 

& iiingatur K H. Dico re- 
dlam K H, diuidi a pun<ao 

G, ita vt fit K G, ad G 

H, vt eft parallelogrammum 
A E, ad parallelogrammum' 

ED, Iungantur enim diametri APj(^Ej ED. Igitur 

... ** ' * 
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■per praecedentem ledte^ erunt Hae^dianietri bifariam in pun- 
€bisH, G, K. Quoniam igitur eft vt E H, ad HA, ita 
EK adKD, parallela erit K H, ipflA D; igitur & E C; 
fedredba KH, fecat latus A E, 'trianguli AEG, bifariam 
in pundoH, ergo & latus A C, bifariam fccabit; igitur 
in pundo G. punctum igitur G, eft in linea K H, Rurllis, 
quoniam eft vt G A, ad A C, ita G 'H, ad E C, propter fi- 
piilirudincm triangulorum ; Icd dimidia eft (ii A , ipfius 
A C, igitur & G Hf'erit dimidia ipfius E C, lioc eft ipfius 
■ FD. Similiter qftenderemus dimidiam cfse K H ipfius 
A D. vt igitur K H, ad A D, ita erit G H, ad F D; & per- 
mutando, vt AD, ad D Fj.ita K H, ad H'G, & diui- 
dendo , vt A F, ad F D, hoce^ vt parallclogrammum A fi,- 
ad|parallelogrammum E D, jta K G, 'ad G H. Quod de- 
mdnftrandum erat. ' 

~ ■ ■ j X I /f: f.'. .1 r • ' . ! t 

J ' TROT\OSITi 6/ XV.t.--.] 


Plana grafiia aeqiiipon deerant a longitudini- 
bus ex contraria parte 'felponddntibus. 


"Sint plana grauia N , R,yquoriitn centra graiiitatis fini 
N, R., ^- longitudo aliqua AB.dc vteft N, adR, ita fii 
B C, ad C A. Dico fulpenfis rnagrtitudinibuS fecunduni 
centra grauitatis N, inpundo Aj& R, in pundoB,vtri- 
urqde^tnagnitUdinisNi' R, fimul oentrum grauitatis cfse 
C 1 Nam fi N, R, magnitudiires fint «quales , manifcftun» 
effpropofitum . SiautcuV irtacquales, abftindaturB D^ 
«qualis AC,vtfit AD,^d'‘DB,Trt BC, ad C A.Etquo^- 
ftiam fpacio-R, redtongulum '«quale poteft else ; applicer 
tur ad lineam’ B D, rciftar^gulUm B D K E , «quale ' quar*- 
t« parti reftanguli «qualis jpfi R , hoc eft quart« parti 
ipfius Ri & pofitaDG, «quali, &iii 4irc^um ipfi DK, 

E ducan- 
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$4 De C^a^atthJi^L 

ducantiir reftae G B H, G A F , quae .ciim K E , pmdu- 
conueniant in puudUsF, H: & fiant paraUcIogramma 
F L, A iCii Quoniam igitur cft vt N, ad R ita B C, ad 
CA, hoceftAD, adDB, hoceft rcdfcinguium AK,ad' 
rcdbingulum B Ki erit permutando vt redkangulum A K, 
ad N, ita reilangulum B K, ad R; fed rc(&angulum B K, 
cft pars quarta ipfius R, ergo & rcdangulum A K, erit? 
pars quarta ipfius N. Rurfiis quia cft vt G D , ad D 
itaGAj. ad AF, &.GB, ad BHr fed GDeft aequalis. 
D K ; ergo & G A, ipfi A F, & G B> ipfi B H xqualei 
erunt & centra grauita- . , . , ' ■ . 

tis A, quidem redlangu- i. i Ci 
li M K , B, vero rciftan- ■ | ” ■ *■ — ^ L 
^i K L,.& reflaogulun» 

AK, pars quarta ipfius 
M JSC} quemadmodum 
&BiC ipfius KL; (cd- 
N, redlanguli A K, qiia-' 
druplum crat,,qucraad- , 
modum &R ipfiusBKr ' 
igitur re^angulumM 
(pacio N,& rcftangulum 
KL, fpack) R, aequale-.#- 
erit ► Sed vt B C, ad C A,, 
ita cft N, ad R; vt igi- 
turBC» ad CA, ita_. 

rctftangulum M K , ad reiSbanguIum-KL , fed A eft cen- 
trum graukatis redlanguli M K, & B, rcilanguli K Lj to-t 
tiusergorcftanguli FL, hoc cft duonim rcdkangulorum 
M K, K L, firaul centrum graukatis erit G. Sed reflan- 
“gulo M K, aequale eft fpacium Ni & rc(ftangulo K L, ipa- 
ciumR . Igitur fipro redangulo M K , fit fufpenfum N 
jpacium fecundum centrum grauitatisin pundlo A,&pro 
re^^angulo KL> Ipacium R> (ccuodom ccnmim graui» 
“ ‘ ^ ■ tatis 
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ttds In^unAoB) ipacia N, R, aequiposderaBunt a Ion» 
gitudinibus A C, C B; erkquc vtrhifque plani N, R, fi- 
mul centrum grauitatis C. Quod demonftrandum erat. ■ 

CORO VL A%^iy,M. 

f 


Hincmanifcftura cft fi cuiuslibet figura? pla- 
na? vtcumquc feda? centra grauitatis partium 
iungantur re(^a l inea, talem lineam a centro gra- 
ti it at is totius prardidi plani ita fecari, vt Tegmen- 
ta ex contrario rcfpondeantpraedi(5iispartibus- ' 


TROTOSIT IO XVII. 


fi 


‘ Si totum quoduis plaiium, & pars aliqua noa 
habeant ideni centrirm' ^auitatis , & eorum cen- 
tra iungantur reda linea ^ in' ea produi^a ad par- 
tes centri grauitatis toiius,crit reliqua? partis cca 

trum grauitatis- ' ' • \ ' 

- 1 . - ' 

Sit totum quoduis planum ' 

ABC, cuius centrum graui- 
tatis E, & pars illius A B, cuius 
aliud centrum D, & iunda-j 
D E, producatur ad partes E, 
in infinitum vfqucin H. Dko 
reliquar partis BC, centrum 
. grauitatis , quod fit G, efse in 
Knea EH / Quoniam ” 

^G, fuht centra grauitatis par- ' ' • - - - - ' 

,tium AB, B.C, cadet totius ABC, cenaum grauitatis 
V ’ E z " ' E, in 


■ 

Q 

^9 • ■ 

■ 


H 


(Hat- 
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in reda linea, quae iungit centra G; tria igitur ptMir 
da D, E, G, funt in eadein reda linea . in qua igitur funt 
piindh D, E, in eadem e^gunduni G; i'ed puodajD, E/uhc 
in reda D H; igitur & pundum G, erit in reda D H; led 
extra ipfan). D E , yt mod^ oftendimus , in reliqua igitur 
E H. ^od demonftrafitiuiit erat. ' ’ ‘ 

/ trofositIo XFllk - 

. ^ ') ■: J i i i', 

Sit totupn qaoduis planum (It vni parti concea 

tricum fecundum centrum grauitatis , & reliquae 
erit concentricum a £t (i partes inter fefinteon-- 
centricat,&: toti erunt concentrica:^ 

SJttqtumqupduis pl^nuqv AB, quod cum vna parte 
A C habeat commune centrum grauitatis E., Dico & re- 
liquae partis G D, cfsc’' * ■ - ' v 

idem centrum grauitatiS' l : - 

E . Si enim illud non 
cft , erit aliud ; efto F, & 

E F iungatur. Quoniam 
igitur partium A C, C D, r 
centra grauitatis fune E, 

F ; erit totius A B, in re- 
da E F , centrum graui- 
tatis : fed & in pundo E,^ 

vniiis ergo magnitudinis. . . , . , 

duo centra grauitatis c- . - 

runt. Quod eft abfurdumi . 

idem igitur E erit centrunr graiutatisymuslibctpartiunk 
A C', C D. Sed vtriuslibet partium AC» C D, Iit cen» 
q:um grauitatis 'Dicn idem£ totius AB^ cfsecen- 
, , ' " ■ • ' trum 


1 . 

A 


■ 


« 

c 



‘‘-1 i 

:.?i;ibOGp ;^r 

• F 

'§ 

r:r) 'S* - 1 — 

— 1. 



t 

'i 
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trum grauitatis . Si enim nofi eft, eiit aliud , efto G': & 
iundatur ECi, producatur'’ ad partes G, in infinitum vf- 
que in F » Quoniam igitur E, cft centrum grauitads vnius 
partis, AC, & G, totius A B ; erit reliquae partis C D, in 
Unea_.GF centrum grauitads: ll-d& in punito E; ciuf- 
dem igitur magnitudinis AB, duo cemra grauitads erunt. 
Quod Heri non poteft; totius igitur ABj erit centrum gra 
uitaus idem E. Manifcflumdligitur propoEtum. 

TROPOSITIO XIX. 

< f * * 

Omnis trianguli rcdilinei idem eft centrum 
grauitatis,& figura» 

Sit triangulum redilineum A B C , cuius centrum G. 
Dico G, efse centrum grauitads trianguli A B C. Sienira 
fieri poteft , fit aliud punduin N, centrum grauitatis triaii 
guli A B C, & per pundum G, ducantur redae A F , B Di 
CE,'& DHE, ERF, FKD, /CLH,&NG. <^o^ 
niam igitur qua* ab angulis A, B, C, dudae funt redae 
lineae per G , fccant bifariam latera AB, B C, C A ; erit 
triangulum E D F, fimile triangulo ABC, ob latera pa- 
rallela vt funt E F,- AC. Et quoniam triangulum E D F, 
dimidium cft cuius vis trium parallelogrammorum AF, 

B D, CE, xqualia inter fc erunt ea parallelogramma_» 
omnifariam fumpta, quorum centra grauitads H, K, R; 
intclligantur autem tria parallclogramma A F, BD, CE, 
diftinda penitus , ita vt inter ft congmant fecundum tria ' 
triangulaL D E F, inter fe congruentia: trium igitur trian 
gulorum D E F, inter fe congruentium & centra grauita- 
tis inter le congruent in pundocM. Quoniam igitur in- 
ter duas parallelas EF, KH, 'fccant fe reda linea FH, 

L R, in pundo Gi erit vt F G, ad G H, ita R G,' ad G Lj 

dupla 
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dupla igitur R G, cfl: ipfius G L. Et quoniam in triangu- 
lo A G C, redla G D, fecat A C, bifariam in pundo Dj 
ipE A C, parallelam K H, bifariam fecabit in pundo L, 
duorum igitur aqualium parallelogrammorum A F,EG; 
fimul, quorum centra grauitatis funt K, H, centrum gra- 
uitatis erit L. Sed duo parallelograrama A F, E C, fi- 
niul funt paralle- 
logrammiBDjdu 
pium ; trium igitur 
parallelogrammo- 
rura A F , E C, 

BD, fimul : hoc 
cft triaguli ABQ 
vna cum duobus 
trium trianguloru 
inter fc congruen- 
tium E D F , cen- 
trum grauitatis c- a 
ritG. Sed triangu 
li ABC, ponitur 
centrum grauitatis N; produiha igitur N G, occurret 
centro M, rcliqux partis,idcft duonim triangulorum DEF; 
quare vt triangulum ABC, ad duo triangula DEF, fi- 
niul, ita erit M G, ad G N. Sed triangulum A B C, cft 
duplum duorum triangulorum E DF; igitur &MG, erit 
ipfius GN, dupla. Rurfus quoniam vtriuslibet duorum 
triangulorum H D F, centrum grauitatis erat Mj erit li- 
inilitcrpofitumM, in triangulo E DF, ac centrum N, in 
triangulo ABC, propter umilitudinem triangulorum ; ► 
Sed propter hxc fimilitcr polita centra', quia homologo- 
rum laterum cft vt A B, ad D F , ira N G, ad G M; & 
A B, eft dupla ipfius E B, erit & N G, dupla ipfius G M. 
Sed(jM, erat dupla ipfius GN: igitur GN, erit fui ipfius 
quadrupla_j . Quod cft abfurdum . Non igitur centrum 

graui* 


:b 



Digitized by Googie 


' Liber Primus, 5 / 

grauitatis trianguli A RC, erit aliud i pundloG: piin- 

is trianguli ABC. ‘ 

X • ■ ■ 

. 'i - , 

Quod autem ex huius theorematis demonftratione li- 
quet centrum grauitatis trianguli efse in ea refta linea_ , 
quae ab angulo ad bipartiti lateris fedtionem pertinet, 
Archimedes per inferiptionem figur* ex parallelogram- 
mis demonftrauit, aliter autem per diuifioncm trianguli 
in triangula nequaquam; qua enim ratione hoc ille tentat, 
ca ex nono theoremate eiufdem prioris libri de jcquipon- 
derantibus nccefsario pendet. Cum igitur in ilJoanteccden 
ti fit fallacia accipientis latenter fpecjcin trianguli ; fcale- 
numfcilicct pro genere triangulo ,iicque cdhfequens Vrit 
demonftratura. Quod autem dico manifeftiim eft ; Datis 
enim duobus triangulis fimilibus in ajtera e<Hlim dat<> 
pun<51o , quod fit ti ianguli centrum grauitatis , pundUim ip 
altero triangulo modo fimiliter pontum fit praeclidto pun- 
fto , nititur demonftrare efse alterius trianguli centrum 
^grauitatis ; cum autem nondum confiet ccntrinn graui-* 
tatis trianguli efse in redla, quae ab angulo latus oppofi- 
tum bifariam fecat, fed ex nono theoremate fit dcmonftran 
dum medio decimo, non potefi illud accipi in nono theo- 
remate, quod ad demonlkationem cfset neccfsarium. per- 
' mittitur igitur aduerfario ponere centrum grauitatis trian- 
guli, vbicumque vult intra illius limites. atqui cum datis 
"duobus triangulis ifofceliis fimilibus , & in altero eorum 
■ dato pundlo , quod non fit in prjcdidta refta linea , pofsint 
in altero duo pundla prxdiifio fimiliter pofita inueniri,quo- 
rum vnum duntaxac concedet aduerfarius alterius 
trianguli centrum gjauitatis , non autcn^non^militer po- \ 
fitum , ex quo abfurdum infertur partem anguli xqualem 
efse toti : quid quod datis duobus tr£lngulis xquilatens,&3 
ia^tw) corungdatopua^o,quodQOQ fit ccntrumifian^ 

-■ - - - - - - - ' guli 


ilum igitur G, ent centrum grauit; 
■Quod demonftrandum erat. 
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guU, fed -aliqua 'earum', c(ujc ab angulis ad bipartitorum 
laterum feftiones cadunt , necefse eft in altero triangulo 
tria punita pradiito punito e(se fimilitcr polita ? quod li 
etiam extra iftas lineas cadat vnius trianguli punitumjne- 
cefsc eft illi fex punita in altero triangulo efsc limiliter po- 
(ita : icd fi quod diximus de ilbfceliis limilibus , & aequila- 
teris triangulis demonftraueriraus , rem velut ante oculos 
expofuerimus. 

7R 0V0SIT ID . ‘ 

Datis duotus triangulis ifbfccIijs.fimilibuSjSc 
in altero eorum dato punito extra redam , qusei 
vertice ad medium bafis cadit, duo pundainrc* 
liquo triangulo praedidopundo fimilitcr pofita 
inuchire. , • 

% 

Sint duo triangula ifofcelia,& limiiia_» A B C f D E F: 
quorum in altero A B C, a vertice - A, ad bafim BC, bi- 
partitam in pundo G, cadat reita A G: atque extra hanc 



tfl triangulo ABC, Ut quoduis pundum H; & iunda A H, 
fiat angulus £DK aequalis angulo BAH; devt BA, ad 
q AH, 

\ 
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A H, ira /iat E D, ad D K: & quoniam angulus B A G> 
«qualis eft angulo E D F ; quorunv angulus E D K> 
aequalis cflr angulo B A H, erit reliquus angulus /C D F, 
«qualis reliquo angulo HAQ fed angulus HAC, eft 
maior anguloiB A Hr ergoSi: ang^luf KDF, inaiorcrit 
ingujo BAHj, pofito igitur angulo FD.L', aeqiuE an^ 

f ulo B ifV H, ac proiiule minori , qu^n ftc angulus F D /C, 
at vt B A, ad A H, ita F D, ad D L. Dico, in triangu- 
lo E DF, duo pilndliTC, L, fimiliter polita efsc ac pun^ 
ftum H , in triangulo B A C. lungantur enim re^« A H, 
B H, «CH , E K ^ K F, F I;, L E. Quortiara igitur an- 
gulus EDt/Cy. eft aequalis angulo BAH) qui lateribus 
^omologis continentur ; erit^aq^usD EiC, «qualis an- 
gulo AB H: fed totus angulus I^F, aequalis eft toti an- 
gulo ABC; reliquus igitur angulus KEF, «quilis erit 
jeliquo HBC: fed £x «quali eft vt CB, ad BH, ita_i 
F E, ad E K; igituc vt antea :etk angulu& K' F E,^ jequalis 
angulo H C B, & angulus D F K, «qualis angulo A' C H, 
& anguliK F^D jf aeq^lisr A H iriptuuftum igi- 
tur irmilrten,poif^^jnjef^ .aepUn* 

Aum H, in triangulo AbC. Rurf|^ qaonian» «angui u» 
F D L, «qualis jcft angulo B A H , ^ |a^s, A B j 
Jogum fateri DiFj-<eft,eiiim vtB A, D, ati 

D E) fed vt BA> adA,H, itaeftFDi adD^,'*percqto 
ftruftionem ; l^iliter vi ante^ oftenqftfemus /pun<ftum .14 
in triangulo l^DF, limilitef politum efse puneftoH; in^ 
uenta igitur funt duo pundba in triangulo D E F , limili- 
ter polita ac pun(ftum H, ih triangulo B A C. Quod pro- 
pofitumerat. \ . 

V ' 

» r V • 1 ■ r . » 

& i ^ . A. , . , . u. 

n ' : r ... 
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FROTO^SITIO XX 

.* i' J . A , . f i 


. Omnis, trapczij> habentis dno lacera parallfel^i 
ccntnim grauicacU eft incilia redlar qi^|pra:dib 
<^oruhi bipartitoriim laterum fedliones i lihgiti- 
atque in copun^fto', iiv.qup tertia pars.giUsmedi^' 
fic diuiditur>jyl fegWntpm j?ropi,nquiuSimino*» 
ri paralleLairum >ad. re! i quum cani proportionedl 
■habcaf , quaM Mior parallelaruh) ad liiinbrefm 
Talis aUtenf dtuifa: V Tegmentun^ 

m 1 norcnvpy aUcUtun;»jaiitingcn^ ad reliquum*, 
ytji^upji^ iqalQ.ris p^aliciarum vnacum minorU 
aiirdupl^mki^ria^vaa cum maiori. 

r* ?11- . , % (ii . r . n:. 

-i , Sit f rapexium A B<M5, Cunis duae A D; B Q' ' fintpa^ 
TaUelj^:(itquc AD, maioi« Sc^que AD) BC* btfai* 
fiammpanfHsFi^E»*- * * • 

<un6kaqiicBF,' 4fe fe" t ' - ' • ^ c t 


iki in RTCS partes W- - -- ■ * B- t ' 'r *'w *■ 

quales in-pUnAis K> - f'- ^ ' 

H, ■ fiat vc A D , >ad " ^ ^ ' ~ 

B Qita H G, ad G K.' ' = ' y 

Dico G, efsc centrum \ . 

graiiicatis trapezij A •■■C"’ Y‘y ' ' \'V 

BCD: &vteftdu- j/ ' 

pia ipfius A D , vna j/ m 

cumBC, ad duplam j^L — j, 

ipflus BC, vnacum ^ 

AD, itacfseEG,ad ^ 

GF. Du6ka enim per punitum H, ipfis AD, BC, pa» 
-)h^ * calleia 
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rallcla N O, abfcindantur E L , F G K arqualcs,& 
iungantur A N p , E Q D ^Qiwaiam N O ipfi A D, 
parallela fccar omnes iplls AT) i* fe Q intL^tcptas in caf- 
acm rationes, &cftE,H, pars tertia ipfius E F, frit& EN 
ipfinsE A,& EO, i^0sBDjpAr^ter&A^^f'-aL’tem O, 
parallela balibus i3hj EC>. duommitruinguiornim A B I , 
ECDi in ipfa igitur NO, erunt centra grauitatis duo- 
HKD triimguioruin AB^,, iECDi..qfgor& conmoEti ex 
vtijQquc udmcaNOjiflrik cener uiM.^^iflcacts;. (^oniam 
igk«r K,cenuumgra»it.'vtis triangM^ AoEP, .crtiit EF;^ 
totius trapezi) AB C D) ccotrtinj gr^uatfifisirfoacfein liiicai 
E Fi !erit& reliquis partis * duorum fcilicet maj^guloruni 
AB E,'EG DjfiinulinlincaE JPicintrtam^auitatis:ftd dc 
in linea N O; in punfto igitur. H.Rur^^ quoman> trianguld 
A E D, A B E , ■ E C D> Fiint inter clifdcrnr parallelas, cric 
vt. A D, adBCi itatriangiiium:A£iD,i adduo'trj3niqrp 
laABE, E C D, fimul : fed vt A D, adBC^ itacflHt;}^ 
ad G K i vt igitur triangulum A E D,- ad,jdubiriaiigu|a^ 
ABE, ECD, limul, ita erit HG, ^ GK.,re'dK, efii 
centrum grauitatis trianguli if^ED: &,Hivaluorumjtr|jin: 
gulornm ABE, ECD, fimul ; totius igiturcrapezij A B 
CD, centrum grauiratis eritG. Rurfhsr.quonuun. E-L, 
eftacqualis O K, aequalium H, H KjrefmireiiquaiiLrW^ 
aequalis rcKquae G Hi tota igitur E G; ierit bis GH/iVub 
cuntG K: eadem rationequoniif^ F MvicftjajqualxsjCbK^ 

& M K, arqualisGH, erir FG, bisGK, vnacumGH: 
vt igitur HG, bis vna cuiii GK, ad G K,blsvnh'cum 
G H, ira erit E G, ad GF . Sed vt liis vgw< civnt 
G K , ad G K bis vna cinn G H, ita elt A D, bis.vna aim 
BC, ad BC, bis vna cum AB, proprerei Mrtd.^1 vt 
AD, 'id-B/C, itafclG? ^Kfii®nigaMr^-<^rAiI\bisvna - 
cumBG, adBC, bisvnacum AD, itararE Gj adGF, 
ManUeftumcft igiturJjvOjk)finimjgi:£ ilo r. 

F : PRO- 
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Omnis polygoiii ac^^uiJ^tcui , & arquianguli 
idcm eft.centrum gvauUatis, &iiguFx. ' i 

W • ^ 

SitpQlygoniim »quUaeerumy& xquiangulum =ABC 
DE F G>* cuius Et prittid< lacerum numerus impar,ccnttum 
autem Et L. ^ Dico ponfShmi L , efse centrum grauttatlt 
poly goni A B C D E E G fd^s enim > duobus lateribus 
D H>F Gy bifariam in pundiis ducantur ab angulis 

oppofitis rc6Ue’A>H> OK> dcred^BM G» CNF, CM* 
MF, iungancur'^P <QUodiainigitprex decima terdaquar 
ci Eiem. quemaidniddunain pentagono , ita in omni ^at« 
di^.fiolygbto ipapacfamnudumdaie laterum pl^ 
ligitur centrum pb* >' / . . 1 

lygoni efse ;i A :r ■ i . i. i i • 

libet xCiba,. qui ib ,')H ^ ' /j i 'i 

ingulo ad medium - : • ' 

lateris oppofiti di^' ! .. ^ - I 

cituF quoniam ab.'. >/iij ip\« «j ’ -y A'.\J 
omnibus angulis Ec i m/r* ?. in 
du^ fecanc fe fei 

jn cadem proportio* ’ . ^ ^ • ’ 

ne «qualitatis , ita r \ 

vt eadem Et propor ” " ..\v t. • •-' / ' ' 

tio Tegmentorum , ; o . / i J;i . 

qux ad angulos, ad . ,11 T» i.'.:;"» v .) 

ea,qux ad latera-* ' . ‘'l f. -'.r^ ■’ i-'- • ' - *.* 

illis angulis oppofita j reifac AHij QKy iccabuntlc Ic W| 
punilo L. RurEis quoniam ex eadem Euclidis angulus 
B AL> aequalis cft angulo G A L,; fcd' AB,.eft ®q“^ 
AGj & AM, communis, erit baEs BM, xquaJis bau 
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MG, & angulus A BM, angulo AGMjfed totus ABC, 
toti A G F , cft ixqualisi irdiquus igiau angulus C B G, 
reliquo B G F, squalis erit ; led circa hos squales an- 
gulos re^BM, ofteafa cft squalis re^s M G, & CB, 
cft squalis G F i bafis igitur C M, bali GF, & angulus 
C M ^ angulo F M G , squalis erit ; fed totus B M N, 
squalis eft toti G MN ; quia, vterque. re^his ; reliquus 
igitur C M reliqito N M F , squalis erit , quos circa ’ 

B^a CM, eft squalis MF, & MN, comitiunisi balis; 
igitur . C N, bafi N F, & anguli , qui ad N, squales erunt, 
atque ideo redii; fed & qui ad M, funt redi , & B M, eft 
squalis GMj parallels igitur funt BG, GF, & trape- 
zij CBGF, centrum grauitatis eft in linea MN: ’fed& 
cianguliABG, centrum grauitatis eft in linea A M; to-’ 
tius igitur figurs A B C F G, centrum grauiwtis eft in li-, 
nea A N > %oc eft in lin^a A H. Rurfusqu<Miiam omnis 
quadrikteri^^uatuor anguli funt squaled quatuot! redis:) 
&tres anguli A BM, BMN, MNC, funt squales tri-i 
bus anguht-F GMT GMN, MNF, reUquuS angulua. 
B C F , reliquo CFG, aequalis erit : fed totus angulus. 
BCDi eft squalis toti /angulo GFE; reliquus cigd’ 
D C F, reliquo C F E, squalis erit : fed iinea^ C N, eft: 
squalis NF, & anguli, qui ad N, funt redi; fimiliter, 
ergo vt antea , centrum grauitatis trapezij C D E F , erit 
in linea A H : fed & totius figurs A B C F G , ^ jh di- 
nea AH; totius igitur polygoni" A B C D E F G , in li- 
nea A H , eft centrum grauitatis , quod idem fimiliter m! 
Bnca C K, efse.oftenderemus i Ia communi igitur fedione ' 
pundo L,eft centruiU ^auitatis polygoni A BC D E F C»v 
fimiliter ^quotcumque tpluriuiu iatenim numero impa-* 
riidth efset poi^TOnum squilatemm, Sc squutogulumv' 
ieinper deuenibiiw ab vno triangulo ad quotcumque eiuf I 
trai^aspiopcdkum concluderemus. •. i T: ^ ^ 



De C€ntro’grauti'fclid, 

Sed efto polygonum zcquilaterum , & iquiangulumv' 
A B C D E F, cuius laterum numerus Et par , & centrum- 
efto G. Dico idera G, efsc centrum graii itatis polygoni 
A B C D E F . Jungantur enim angulorum oppofitorum 
punfta redis lineis AD, B E, C F . Ex quarto igitur 
Elcm. fccabunt fefe h* rodx omnes bifariam in vno pun- 
do , quod talis figuras centrum definiuiraus ; fcd G poni- 
tur centrum i in pundo igitur G. Quoniam igitur duo- 
rum triangulorum CBGy GFE, 'anguli ad verticeni 
B G C, F G E, funt xquale^i & y terlibet angulorum C B G, 
G C B, «qualis eft vtrilibet ipforum E F G G E F ; ex 
quarto Elein* & circa asquaics angulos latera proportio- 
iialia horum triangu ' 

Iorum funt aequalia; 

Emilia, & «qualia.» < 
erunt triangula BC 
G, GFE: pcfitisn; - 
igitur centris graui- 
tatis K , H, • duorum " K 
triangulorum EFCi, 

GBC, iundilque,^ ' < 

K G, GH, erit v- : - 
terlibet angulorum - 
BGH, HGC, «- ■ 

quatts vtrilibet an- - 

gulomm C G K , K G E , propter Emilitudincm pofitio- 
nis centrorum K , H'i in ifofcelijs triangulis C B G , ; 
GFE: (namGH, E produceretur latus B C , bifanam 
fccaret.-fimilitcr G K, latus E F) fcdC G,eftindircdiMH 
poEta ipE G F ; igitur & G FI ipE G K: & Eint «qu^es»'- 
vtpote lateribus triangulorum B C G, G FE, «qualibus 
homolog« ; cum igitur eorundem triarigulbrura centra-^ 
grauitatis EntK, H; centruni graukaris duorum triangU:? 
lorum C B G, GFE, Emul , erit pundum G . Eadem 

ratione . 
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«Itione, tam duorum trialigulorom A B G, D G E, quam’ 
duoi-umAFG, CDG, fimul,centrttin§rauitatis emG; 
totius, igitur polygoni , A B C D E F ; centrum grauitatii, 
erit idem G. Manifeftutn cft igitur' propofuum. 

Ia «t®' •* 

\\:,^KqPOSlTlO[kX,lI. 

*'• ' . 1 - ^ 

' * c ' • • * 

Omnis figura circa diametrum' in alteram par’ 
icm deficientis, in diametro eft ccotrurn graul- 
.tatis. , . : i ... .. -.i 

^ • V . 't 

Sit fieura ABC, circa diametrum BD, in alteram par 
tem deficiens verfus B. Dico centrum grauitatis figur* 
ABC, cfsc in linea BD. (it enim punctum E,, gcperalw 
ter extra lineam B D. Etperpun^a £, C , dvKi^t^ ipU 
B D,' parallelae E F, 

. CG,&.vtcft CD, 
ad D F , ita ponatur 
figura A B C , ad ali- 
duod fpacium M: ^ 
figurx ABC, inferi- • • 
batur figura ex paral- , 

.lelogrammi^ «qua-;\, 

.. :Eum altitudinum de-p; ■ 
ficiens a figura ABQfJjVir; 
minori defc<flu,quam. i -q 
iit fpadum Mj" quan- r."i 
, tumcumi^iUud nio'Ki‘ 

minor igitur propor- . ; 

fio erit figurae ABC, ad fpacium M, hoc eft minor pro- 
. portio C D, ad D F, quam figurae A B C,ad fui reliquum, 
dempta figura inferipta. Quoniam autem diameter B D, 
' vO • ' ^ bifariam 
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bifariam fecat omnia Jatera parallelogrammorum in/crN » 
pcoriim bafi A C, parallela ; eric in diametro B D, eorum 
omnium parallelogrammorum centra grauitatis , atque^ 
ideo totius figurx infcripta; centrum grauitatis , quod fic 
H: & H E K , ducatur . Quoniam igitur E F, parallela 
eft vtrique D H, C K; erit vt C D, ad D F, itaK H, ad 
H E, fed minor eft proportio C D , ad O F, quim figu- 
raj A B C , ad refi- 

duum , dempta figu- _ ^ > 

ra infcripta; ergo & 

KHj adHE, minor 
erit proportio , quam 
figurae A B C, ad prae- 
diolum refiduum: ha- 
beat LKH, eandem 
proportioni ad E H, 
quam figura ABC, ♦ 
ad prsediOlum refi- 
duum , Quoniam 
igitur punftum K, 
cadit extra figuram 
ABC; multo magis punOhimL; rionigicorpunftumli 
erit praedioli refidui centrum grauitatis . ’ Sed punAxuil 
H, eft infcripta? figurae centrum grauitatis : & vt figura^ 
infcripta ad praediOlum refiduum, diuidendo, ita eft LE, 
ad E H; non igitur E,' eft centrum grauitatis figurae A B C: 
ied ponitur E , generaliter punOlum extra lineam B D; 
Nullum igitur pimOhim extra lineam BD, eft centrum 
grauitatis figurae ABC; in linea igitur BD,'<rit figu- 
rae A B C 9 centrum grauitatis • Quod demonftrandiuji 
erat. ‘ • 

V. ' - i: .nr.: K.-; /. . : 

' ■; 'i I' /. ' r ' . y. ■ , • ; , . . • • 

{••«•• ♦. f- -.•* , } 

t • . • : - • •* 

J . " co* 
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COROLLARIFM. 

Ek huius theorematis demonftratione conflar,' 
omnis Hguros plana; , fiue folida?) cuius termini 
omniscauitas fit interior) atque ideo intra ter- 
minum centrum grauitatis; & cuius pars aliqua 
cfse pofsit, quae a tota figura deficiens minori 
defcdu quacumque magnitudine propofita habe- 
at centrum grauitatis in aliqua certa linea red» 
intra terminum figurae conftitutajcflTc in ea reeSa 
linea totius figura; centrum grauitatis . Ac proin- 
de,cum per vndecimam huius, omni (olido circa 
axim in alteram partem deficienti) & bafim ha- 
benti circulum , vel ellypfim figura infcribi poffit 
cx cylindris, vel cylindri portionibus, a praedido 
folido deficiens minori (pacio quacumque ma^ 
gnitudine propofita: talis autem figurx inferiptae, 
quemadmodum & circumferiptae cenrrum gra- 
'uitatis fitinaxe,vt ex fequentibus patebit > 
nunc cogitanti facile patere poteftj manifeftum 
cft omnis (olidi circa axim in alteram partem de- 
ficientis centrum grauitatis e(fe in axe. 

... ^ . • . . ^ . 

^ i. 

^ . ... 

. t * • • • ■ ■ 

- • • ' t ' • 

/ . , . . . 

a . • - G PRO- 


Digilized by Coogle 



Dg Centro ffrauh.foUd, 

\ 

PROTOSITIO XXlll 

Circulij&Ellypnsidem cft centrum grauir^ 
tis,& figurae. 

Sic circulus, vel ellypfis ABCD, cuius centrum E. * 
Dico centrum grauitatis figurae ABCD, cfsc pundium E. 
Ducantur enim duae diametri ad re^os inter fe angulos 
A C, B Di in ellypfi autem fint diametri coniugatae . ' 
Quoniam igitur omnes reil* lineae , quae in femicirculo^ 
V» dimidia ellypfi diametro ducantur parallelae bifariam 
fecaacur i femidiamecro , & quo a bafi remotiores,eo funi 



minores ; erit centrum grauitatis Icmicirculi , fiuc dimidia 
ellypfis ABC, in linea B E j ficut & femicirculi , fiue di- 
midix ellypfis A D C, centrum grauitatis in linea.* D E. 
efi autem B E D, vna re<fia linea ; in diametro igitur B D, 
erit centrum grauitatis circuli, fiue ellypfis ABCD. 
Eadem ratione oftenderemus idem centrum grauitatis efsc 
in altera diametro A C; in communi igitur vtriufque fc» 
^one pun^o E. Quod demonfirondum erat. 

PRO^ 
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rPROPOSITIO JCXIF. 

Si duarum pyramidum triangul as bafcs haben- 
tium sequalium , & fimilium inter fe , tria latt ra 
tribus lateribus homologis fuerint in dire(5^urh 
conftituta, in vertice communi erit vtriufqucfi- 
mul centrum grauitatis. 

Sint dux pyramides fimiles, & xquales, quarum ver- 
tex communis G , bafes autem triangula ABC, D E F. 
Et fint latera homologa pyramidum in diredluin inter ^ 
conftituta : vt A G, GF: & BG, GD, & CG,‘GE. *. 
Dico compoftti ex duabus j>yrauudibus ABCG» GDE 
ita conftitut is centrum gra 
uitatis efse in pun(Slo Cu 
EftoenimH, centrum gra 
uitatis pyramidis A B C G, 

& dudba H G K , ponatur 
G/C, aqualis G H,& iun- 
gantur EK, KD, BH, ^ 

C H. Quoniam igitur eft 
vt HG, ad GK,itaCG, 
ad G E , & proportio eft 
aequalitatis •* angujus . . 

. H G CjXqualis angulo EG^ i 
/C, erit triangulum C G H, . 
iimile, & xquale triangulo E G K . Similiter triangulum 
B G H, , triangulo D G Ki & triangulum B (i C, triangu- 
lo DGE: quare & triangulum B C H, triangulo D E K. 
.pyramis igitur BCGH, fimilis ,& aqualis eft pyramidi 
.£,DGK. Congruentibus igitur inter fe duobus triangu- 
- G a“ lis 
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lis aequalibus , & fimilibus BGC, DGE, & pyramis 
B C G H, pyramidi G D E K congruet, & puu(5h> K, pun- 
ctum H: & eadem ratione 
pj ramis ABCG, pyra- 
midi D E F G. congruente 
igitur pyramide ABCG, 
pyramidi D E F G, & pun- 
ctum K, congruet punfto 
H. fed H, eft centrum gra 
uitatis pyramidis A B CG; 
igitur K, erit centrum gra 
uitatis pyramidis D E F G: 
fed eft G K , aequalis ip- . 

(t G H i vtriufque igitur 
pyramidis ABC G, D E- 
F G, (Imul centrum grauicatis erit K; Quod dcmonftran* 
dum erat. j 

l 

• • 

< -i 

trotositio xxf. 

Omnis parallelepipcdi centrum grauitatis eft ini 
medio axis. 

Sit parallelepipedum ABCDEFGH, cuius a: is 
L M , isque fedus bifariam in pandto K . Dico K cfsc 
centrum grauitatis parallelepipedi ABCDEFGH. 
iungantur enim diametri AG, BH, CE, DF,. qu« 
omnes necefsario tranftbunt per pun^um K , & in eo 
pundo bifariam diuidentur , lunulis igitur B D , F 
quoniam triangulum EFK, ftmiieeft,& aequale trian- 
gulo CDK, propter late» circa xquales angulos ad 
* ver^ 
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vtfrticem atquaUa alterum, alteri: eademquc ratione, 8c 
triangulum E K H, triangulo B & triangulum F K H, 
triangulo BDK; erit pyramis (imilis,^ aequa- 

lis pyramidi K B C D : habent , autcpa? tria latera tribus 
lateribus homologis, ideft 3f- - \ , 

qualibus , in direftum-, prout , . 


inter fe refpondent, conftitutai 
duarum igitur pyramidum K E 
F H, K B C D, fimul centrum , 
grauitatis erit K: non aliter' 
duarum pyramidum /C G F Hy; 
K B D A, fiinul centrum gra- • 
vitatis erit Ki totius igitur com 
politi ex quatuor pyramidibjisi 
ideft duabus oppoiltis A B C- 
DK, EFGHK, centrum gra 
vitatis erit idem K. Eadem 



ratione tam duarum pyrami- - 

dura AEHDK, BCGFK, ftmul, quam duarum A B- 
F E K, C D H G Kjfimul centrum grauitatis erit K. To- 
tius igitur parallelepipedi ABCDEFG/C, centrum 
grauitatis erit K. Quod dcraonftrandum erat. 


'PROPOSITIO XXVT 

• * 

Si parallclepipcdum in duo parallclcpipeda 
fecetur, Tegmenta axis a centris grauitatis totius 
. parallelepipedi ,& partium terminata ex contra- 
rio parallelepipedi partibus refpondent. , 
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• Si paralltlepipedum AB, cuius axis CD, fc(5lum In 
duo parallclepipeda A E, 'E N, quare & axis C D, in 
axes CL, LD, cparalfelcpipe^rum A E, E'N. Etfitic 
centra graHitadsj F, parallclepipcdi EN, & G, paral- 
lelepipedi A E, & H, parallelepipedi A B, in medio cu> 
iulqiic axis ex antecedenti; Dico efse F H 4 , ad HG, 
vt parallelepipedum A E, ad E N, parallelepipedum. 
lungantur enim diametri bafium oppofitarum , qua» per 
puntda axium D, L, G, tranEbunt, ADM^ -KLE, 
NCB; iamque parallelogrammai' • : • . ; . , 

erunt AB, A E, EN, D B, D E, 

EC, propter eas, qua» parallelas* 
iungunt , & squales : quoriim bi»' 
na latera oppofita fedla erunt bi- •' 
fariam in punctis C, L , D , per 
definitionem axis: pundlum igitur 
F , in medio reils C L , Oppofi- 
torum laterum bipartitorum ledio- 
'coniungentis , erit parallelo- • 
grammi EN, centrum grauitatis* 

Eadem ratione & parallelogr^- 
mi AE, centrum grauitatis critG, & H , parallclograni 
mi A B. Vt igitur parallelogrammura A E, ad paralle- 
logrammum E N, hoc cft , vt bafis M E , ad bafim E B; 
hoc cft, vtp?ualleiogran|inumiM 0 ,( ad parallelogram- 
mum O B '; hoc cft , vt parallelepipedum A E , ad paral- 
lelepipedum: EN: ita erit FH, ad HG» Quod de* 
monftrapdphi erat. 'i . * 

i .1 

■ -• j f.M fr;*;: >1. ! ‘ . * 

' • J • • ' • » * ' 

-a • ^ . . I 
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PROTOSIT.JO XXVII. ■ 

- Solida graiiia acquiponderant a longitudini- 
bus cx contraria parte reipondcntibus. 


■ Sint folida grauia A,- & B,- quorum centra grauitatw 
fint A , B, fecundum qua? fufpenfa intelligantur A , iii 
pun<flo C, & B, in punfto D , cuiuslibet redi-G H, quas 
fit ita ,diuifa in punilo E, vt fit DE, ad E C > vt eft A> 
ad B. folida A, Ei asquiponderare a longitudini- 

bus D E, E Gi hoc eft vtriufquc fimtd centrum grauita- 
tis efseE. , Nam fi A, fint xquaiia, manifeftuni eft 
prppofitum; fi au- . ' ^ 

tem^inosqualia,efto 


K 



1 — r— ^ b 


G* — 



l- 

3} 




< > i- 


— iJi 
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maius A : maior igi 
turcritDE, quam 
E C. abfeindatur 
D F, aequalis E C: 
erit igitur DE, 'ae- 
qualis G F: & C D, 
vtrinque produda, 
ponatur D H, as- 
'qualis D F; & C G, 
ipfiCF. & circa_. 

' axim , & altitudine 
G H, efto paralle- 
lepipeduni K L, 3t- 
quale diihbus fb- ' • ■ , 

lidis A, B-, fiitiul & parallelepipedum K L‘, Iccetur plano 
perpun^um F, oppofitis planis parallelo / in' duo paral- 
lelepipeda K N , M L . Quoniam igitur eft vt , G F, ad 
F H > iu p aralk lepipcdum K N , ad parallelepipedum 
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M L,fcd vt G F,ad F H,ita eft C F, ad F D, hoc cft D E, ad 
E C, hoc eftfoUdiHii A, ad folidum B; erit vt parallelepipc- 
dum K. N,ad parallelepipedutn M L, ita folidum A, ad foli- 
dumP. componendo igitur, & permutando, vt parallclepi- 
pcdura K L, ad.duo foJida A, B , fimul , ita parallek-pi- 
pcduiii M L,,, adjblidum B: & reliquum, ad reliquum: fed 
parallclcpipedum KL, jcquale eft duobus folidis A,B,fi- 
jjiuh parallckpii^edum igitur KN, Iblido A ,& paralie- 
iepipedum M L , foUdo B , aequ^ erit . Rurfus , quo- 
niam eft vt G F, ad: , -- ri * ' .f 'I 

^ F H, ita C F>ad ^ -t 
5: Di ;hoc eft D E» 
adBC:fc4,vtQF*;,j,^y 
ad F H, ita cft pa-^ 
ralielepipedu l^N, 
ad parallelepipeda 

MLi erit vt DB3 Ti>i TTIrnTr: \ . .n 

adEC, ita paralie ■ 

Iepipedum K N, ad 
parallelepipcdum 
ML; fcdC eftpa- 
. rallelepipcdi K N, 

& D, parallclcpipa 
diML, centrum ' 


grauitatisitdtius igi • . . » :: . » 

tur parallelopncui K L, centrum grauitatis erit E . . Igi^ 
tur folido A, polito ad pundbum G , fecundum centrum 
grauitatis A, & folidum B, ad pun<ftum D, .fecundum 
centrum grauitatis B, quorum A , eft aequale parallcle- 
pipedo k"n, & B , parallelepipcdo M L i abjjfdem lon- 
gitudinibus D E,; E C,^ aequiponderabunt i eritque cora- 
pofiti ex vtroque folido A,B, centrum grauitatis E . Quod 
demonftrandum erat. 

Quod fi quis a me quaerat, cur non hic vtar quijita illa 
■ ; . ■ gene- 
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generali primi Archimedis de planis «quiponderantibus, ^ 

(ed illud idem propofitum vna demQnfti atione in planis, ' 

altera praefentiin folidis demonftraucrim . Rerpondeo: 
quia Propofitio quarta primi Archimedis, ex qua quinra 
neceffario pendet , habet, fi quis attendat , aliquas diificul-» 

Cates phy ficas , quaj mathematicis rationibus non facile-/ 
diflbluantunquat caufa igitur illum adduxit ad fimile quid, 
dcmonftrandu dcmpnftrationc ad illas duas parabolas ap- 
plicata in fecundo fuo libro planorum squiponderantiuin, • . 
quafi qui quarta? , ac quintas illi generali non fatis acquie- 
fceret j eadem me compulit ad hoc propofitum duabus de- 
monftrationibus generalibu?, altera de planis, altera de fo-.. 
lidis grauibus fccurius demonfirandum . 

TROPOSITIOXXFIII. ' 

Quarumlibet trium magnitudinum eiufdcm • 
genens centra grauitatis cum centromiagnitudi- ^ 
nis cx i js compolitac funt in eodem plano. 

Sint quilibet tres ma- 
gnitudines ciuldcm gene 
ris A, B, C: quarum cen- 
tra grauitatis A, B,C, Ex 
ijs autem compofitac fit 
centrum grauitatis £. Di 
co quatuor punAa A,B, 

C,E, efle in eodem pla- 
no. lungantur enim re-' 

A B, B C, C A: & vc 
A, ad C, ita fit C D, 
ad D A, & B D,iuhgatun 
pun^u igitur D, erit cen-: 

' H irum 
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trum grauitatis duarum magnitudinum A, C, fimul. 
Rurfus quoniam reifta BD, coniungit duo centra gra- 
«itatis duarum magnitu- 
dinum B fcilicet,& A C, 
erit compofitx’ A C B, in ' 
rciflaBD centrum graui 
tatis : cft autem illud E. 

Quoniam igitur irt quo 
plano cft reda ,BD, in 
eodem funt duo punda 
' B, E, in quo autem pla- 
no cft reda B D, in eo- 
dem eft reda A C , & 
punda A, C; in quo igi- 
tur plano funt punda A, 

C, in eodem crpnt pun- 
da B, E;quatuorigiturpui>da A,B,C,E, erunt in eodem 
planoi (^oddemonftrandumcrat. 

< * I 

PROPOSITIO XXIX. 

Si i cuiuslibet trianguli centro, &tribusan« 
gulis quatuor redx inter fc parallela plano triaa 
guli in{iRant:tres a6tem magnitudines xqualci 
habeant centra grauitatis in ijs tribus', quae ad 
angulos^ trium magnitudinum fimul centrum, 
grauitatis erit in ea, quae ad trianguli centrum 
terminatur. ' 

Sittriangulum AB C, culus centrum N, a tribus au- • 
' tem angulis A, B, C, & centro N,inj5ftant plano triaa- 

, guli 
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_ gtili ABC, quatuor reda» inter fe parallelas AD, B fc, 
C F, N M, tres autem magnitudines atquales habeant ccn , 
ira grauitatis G, H, K, in tribus AD, B E, C F, Di- 
co trium magnitudinum fimul , quarum centra^rauitati* 
G, H,’ K, cfle in linea N M. Jungantur enim redae G 
H/C, GK, BNPi & per pundumP, reda PJLjipfiMN, 
parallela, & iunganlr L H. Quoniam igitur redae B P, L H, 
aungunt duas parallelas L P, B H^erunt quatuor redae B H, 

' L P, B P, L H, in eodem plano. Et quonia planum quadrari 
guli P H, fecat planum trianguli A B C, a coinmuni autem 
Jedione^ B P, furgunt 
duae parallelae P L,M Ni 
quarum PL, eft in pla- 
no quadranguli P H, 
erit etiam M N, in eo- 
dem plano quadranguli 
P H; & fccabic L H. fc- 
cet in pundo O; quare 
vt L O, ad O H, ita erit 
P N , ad N B, propter 
parallelas : fed P N, eft 
dimidia ipfius N Bj er- 
go & LD, eft dimidia ip 
Eus O H. Eadem ratio- 
ne, quoniam A P,aequa- 
|is eft P C, erit & G L, aeqhajis L K. Duarum igitur/ 
' magnitudinum G,K,limulccntrumgrauitatiserit L: fed 
reliquae magnitudinis, quae ad H, eft centrum grauitatis 
Hj & vt compofitum ex duabus magnitudinibus .G, 
K, ad magnitudinem H , ita ex contraria parte eft H O, 
td O L; Trium igitur magnitudinum G, H, K, limul cen- 
' trum grauitatis erit O, & in linea M N. Quoddemon- 
ftrandumerat. 







H 
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TROTOSITIO XXX. 


i 

'■? ' 
r 

■r. 


I. 

i 


Omnis o^^aedri idem cft, centrum granitati^it 
^figuras. r, t 

j , . - ^ 

r - C - • 

Efto odhicdrum AB C D E F, cuius centrum G. Di- 
co G, e(se centrum grauitatis odaedri A B C D E F. 
Dudis enim axibus AC, BD, EF, communis eorum 
fedio erit centrum G, in quo axes bifariam fecabuntur; 
omnium autem angulorum, qui ad G, bini quique ad 
verticem funtajquales, qui aequalibus altera alteri redis 
continentur; fimilia igi- ' ' 

tur,& aequalia erunt triaa 
gula , nimirum E B G, 

GDF, & EC G, ipfi 
. G F A, & B C G, ipfi 
GDA: igitur & BCE, . . 
ipfi ADF; pyramis igi- 
tur E B C G , fimilis , & 
aequalis cft pyramidi A 
,D F G, quarum latera ho 
mologa funt indiredum 
inter fe conftituta ; dua- 
rum igitur pyramidum 

E B C G, A D F G, fimul centrum grauitatis erit G . 
Eadem ratione fex reliquarum pyramidum binis quibuf* 
que oppofitis fimul fumptis centrum grauitatis erit G. 
Totius igitur odaedri ABCDEF, centrum grauitatii 
erit G. Quod demonfirandum erat» 


PRO-^ 
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i : PROPOs ITIO xxxr. 

' Omnis pyramidis triangulam bafim habentis 
. idem eft centrum grauitatisj& figura:. 

Sit pyramis ABCD, cuius bafis triangulum A B C, . 
centrum autem E. Dico E, effe centrum grauitatis pyra- 
midis ABCD. Sc(5la enim ABC D, pyramide in quatuor 
pyramides, flmilcs,& arquales inter fe,& toti pyramidi 
ABC D,& vnum o(fiaedrum,fint eae pyramides P K L M, 

- M GCH, LB(;F, 

A K F H. Odaedrum 
autem FGHKLM, 
quod dimidium erit 
pyramidis ABC D,& 
fint axes pyramidum 
DSN,DS,KO,LP, 

M A R G, iunga 
tur. Quoniam igitur 
F H , eft parallela ipfi 
B C, & fe<fta eft B C, 
bifariam in pumfto G, 
trafibitre<fta AG,per 
centra trianguloru O, 

& N,ad qu* axes KO, 

D N, terminantur ; manifeftum hoc eft ex fuperioribus: 
eritque dupla A O, ipfius O R, nec non A N, dupla ipfius 
N G, componendo igitur erit vt A G, ad G N, ita A R, 
ad RO, & permutando, vt AG, ad AR, ita GN, ad 
RO; fed AG, eft dupla ipfius AR, quoniam &AB, ip- 
• fius A F; igitur & G N, erit dupla ipfius R O; fed & G N, 
eft dupla ipfius N R, nam N, eft centrum trianguli G F H; 
«qualis eft igitur N R, ipfi R O, atque hinc dupla N O, 

ipfius 


D 
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ipfiusOR; fed & AO mt dupla iplTus OR; xqualis 
igitur A O erit ipfi O N. quare vc A K, ad K D, ita erit 
A O, ad ON; igitur iiuriangulo ADN, eritKO, ipfi 
DN, parallela. Eadem ratione fi iungerentur rcflic BH, 
C F ollcnderemus & duos reliquos axes L P, M e(^- 
fe axi D N parallelos : quanior autem pracdidH axes in- 
fifiunt plano trianguli K L M , ita vt D N tranfeat per 
centrum S; reliqui autem K O, L P, M terminentur 
ad angulorum vertices K, L, Mi trianguli K L M; igi- 
tur fi tres aequales magnitudines habeant centra grauita* 
tis in axibus K O, L P, 

M compofiti ex ijs 
tribus magnitudinibus 
in axe D N erit centru 
grauitatis . Rurfus 
quoniam E ponitur cc 
tru pyramidis ABCD, 
erit idem E centrum 
oilaedri F G H K L M, 
idque in axe D N ; cft 
autem idem centru gra 
uitatis oftaedri, & ngu 
rae : centrum igitur E 
odtaedri F GH K L M 
erit in axe DN. Quod 

fi quatuor reliqua vpyramides dempto prxdiclo 0(flacdr<3 
fimiliter diuidantur , ac pyramis ABCD diuifa fuit,erunt 
rurfus in fingulis quatuor pra’di<Jlarum pyramidum fin- 
gula odlacdra centrum grauitatis habentia vnumquodque 
in axe fuae pyramidis : qua pyramides cum fint inter 
aquales j carum dimidia oftaedra ipfis inferipta inter 
erunt aqualia : funt autem eorum centra grauitatis in axi-» 
bus abfcifsarum pyramidum, DS, KO, LP, M 
axis autem DS: efiinaxe^ DNj per ea igitur, qua de- 
mon- 


I 
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mon/lrauimus 'trium oftacdrorum , qux funt ia pyrami- 
dibus A F H K, F B G L, C H O M fimul, centrum gra- 
uititis erit in axe D K\ fcd & o^lacdri in pyramide D K- 
LM, & odaedri F G H K L xM centra grauitatis fune 
in axe DN; omnium igitur quinque odaedrorum, quje 
funt in tota pyramide ABCD fimul centrum grauitatis 
efiinaxe DN. Quodfirurfiis in fingulis quatuorprae- 
didarum pyramidum modo dida ratione quina odaedra_. 
deferipta intelligantur , fimiliteroftenfiimerit-quinaoda- 
edra in fingulis quatuor abreifiTarum' pyramidum, velut 
quatuor magnitudines, centra grauitatis habere in axibus 
quatuor pratdi^arum pyramidum: funt autem hxc qua- 
tuor compofita ex quinis odaedris inter fe xqualia, pro- 
pter aequalitatem odaedrorum multitudine aequalium, 
qua: aequalibus funt pyramidibus ipforum duplis ordine 
‘ diuiiionis inter fe relpondentibus inferipta; igitur vt ante> 
quater tyuinorum odaedrorum fimul in D N erit 
centrum grauitatis; fcd & odaedri FG HKLM centrum 
grauitatis cft in axe_/ D N ; vnius igitur & viginti odae- 
drorum in pyramide ABCD exiftentium ex hac fecun- 
da diuifione, tanquam vnius magnitudinis in axe D N erit 
centrum grauitatis. Ab hoc igitur numero vnius & vi- 
ginti odaedrorum in pyramide ABCD exiftentium , fi- 
mili diuifione illius reliquarum quatuor pyramidum primo 
abfciflarurn procedentes, & eundem femper gyrum , quem 
fecimus a qumario repetentes , poterunt efsc in tota A B- 
CD pyramioc tot, quemadmodum diximus, dcfcripta_. 
odacdra,vteOru innumerus fuperetqucmcumquepropo-/ 
‘ litum numerum, & omnium tanquam vnius magnitudinis 
in axe D N (it centrum grauitatis. Sic autem facienti , & 
reliquarum pyramidum demptis praecedentibus odaedris, 
dimidia odaedra femper auferenti , tandem relinquen- 
tur pyramides minores fimul fumptas quantacumque.-» 
magiutudine propofica , Totius igitur pyramidis A B C D 
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in axe D N, erit centrum grauitatis . Eadem ratione in 
quolibet reliquorum trium axium, pyramidis A B C D, ip- 
fius centrum grauitatis efsc oftendcrcmus ; communis igi- 
tur fe^lio quatuor axium pyramidis ABCD, quod eft - 
ipfius centrum E, erit centrum grauitatis pyramidds A B 
C D, Quod deraonftrandum erat, 

COROLLjiRlVM. 

Hinc manifeftum eft centrum grauitatis pyra^ 
midis triangulam bafim habentis efle in eopun- 
^lojinquoaxisficdiuiditur, vtpars quaeadvef- 
ticem fitreliqua: tripla. 


' PROPOSITIO XXXII. ^ 

Omnis pyramidis bafim plufquam trilate- , 
ram habentis centrum grauitatis axim ita diui- 
dit, vt pars, qux eft ad verticem fit tripla rc- 
liqu.x. 

Sit pyramis A B C D E , cui vertex E , bafis autem 
quadrilatera ABC D, & cfto axis E F, fegmentum E M, 
reliqui M F, triplum . Dico pundlum M , eflb centrum 
grauitatis pyramidis A B C D E . Dudta enim A C, fit 
trianguli ABC, centrum grauitatis H, ficut & K, trian- 
guli A C D: & iungantur K H, H E, E K ; Fabtaque vC 
EM, ad M F, ira E L ad L H , & EN ad N /c, iun- 
gatur LN . Quoniam igitur EF eft axis pyramidii 
A B C D E, erit bafis ABCD centrum grauitatis F. . 

Rurfus . 
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Rurrusquia pun^aK,H, funt centra grauitatis triangi/- 
lurum A B e, e D A, erunt E H, E K, axes pyramidum 
A B e E, A e D A ; quorum E L , eft tripla ipfius L fi, 
nec non E N, tripla ipfius E K; pyramidis igitur A B C E, 
centrum grauitatis erit L, ficut & K, pyramidis A C D E. 
Rurfus , quoniam totius quadiilateri A B C D , eft cen- 
trum grauitatis F, cuius magnitudinis partium triangu-' 
lorum ABC, CDA, centra grauitatis Tunt K, Hi red^ 
KH, a pun^o F, fic 
diuiditur,vtlitHF, ad 
F.K', vt. triangulum , 

ACD, ad triangulum 
ABC, hoc eft , vt py— , 
ramis A C D E, ad py 
ramidem A B C E. fed 
vt H F, ad F K, ita_. • 
eft LM, ad MN} vt 
igitur eft pyramis AC 
D E , ad pyramidem 
AB CE, ita erit LM, 
td MN. Sed'N, eft 
. centrurn grauiMtis py- ^ 

ramidis" A C ITE , , & , L pyramidis A B C E ; pun<ftutn 
igitur M, erit centrum grauitatis pyramidis ABC DE. 
Quod fi pyratnis habeat bafim quinquclatcramj pofito 
. rurfiis axe totius pyramidis , & bafi fc(fta in triangulum, 
& quadrilacerum , pofitis vtriufquc proprijs centrh graui- 
tatis, eadem demonftratione propofitum concludetur. 
Quemadmodum fi bafis fit lex Iaterum,(e(fta ea in quinque 
Iaterum,&:triangulqm,&reliquis vt antea pofitis;5c fic fein 
per deincepsj Manifelhitn eft igitur propofitum . 
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F G , G H , homologa funt lateribus G O , O N . nam 
dupla eft FG, ipfius GO, &GH, ipfius ON; angulus 
igitur O G N, aequalis erit angulo G F H; parallela igi- 
tur GN, ipliF H, & propter fimilitudinem triangulorum 
dupla erit FH, ipfius GN. RurfuSj quoniam re<5ia_. 

O P , fecat latera oppofita parallelogrammi B D , bifa- 
riam in pundlis O, P, feda,&ipfa bifariam in pundto N, 
erit punitum N , parallelogrammi B D , centrum graui- 
tatis , atque ideo axis F N , pyramidis A B D E F . qua . 
.ratione erit quoque axis F H , pyramidis A B C F ; fed 
F.L, eft ^tripla ipfius L H j pyramidis igitur A B C F, cen- 
trum grauit^tis erit L. Kurfus quia eft vt GK, adKH, ^ 
ita G R, ad L H , propter fimilitudinem triangulorum, 

■ erit aequalis G R, ipfi L H: fed eft F H, quadrupla ip-, 
fius LH, quadrupla igitur FH, ipfius G R: fed FH 
erat dupla ipfius G N ; quadrupla igitur F H, reliqur 
NR, ac proinde G R, RN , aequales erunt ;re(fta igitur 
' F L, tripla erit vtriufque ipfamm G R, R N, fed vt F L, 
ad N R, ita eft F M, ad ,M N, propter firriilitudinem trian 
gulorum i re<fta igitur F M, erit ipfius M N , tripla , ficut 
& LM, ipfius MR: fed quia KH, eft aequalis GK, 
erit & L K, aequalis R K ; propter fimilitudinem trian- 
gulorum ; cum igitur L fit tripla ipfius M R, erit L K, 
ipfius KM, dupla ;vt igitur eft pyramis ABEDF, ad 
pyramidem A B C F, ita erit L K, ad K M ; eft autem M, 
centrum grauitatis pyramidis A B E D,' ficut & L,pyrami- 
dis A B C F ; totius igitur prifmatis A B C D E F, centrum 
grauicacis erit K. ^od dcmonftrandum erat. 
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FROTOSIT 10 XXXir. 

Omnis prifmatis baiim plufquam trilateram 
. habentis centrum grauitatis eft in medio axis. • 

Sitprirma ABCDEFGH, baflm habens quadrila- 
teram A B C D; axis autem K L, bifariam fedus in purt- 
fto M. Dico punCtum M, cfse centrum grauitatis prif. 
matis ABCDEFGH. lungantur enim redae B D, F H, 
vc parallclogrammum fit B H , 'fcdumque totum prifma_» 
induo prifmata , quorum bar 
fes funt triangula vin qu* feda 
fuiit quadrilatcra AC, E G , 

(int autem axes duorum priG 
matum triangulas bafes ha^ 
benrium NO, PQ^ Erunt 
igitur centra grauitatis O, tri* 
anguli A B D , & L, quadri- 
Uteri AC, & trianguli 
B C D, itemque N, trianguli 
E F H, & K,quadrilateri E G, ^ 

& P, trianguli FGH: iun- 
dx igitur NP, perpun 
da_.L, K, tranfibunt; cumque tres praedidi axes (int 
lateribus prifmatis, atque ideo inter fe quoque paralleli; 
parallelogramma erunt O P , N L, L P . dudi igitur per 
pundum M , ipfi O vel N P, parallcla_. H S , erit vt 
'NK, adKP, itaRM, adMS: &vtK-M, adML, ita 
NR, adRO, &PS, adSQ^fedKM, eft aequalis M L; 
igitur &KR, ipfiRO, &PS, ipfi S aequalis erit.func 
autem hx fegmenta axium N O , P Qj pundum igitur 
11, eft cenaum grauitatis prilinaus AB D E F H : & per 

pundum 


( 
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punctum S , prifmatis B C D F G H . Quoniam igitur 
quadrilateri E G, eft centrum grauitatis K, cuius duorum 
triangulorum centra grauitatis funt P, Nj erit vt triangu- 
lum FGH, adniangulumEF H, hoc cft vtprilmaBC- 
D F G H, ad prifma A B D E F H, ita N K, ad K P, hoc 
eftRM, ad MS; cum igitur fit R, centrum grauitatis 
prifmatis A B D E F H; ficut & S, prif natis B C D F G Hi 
totius prifmatis ABCDEFGH, centrum grauitatis erit 
M . Quod fi prifma bafim habeat quinquelateram ; ab- 
feifio rurfus prifmate vno triangulam bafim habente»^, 
fumptifque axibus prifmatum, quorum alterum habebit 
bafim quadrilateram, eadem dcmonftratione propofitum 
concluderemus , & fic deinceps in aliis . Manifefium efi 
igitur propofitum. 

PROPOSITIO XX XV, 

Omnis frufli pyramidis triangulam bafim 
habentis centrum grauitatis eft in axe, primum 
ita diuifo, vt Tegmentum attingens minorem 
bafim fit ad reliquum, vt duplum vnius laterum 
maioris bafis vna cum latere homologo mino- 
ris, ad duplum pratdidH lateris minoris bafis, 
vna cum latere homologo maioris. Deinde 
^ pundo fci5lionis ablcifsa quarta parte feg- 
menti , quod maiorem bafim attingit, & Opun- 
tio , in quo ad minorem bafim axis termina* 
tur lumpta item quarta J>arie totius axis j ih 
co pundlo , in quo Tegmentum axis duabus po- 
iterioribus fc^ionibus finitum fic diuiditur,vc 
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regmentum eius maiori bafi propinquius fit ad tOt 
tum prsedidum intericdum fegmentum, vttertia 
proportionalis minor ad duo latera homologa ba- 
fiumoppofitarum, ad compofitam ex his tribus 
deinccpsproportionalibus. . , 

Sit pyramidis fruftum, cuius bafes oppofitar,& parallela», 
maior triangulum ABC, minor autem triangulum D E F, 
axis autem G H. triangulorum autem ABC, DE F,quae 
inter fe fimiliaefsenecefseeft,fint duo latera homologa.» 
B C jE F:& vt eft B C, ad E F, ita fit E F, ad X : vt autem cft 
duplum lateris B C, vna cum latere E F, ad duplum lateris 
EF, vna cum la 
tere B C, ita fit 
HN, ad NG, 

& N 0,pars quar 
ta ipfiusN G,& 

H S, pars quar- 
ta ipfius G Hi ip 
fius autem SO, 
fit VO, ad OS, 
vteftX,ad com- 
pofitam cx tri- 
bus BC, E F, X. 

Dico pundlum V 
(quod cadet ne- 
ccfsario injfra_j 
pundum N, quanquam hoc ad demonftrationem nihil re^~ 
fert) cfse centrum grauitatis firufti A B C D E F. DudbLj 
enim rc<5la A (} Lj quoniam G H, cft axis fi-ufti A B C D 
E F, & punctum G ,*centrum grauitatis trianguli A B 
erit pun^lum L, in medio bafis B C: fefto igitur etiam la- 
tere E F, bifariam in pun^o K, iungantur L K, iC H: & vt 
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vt eft H N, ad N G, ita fiat K M, ad M L, & G M, iun- 
gatur : & vt cft G O, adON, ita fiat G P, ad P M, &iun 
ganturMNj OP, FG, GD, GE, Quoniam igitur re 
fta K L, fecat trapezij B C F E, latera parallela bifariam 
in pungis K,L, & cft vt H N, ad N G, hoc eft vt duplum 
lateris B C, vna cum latere E F, ad duplum lateris E F, vna 
cum latere B C, ita K M, ad M L; erit pun(ftum M, cen- 
trum grauitatis trapezij B C F E, & pyramidis G B C F E, 
axis G M. Et quoniam vt G O, ad O N, ita cft G P, ad 
P M, atque ideo G P, tripla ipfius P M, erit pundlum P, 
centrum grauitatis pyramidis G B C F E , atque ideo in 
linea OP, Rurfus quoniam angulus AC B; a'qualis cft 
angulo D F K: & vt A C, ad C K, ita eft D F , ad F K: 
eft autem D F, parallela ipft AC, & F K, ipfi C L ; erit 
reliqua DK, rcliqqojAL, parallela; vnum igitur planum 
cft, ADKL, in q uo iacet triangulum GMN; cum igitur 
fit parallela K H , ipfi G L, vtque H N , ad N G, ita_> 
iC M, ad M L; erit M N, ipfi L G, parallela: fed O P, eft 
parallela ipfi M N ; fccant enim latera trianguli GMN, 
in cafdem rationes ; igitur O P, erit L G, parallela . Simi- 
liter ex pundbo O, ad axes duarum pyramidum G A B E D, 
”G A C F D, duae alis reftae linex ducerentnr , quas & cen- 
tra grauitatis pyramidum habere , & parallelas reftis G 
G R, alteram alteri cfsc oftenderemus , ficut oftendimus 
O P, habentem centrum grauitatis pyramidis G B C F E, 
ipfi G L, parallelam; fed tres redx G L, G G R, funt 
in eodem plano trianguli nimirum ABC; tres igitur prx- 
didx parallelx , qux ex pundo O , atque ideo trium prx- 
‘ didarum pyramidum centra grauitatis erunt in eodem pla- 
no, per pundum O, & trianguli ABC, parallelo . Quo- 
niam igitur frufti ABC D E, centrum grauitatis cft in axe 
G H; (manifeftum hoc 'autem ex duobus centris grauitatis 
'pyramidis, cuius eft prxdidum fruftum,& ablatx, qux 
centra grauitatis funt in axe, cuius Tegmentum cft axis 

GH) 
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Sit pyramidis quadrilateram bafim habentis fruftum 
ABCDEFGH, cuius axis K I-, atque in ipfo centrum 
grauitatisO. DicoaximKL, fc^lum efsc in punfto O, 
vt propofuimus . Du^isenimA C, EG, quacfimilium 
fedionutn angulos xquales fubtendanc B» F> qui late- 
ribus homologis continentur, Eufla erunt pyramidum 
triangulas bafes habentium A F G, A G H: llt autem ihi-* 
ili AFG, axis 
T P,& ineoeiuf 
dem frufti cen- 
trum grauitatlS 
Mi & frufti A G 
H , axis V Q, & 
in eo centrum 
grauicatis N, & 
iungantur TV, 

MN, P^Quo 
niam igitur eft 
pyramidis fru— 
ftum , quod pro- 
ponitur i omnia 
cius produda latera concurrent in vno pundo,qui eft pyra- 
midis vertex :frufta igitur, in quae diuiium eft fruftum pro- 
pofitum earum funt pyramidum , quae verticem habent 
communem cum pyramide, cuius dl fruftum propofrtum: 
tres igitur talium fruftorum axes , vc pote Tegmenta axium 
trium praedidarum pyramidum in communi illo verticc-^ 
concurrent: quilibet igitur duo trium praedidorum axium 
KL, TPi VQ^ erunt in eodem plano: TP, igitur, & 
V funt in eodem plano . Eadem autem ratione, qua 
vtebamur de prifmatc K , centrum grauitatis K , bafis 
E H, eft in linea T V, & L, bafts B D, centrum grauita- 
ds eft in linea P reliquae igitur K L, . M N, crunc-in eo- 

dem plano crapezij P T Y Qj feque mutuo fecabunt; cum 
' - ■ ■ K igitur 
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igitur M, N, fint centra grauitatis propofiti prifmatis paf 
thim prifinatum A F G, A G Hjatque.ob id O, totius prif- 
matis A F G H, in linea M N, centrum grauitatis; per pun 
^lum O, redaMN, tranfibit. Et quoniam planum tra- 
pezij P V, fecatur duobus planis parallelis, erunt T V,PQ^ 
iedlioncs parallela?. His demonllratis , fiat rurfus vt A B> 
bis vna cum E F , ad E F, bis vna cum A B, ita T Y, ad 
Y P: & fumatur T pars quarta ipfius T P , & Y Z, pars 
quarta ipfius PY, & ad axim KL, ducantur ipfis TV* 
PQ^ parallelx 
«S, YR, ZX, 
qua? rcdlas T P, 

K L, fecabunt in 
cafde rationes: 
vt igitiu- T Y, ad 
y P , hoc eft vt 
A Bjbis vna cum 
EF, ad EF bis 
vna cum A B,ita 
erit /C R, ad R L,. 
critque KS,pars 
quarta iplius K 
L, qualis & R 
X, iplius R L.. Et quoniam M, eft centrum grauitatis fru- 
fti A F G; manifeftum eft ex tribus pratdidlis axis T P, Te- 
ctionibus r, a» , Z, efsc M Z, ad Z w, hoc eft OX, ad X Sj, 
vt eft 6 ad compolitam ex tribus deinceps proportionalibus 
AB, E F, 6 ;Frufti igitur ABCDEFGH, centrum gra 
uitatis O, aximKL, ita diuidit , vt propofuimus. Quod 
li fruftum propolitum fit pyramidis bafim habentis, quin- 
quclatcram , & quotcumque plurium deinceps, fuerit la- 
terum,cadem demonftrationc femper deinceps, vt inprif* 
mate monuimus, propoiltum concluderemus. 

* I . " . ■ - . . 

- . . ^ PRO: 
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PROPOSITIO XXJVIL ; 

' Dodecaedn, & icofacdri idem cft centriim gra 
uitatis a & figurae. : i 

Nam huiufmodi figuras habere axes , qui omnes Te fe_^ 
bifariam fccant;(tale autem fedtionis pundum centrum cft) 
conftat ex talium corporum in fphxra inferiptione inde- 
cimotertio Euclidis Elemento; nec non omnem pyraini- 
dem, cuius vertex eft dodecaedri, vel odlaedri icentrum 
idem cum centro fphaera: , vt conftat ex ijfdem Euclidis in- 
feriptionibus ; Haiis.autem triangulum a’quikterum, vel 
pentagonum, vnaexbafibus corporum prajdiiftorum , ha- 
bere pyramidemoppofitam fimilem ipfi,&arquaJem,cuius 
latera cius Jater^bus homologis fiintin dircdumpofitai^ 
bafis’autem tria^igulum , vel pentagonum ■, quale diximus; 
Eadem Igitur ritione,qiia vfi fumus ad demonftrandum 
centrum grauitjitis ,&parallelepipedi,&oitaedri, propo- 
litum concluderemus. . • 

. f ’ * 

\-.-p RO^OS^IT IO ' XX XV III, ■ 

j ;• .-,1 ■ '•'.s.-r. ■ 

• • • . • 

' Data qualibet figura, cuius termini omnis 
cauitasfit intcrior,fi certum in ca pundum talis 
cius partis centrum grauitatisefse pofsit, qua: ab 
ca deficiat minori fpacioquantacumquemagnitu 
dinepropofita j illud erit totius figuras centrum 
grauitaiis. 

* 

’ K j Efto 
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Efto figura A B, cuius termini omnis cauitas fit Interior 
& certum in ea punikum E, talis partis AB, figurx qua- 
lem diximus centrum grauitatis else pofsit. Dico pun- 
flum E, efse figura» AB, centrum grauitatis. Si enim 
E, non eft, erit aliud, ‘cftoF; dciundhiEF producatur, 
& fumatur in illa extra figurae AB, terminum, quodfibet 
pundium Q \ & vt efi F E, ad E G, ita fic alia m^nicud^ 
K, ad figuram AB, & 


cx vihypothefis fit pars 
quxdam C D , figura; 

Ab, cuius centrum gra 
witatis E , talis vt abla- 
ta relinquat A C, minus 
•magnitudine K. Mi- 
nor igitur proportio erit 
AC, ad A B, quUm K, 
id AB, hoc efl quam 
F E , ad E G : fiat vt 
A C, ad A B, ita E F, 
adFGH:fcdF,eftcen 
erum grauitatis totius 
AB, & E, vnius par- 
tis C D ; reliquae igitur 
partis A C,centrum grauitatis erit H, vitfa punftum Grfecl 
G, cadit extra terminum figurae A Cjmulto igitur magis Ht 
Quodeftabfurduirlf' Non igitur aliud pundtum apundk® 
E; pundlum igitur E, figura; A B, crk centrum grauitatis» : 
Quod dcmonltrandum erat* ^ ^ 




% 

•»i 
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FROTOSiriO XXXIX. 

Omnis coni centrum graulcatisaxim ita diut* 
dicivt Tegmentum ad verneem fit reliqui triplum. 

Sit conus A B C, cuius vertex B, axis autem B D, cu- 
ius B E, fit tripla ipflus E D. Dico pundlum E, efse co- 
ni A B C, centruni grauitatis. Si enim cono A BC, pyramis 
infcribatur,cuius bafisinferipta circulo A C> «quila era fi“, 
& «quiangula , eius centrum graukaiis erit idem quod dc 
figur« centrum, fed centrum 
talis ligurx circulo] inferiptae 
idem eft , quod centrum cir- 
culi, vt colligitur ex demon- 
ftrationibus quarti Elemen- 
torum; inferiptat igitur pyra 
tnidis erit axis B D, & cen- 
trum grauitatis E. talis au- 
tem ea pyramis inferibi po- 
ted, vt a cono deHciat mino- 
ri fpacio quantacumque mi 
gnitudine propofita; igitur 
ABC, coni centrum graui- 
tatis cric E. Quod dcmonflrandum erat; 

TROPOSITIO XXXX. 

Omnis frufti conici centrum grauitatis idem 
eft in axe centro grauitatis frufti pyramidis bafitn 
habentis aequilatcram,& acquiangulam infcripiae 
conojablfcilfi eodem plano, quo coni fruftum. 


B 
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Sit coni fruftum A B C D, cuius axis E F , frufto autem 
A B C Dj intdligatur infcriptum fruftum pyramidis infcri- 
ptx cono A H D , a quo ablcirsum eft fruftum A B C D, 
bafiin habentis a:quilateram,& arquiangulam inferiptam 
circulo AI); quare cius centrum grauitatis , & figura? eric 
pundum F, vt diximus in prJeccdentijaxis autem F H, fi- 
CLic etiam pyramidis abfcifsa: vna cum cono BHC, axis 
E H, quare & reliqui frufti pyramidis axis erit E F, igi- 
tur in E F^ fit ffufti inferipti frufto ABCD, centrum gra- 
uitatis G. Dico pundfum G, efse centrum gtauitacis 
ftiABCD. Ponatur enim d 



turGL, ad Lfv, ita erit cogqsBvHC^^djfruAuiipABCD: 
fed coni B H Cj .ccntium gpuijc^tjs erpjt,]i^& coni, A |i D, 
centrum grauitatis L; friifti igitur A feC D, centruin^ra- 
nitatis efie G. Quod dcmoiiflrandum erae , 

■ ' . ^ ^ };r 1-'. ‘ ■ .t 

PRO- 


Liber Trimus, 





TROTOSIT 10 XLl. 

^ Omnis cylindri centrum grauitatis aiimbifa-* 
riamdiuidit. ’ 

Sit cylindrus A B C D, cuius axis E F , & fit fertus bi- 
f^iam in pundlo G. Dico pundum G, efse centrum 
grauitatis cylindri A B C D , Nam fi cylindro A D, in- 
feriptum inteJjigaturprifma_,, 
cuius bafes oppofita; xquilatc- 
rx fint,& ^quiangulae j erunt, 
qua ratione fupra diximus, ea- 
rum centra /iguraf,& grauitatis 
E, F; axis igitur inferipti prif- 
matis erit E F; & centrum gra 
uitatis G . poteft autem tale_^ 
prifma fic inferibi cylindro 
A B C D , vt ab illo deficiat 
minori fpacio quantadimquc 
magnitudine propofiia; ‘cyjin- ■ : 
dri igitur ABC D„ cmtruin ", . 

grauitatis aitG*I .(^odd^monftrandum crati i.';,/ ? : 
fclhrili»;' '■> r- - t- „ 

• ■ ■ c ' l' *i. i! 

- •PROFOSIT 10 iPL/i/. - 

Spha:rat', 8 :'’f^‘aEr 61 iiii ideftieft cVntrum gra* 
Uitatis,$c figurae • 

SitfphjEra,velfph«roides ABCD, cuius centrumE, 

Dico 
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Dico fphirxjvel fphxroidis A B C D, centrum grauitarii 
else E. Sint enim bini axes fph*ra? , vel fphxroidis inter 
Ic ad rc(flos angulos ; & in Iphxroide llt maior diameter 
B D, minor A C, per binos autem hos axes plana tran- 
(euntia ad eos axes ereda,fecent fphafram,vel fphxroidem. 
Qua ratione axes dimidij erunt axes hemifphasrij , vel he- 
milphatroidis : hcmilphsrium autem, &iphsroidis 


C 


gura circa axim tn aTteram partem deficiena , qualium omi 
nium figurarum centrum grauitatisefUnaxciigiturhemi* 
fphaerijjvel hemifphatroidis A B C D , '<:enftrum grauitatis 
efUnaxi BE, ficut & reliqui A DA, in axi E Di totius 
igitur fphaerac, vel fpharroidis ABCD centrum grauitatis 
cft in axi B D. Eadem ratione & in axi A C; in communi 
igitur fe^bne centro E. • Quod demonftrandum erat» 

. •, PRIMI LIBRI FINIS., . 

- ■ r- • • ' ‘ 
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p R o p 0 S I r/0, 7;; ;. ;: 

J duae magni tu dmes vnVnraio 
rcsyvcl nii nures prima,'& ter ‘ 
-tia mrnori exc^ftb , vel defe- 
du quantacumq; magnitudi 
• ncip^rppofitaerurdem generis 
i . cum illa) ad quam refertur,- 
eandem proportioni habuc-' 
fint , maior ycl minor prima ad fccundamj& vni 
inaioT) vel minjDr tertia ad quartamj erit vtprima 
adliccimdamiiwwrm . . 
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Sint quatiioi' magnitudines A prima, B fecunda, C-tcr 
tia,& D quarta.-quantacumquc autem magnitudine propo 
fita , ex infinitis qux propompoff unt ciufdcm generis cum 

A, e, vt;lvna 5antuin,fi A C fine eiufdon generis ; vcr 
vna,& altera;fi vna v'nius,a itera' fit alterius generisifemptr 
alixduaj^magnitudines vniunaiores , quarar A C , minori 

tq.H- cxcefsu magnitudine propofitajeandem habeant proportio 

y- nenynaior quam A, ad D, &^maior quam: C .ad D. Dico 
cfsc vt A ad li,ita^.adDj Po^itaei^m E ^ D, vc 
A adB, miqorLquamC vtcuihqueifint alii duz ma- 
gnitudines, G maior quam A minori cxcefsu magnitudine 
etufdem gfchcris ciim A, quam quis voluerit, & H maioc' 
qnamC minori cxcefsu quam, 
quo F fiipcrat C, idcl^qu* ma- 
- ior fit quam C, & minpr quarri ^ 

F; fit autem ad Bi ira H-‘ 
ad D. (^oniam ^itur F maior 
maioi:'^id»froportio 
ipfius F quam H ad D, hoc cft 

quam G ad B. ,5ed cii G maior Q A x C D p H F 
firquam A,mii^reftproportk> ' 

G ad B, quam A ad B, multo igitur erit maior proportio F 
ad D, qdanv A ad B . 5c4 F ponitur maior quam Qvteum 
quejnulla,igitur magnitudo.maior quam C cft ad D, vt 
A ad B: led E ad D, cft vt A ad B; non igitur cft E ma- 
ior qu.im C; nec maior proportio E adD,. hoc cft A ad 

B, quamC adD. Eadem autem ratione nec maior erit 
proportio C ad D quam A ad B, hoc cft non minor A 
ad B, quamtCad Di, eadem: igitur proportio A ad B,. 
quxCad D.- 

Sed aliae dux magnitudines vna minores quam A> C' 
minori defedtu quantacumque magnitudine- propofita,. 
eandem habeant proportionem, minor |^uam‘ A, adB, & 
minor quam C, adDi; Pico ^fse vt A ad B, itaC ad Dk. 

A Pofita. 
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-Ponta enim rurfus E ad D, vt A ad B, & F minori jquam 
C vtcuraque,fic G minor quamy\, minori defc^i magni 
tudine eiu£dem generis cum A, <]uam quis voluerit, & H 
minor quam Cj& maior quam F: Iit autem vcQ ad£,i^ 
H ad D. Quoniamigitur F minor eft quam H, minor ririt 
proportio ipiiusF quaHadD, 
hoc clt q G ad B; fed cum G fit 
minor q A, minor eft propor- 
tio G ad B, quam A ad B; mul 
to ergo^ mifior proportio F ad 
D, quam A ad B : fed F poni 
tur minor quam C vtcumquej GAB CDEitr 
nulla igitur magnitudo minor ' , 

quam C eft ad D, vt A ad B: fed E eft ad D, vt' A ad Bj 
non igitur eft E minor quam C, nec minor proportio E ad 
Djhoc eft A ad B, quam Cad D. eadem autem latippc 
non minor erit proportio C adD, quam AadB; hoc cA 
non maior A ad B, quam C ad D; vt igitur A ad B^ iu| 
eft C ad D, Quod demonftranduni erat ‘ f . . , , 

ALIT B R. ; ■ 

Dico eft e Vt A ad B, ita C ad . /i . 'r . . i 

D. 'Si enim fieri poteft, fit minor 
proportio A ad B, quam C ad D, 
alia igitur aliqua magnitudo G ' 
maior quam A, eandem habebit 
proportionem ad B, quam C ad . ’ 

D. Sit autem F maior quam C 
minori «xcefsu magnitudine, qua 
quis voluerit, & E maior quam 
A, & minor quam G: vt autem 
E ad B, ita F adD. C^oniamigiturF maior eft quam 
C, rtiaiorerit'prop6nJo F adD,qdilinC ad D. Sed vt 
F adD, ita eft E ad B; &vt.eadD, ita G ad B;‘ maior 
^ ' A a igitur 
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igitur proponio E ad B, quam G ad B-; quamobrem E 
maior erit quam G minor maiori , quod fieri non' potcft,- 
Non igitur minor eft' proportio A ad B quam- O ad D. 
Eadem abtem ratione -liori* minor erit proportio C ad D, 
quamA ad-B, hoc^horimaior A adB, quam-G adD; 
cadcin igitur proportio A adB, qiiar C adD. 

In fecunda aurem hypothefisparteiqu* pertinet ad mi- 
norem dcfeftu,cfto fi heri poteft maior proportio A ad Bi 
quam ,C ad D. erit igitur, & fit allquaanainagnitudo G* 
minor .quam A adB, vtC adD. Sit aute f minor qua itt» 
C minori dcfcdu magnitudine^', 
quam quis voluerit ,& E minor ^ ' 

quam A, & maior quainG,' vt au-i ‘ \ 

rem E ad B ita F ad D. Quoniam' ' , 

igitur maior cft proportio C ad D,' i* 

quamF ad D; fc'd vtC ad Di ita ' 

eft G ad Br &vtF ad D, ita E ad’ 1 
B r -maior erlr proportio G ad^B- 
quam E ad B i quamobrem erit* 

G maior quim E, minor maiori, G E A. B c D F 
quod fieri non potcftjnon igitur ma ' ' 
ior cft proponio A ad B, ejuam C adD.' Eadem autem rtr* 
tionc non maior erit proportio C ad D, quam A ad B;hoo' 
cftnonminor A adB, quam C ad D. Eadem igitur erir* 

proponio A ad B,quar C ad D. Quod dcmonftradum erat.- 

•< • 

FROPOSITJO III 

Si maior^cl minor"piriiiia ad vni maiownrtjvcl- 
minorem fecunda>minori Vttiufqj cxceflfu»vel de- 
frdu quantacumq; magnitudine propofita fiic** 
rit vt tcniaad quartam ; erit vt prima ad fecua*- 
dam)Ua tcrtiaad quarUmV' ■ • 

Sint- 
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Sint quatuor magnitudines. A- prima, BTccunda,C ter 
tia,& D quarta; & ali« duar magnitudines E 
F vna maiores quam A, B minoii cxccfsu 
quautacumque magnitudine propofiraciuf- 
dem generis cum ipfis A,'B. Siraur.m E 
maior quam A, ad'F inaibtciti quam B« vf 
C ad I>. Dico efse A ad B, vt C ad 
IX Efto enim, quod fieri poteft, alia ma- 
gnitudo G eiufdem generis cum E F aJ 
aliam H,vtC ad D, vel E adF. Quoniam 
igiturciFpcrinutandovtEadG, ita F ad H, 

& funt £ F vni maiores quam A B minori ex- 
cefsu quantacumque magnitudine propofi- 
ta; erit per antecedentem , vt A ad G, ita B 
ad H; &. permutando A ad B, vt G ad H, 
hoc efl vt C ad D. Idem autem fimiliter oBcn* 
deremus pofitis E F minoribus quam A Bj & 


E A CQ: 


F B P H; 


proportionalibus vt di(2a efi^Manifellu cft igitur propoflc0«- 
U L t T E K. 

Ijfdempofitisjlinon eftA ad' 

B, vt C ad D; vel igitur ma- 
ior vel minor erit' proportio A 
ad B quam C ad D; fit auteni 
maior; vt igitur A adB, ita erit' 
eadem A ad alia rtiaiorem^ B.' 

Eftoilla E. fintque aliae duae ma GAC B S 
gnitudines, G maior quam A' 
minori exoersq magnitudine eiufdetti generts cum A, 
q uam quis voluerit, &F maior quam B, & minor quam^ 
H .-ficautemG ad F vt C ad D. Qjwniara igitur dc vt' 
€ ad D, itaeft A ad E» erit vt G-^ F,' ita A ad Ei ds 
9 ita P'ad E; fcd' C eft maibr 

quam 
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quam A: ergo& F maior quam 
minor maiori, quod dt ab- 
]’urdum., Non igitur maior cft 
proportio A ad B quam. C ad 
j;?: eadcin autem ratione non 
maior erikpropqrtio B ad A qua 
D ad 'C, hoc cft non minor A 
ad B, quam C ad D; cft igitur Cr AC B D E F 
A ad B, vt C ad D . 

Rurftis in fecunda parte hypothefis , quat attinet ad nru- 
norem defcdlum;fi non eft A adB vtC ad D; efto, fi fie- 
ri potcftjtninor proportio A ad B quam C ad D. igitur A 
ad aliam quam B minorem eandem habebit proportione^ 
quam C ad D, efto illaE: fintque , » 

alix^ duat magnitudines, Q minor 
quam A minori defc(ftumagnitudi- ...f 
ne ciufdem generis cum A, quam 
quis voluerit, & F minor quam B, 

& maior quam E: fit autem G ad 
F, VtC adD, hoc cft VI A ad E. 

Quoniam igitur permutando eftvt QAC BDEF 
G ad A, ita F ad E , & G cft mi- 
nor quam A ; crk & F minor quam E , maior mino- 
ri, quod cft abftndum ; non igitur minor eft proportio 
A ad B quam C adD: eadem autem ratione non minor 
erit proportio B ad A> quam D ad C, hoc eft non maiof 
Aad B, quam C ad Dj cft igitur A ad B vtC ad D, 
Quod demonftrandum erat , 


P ROPO SITIO II L 


' Si maior, vcl minor prima adyna maiorcm^vct 

minorem fecunda» minori cxcciTuj vcl defe<^il. 

quan* 


Digiti- 



• • ' Liii^ Secmdia . • ^ > jr 

tjuantacumque rnagnitudinepropofita> nomina- 
tam habuerit proportionem^ prima ad iecuadam 
eandem nonjinatam habcbitproportionem'. 

* 4 . J . 

■ Sint <fua» magnitudines A, B duarum autem aliaruw 
E F vna maiorum , vel miriorum quam A B minori ex- 
cefsu vel defedlu quantacumque magnitudine propo-^ 
iita,, habeat E maior vel minor quam A ad F vna 
maioremivelmtnoreiri qliam B certam kliqiiam nomina- 
tam proportionem , verbi gratia , fefquialteram. Dico A 
ad B, -.eandem' nominatam habere proportionem :■ vt A- 
ipiiusjB efse fefquialteram. Quonianj 
enim omnis proportio in aliquibus , ma- , 
gnitudinibus confiftiti fic'magriitudb C ^ 
ipfius. D fcfqui^era ;fed &:E eft i^ius 
F fcfqiiialtera vtigitur -C, ( tertia ad D 
quartam, ita erit E maioi^vel minor quim ' 

A’ prima, ad F vna maiorem, vel minorem- 
fecunda, minori, vt ponitur, vtriufqiie ex- ' ’ 
ccfsu y vel defeelu magnitudine propofita • E E A C- c 

ciufdem generis cum A, -B,’ quaecumque 
ilia & quantacumque fit j erit per prae- 
cedentem eadem • proportio A ad B, 
quae C ad D : fed proportio' quam ha- 
bet C ad D,. eft fcfquialtera ; ergo & A 
ipfius B erit lefquialtera.- Similiter quo- 
cumque alio nomine notatam proportio- 
nem habeat E ad F, eandem habere A 
ad B, oftenderemus, vt duplam, fefquitertiam,alicuius dii ‘ 
plicatam, vel triplicatam ; & fic de fingulis. Manifeftum' 
eft igitur propofitum- • ■ 

• Haec autem propofirio in paucis exemplaribus; quae do-' 
no quibuldam dedera,non extatipoft'erius'enim camcxcoi"' 

gitauh 
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gi.raui,quo fecunda antecedes hic in illis tertia facilius fer* 
uirct ijSjin quibus certa? proportionis nomen, tertiu & quae 
Tiim terminum fubobfcure indicat;, vtin fcquentiXII iiiud, 
jroportio dupla.Illo autem Lemmare,quod prima propofi- 
tio infcribebatur,nunc ita non egeo,vt primam, & fecunda* 
qu.r fccunda,& tertia erant, & facilius demonftrem , & ea- 
rum fenfum paucioribus comprehendam, prioea ergoies 
ijon improbo vthxcijs anteponam.. ' 

PROPOSITIO nii. 

, ■ I ' ^ 

Si fint tres magnitudines fefe aequaliter exce* 
dentes, minor erit proportio minimae ad mediata 
quam mediae ad noaximam, '.. , 

Sint tres magnitudines inaequales A, B C, D E,'> «la* i 
rum BC *que ejtcedatdpfam A, acDE ipfamB Cf • 
Dico minorem cfsc proportionem A, ad 
B C, qu?m B C , ad D E, Nam vt eft 
A ad BC, ita fit BC ad LH* & au- 
feratur BF ajqualis A, &DG, dc L K 
aequales B C. Quoniam igitur eft vt A, 
hoccftFB adBC, itaBC hoc eft KL 
ad LH; erit diuidendo vt BF ad FC, 
ita L K ad K H: dc componendo, ac per- 
mutando vt B C ad L H , ita F C ^ad 
K H. fed B C eft minor quam L H; ergo 
& F C hoc eft E G erit minor qium K H. 

Sed DE, LH, fuperantBC excefsibus 
EG, KHi minor igitur erit DE quam 
LH, & mino^roportio BC ad LH, 
quamBC adDE. ScdvtBCad LH, 
ita eft A ad B C; minor igitur proportio erit A ad B 
quam B C ad D E. Quod dcmonftrandum eran 

• PRO- 
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I^ROFOSITIO V, 

» ^ 

fit minor proportio primae ad (ccundam, 
qu^m fecundae ad tertiam, ab ipfis autem aequales 
auferantur j erit minor proportio reliquae primae 
ad reliquam fecundae, quam reliqua: fecundae ad 
reliquam tertiae. ‘ " ' . 

' Sit minea’ proportio AB, ad C D, quam C D» ad E F. 
Sitque A B, minima, ablatae autem xquajes fint A C»,C H, 
E K. Dico reliquarum minorem efse proportionem B Ct, 
idO D, quam BH, adFH. Ponatur enim CL, «qua- 
Es A B, & E Mi*qualis C D . Quoniam igitur maior eil 
proportio D L ad JL H, quam D L, ad L C; 
rrit componendo maior proportio D H ad 
HL, quam DC ad CL. hoc eft, maior 
proportio D H, ad B G, quam DC, 
ad AB: & conuertendo, minor proportio' , . 

BG adDH, quam AB, ad C D; hoc cft ^ 
maior proportio A B, ad CD, quam B / 
ad D H. Riirliis, quoniam maior eft pro^ 
portio CD, ad EF, quam AB, ad CD; ^ 
hoc eft quam C L , ad H M; erit permutan 
do, maior proportio C D, ad C L, quam 
FE, ad E M;&diuidendo,maior DL, ad A 
L C, quam F M, ad M E; & permutando, . ; , 

maior D L, ad F M, quam C L, ad E M: hoc eft •quam 
AB, ad C D . , Sed maior erat proportio A B, ad C D, 
quamBG adDH; multo igitur maior proportio critDL, 
ad F M, quam B G, ad*D H: hoc eft quam L H, ad M K: 
& permutando , maior proportio D L, adi;H, quamFM, 
adM K; & componendo , maior D H, ad HL^^quam F K, 

B ad 
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«d K M: & permutando, maior D H ad F quam L H, ai 
M K: hoc cft , quam B Ct, ad D H; hoc eft minor propor- 
tio B CV ad D H, quam D H, ad F K . C^od demon* 
lirandum erat*. , 

PROPOSITIO FL 

Si finttresmagnitudines inaequales, & aliae it* 
lis multitudineaequalesbinxque in duplicata' pri 
marum prupomone.' Sit autemtninor proportio 
pr irnarad fecundam, quam fecundae ad tertiam iti 
primis,* erit minor proportio prirax ad fccund^®* 
^uamfccundx ad tertiam in fecundis,. 


Sint tres magnitudines A,B,C, & aliae illis multitudine 
aequaljs D,E,F. quarum iphus D ad E proportio fit du» 
plicata eius, quae efi A ad B: &£ adF, duplicata cius^ 
qu* eft B ad C. fit autem mi- 
tior proportio A ad B, quam 
B ad C* Dico minorem efsc 
proportionem D ad E, quam 
£ ad F* Sit enim vtC ad B, 
ita B ad G: & vt B ad A, ita 
A adH. Igitur G ad C dupli- 
cata erit proportio ipfius G ad 
B, hoc eft B ad C: fimiliter 
crirH ad B, duplicata propor- 
4io ipfius A ad B. Vc igitur 
.eft H' ad B,ita erit D adE:& 
vtG ad Cjita E ad F. Rur- 
(fus,quia minor eft proportio 
A ad B, quam B ad C, f^ yt A ad itaeftH ad A 


C.D£ P 
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& vf BadCjitaG ad B; erit ex «quali minor proportio 
H ad B, quam G ad C, fed vt H ad B, ita erat D, ad 
E: & vt G ad C, ita E ad F ; minor igitur proportio eric 
E> ad E, . quamE adF. Quod demonlbandum erat. 

^RO^OSITIO VI!.. 

Si fint 0(5lo magnitudines quaternx propor-; 
tionalcs: terti* autem vtriufque ordinis inter fc 
(int Vr pVimatjerit vt compofita ex primisad eom 
politam ex fecundis, ita compofita ex 'tertiis ai 
tcoinpofiiam ex quartis* 

Sint odo magnitudines quatemaf fura- 
ptae proportionales, vt A ad B, ita C ad 
D. & vt E ad F, ita G ad H. fit autem vt 
A ad E, iu C ad G. Dico cfse vt A E, ad 
:#bf, ita CG, ad D H. Quoniam enim 
componendo eft vt A F, ad E, ita C .C, 
ad G ; fed vt E ad F, ita eft G, ad Hi erit 
ex «quali, vt AE, ad F,itaC G, ad H* AB C D * 
Eadem ratione erit vt A E, ad B, itaCG, 
ad D: &conuertendo,vt B ad A E, ita 
D ad C G, fed vt A E, ad F, ita erat 
C G ad H i ex «quali igitur erit vt B 
ad F, ita D, ad H : & componendo , vc 
B F adF, ita D H ad H; ic conuerten- 
do , vt F ad B F, ita H, ad D H. Sed vt 
Ah, adF, ita erat CG ad Hi cx«qua E E Q H 
li igitur erit vt A E ad B F, ita_> C C, 
adDH, Quod demonftrandum erat. 

B a TRO- 
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PROTosiT 10 vm. 

Sifinttrcs magnitudines fc fc asqualitcr exce- 
dentes aliae eiufdem generis illis multitudine 
xqualesjbinaeque fumptacin duplicata primarum 
proportione j ent vtriuique ordinis minor pro- 
portio compofitac ex primis ad compofitam ex fe- 
cundis, quam compofitac ex fecundis ad compofi- 
lamcxtertijs.' . 

Sint tres magnitudines A,B,C, quaruna C maximaiu» 
cquefuperetB, atque 
B> ipfam A. & totidem 
eiufdem gc ieris D,E, 

F, ficque F ad E du- 
plicata proportio ipfius 
C ad B; & E ad D, 
duplicata ipHus B ad 
A. DicoADjfimul 
ad BE, limul mino- 
rem efle proportionem 
quam BE, (Imul ad 
CFjfiinuL Eftoenim 
redla quxpiam G H , 
ad aliam regiam (ibi in 
dircdlum politam H K, 
vt magnitudo A ad ip 
lius F duplam (hoc 
enim fieri poteft ) & 
luper bafim G K;conftituatur triangulum GLK, atqiie 
in eo dsferibatur parallelogramnautn G HM N: & vt cft 

- -- . - - Q 
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C aJ B, Ita fiat H M, ad M Q^& vt B ad A, ita QM, ad 
M P, &ipfi G K, parallelx TPR, VQS, ducantur. 
Quoniam igitur eft vt C, ad duplam ipfiusF, ita GH, ad 
H K; eritvtC ad F, itaeftpar lldogrammuniG M, ad 
triangulum M H K; fjd vt C, ad B, ita cft H M, ad M 
hoc eft parallelogrammum G M, ad parallclogrammuin 
M V; & vt F, ad E, ita triangulum M H K , ad triangu- 
lum NfQS, ob duplicatam proportionem eius,qux eft 
HM aJ M hoccftipfius C adB; vt igitur trapezium 
N K, ad N S trapezium , ita erit, per prxcedentem, C F, 
llmul adBE fimul. Rurfus quoniam eft conuertendo,vt 
parallelogrammum M V, ad parallelogrammum G M, ita 
B adC. ledvt parallelogrammumG M, ad triangulum 
K H M, ita erat C, ad F: & vt triangulum K H M, ad 
triangulum QS M, ita F ad E; erit ex atquali , vt paral- 
lelogrammum M V, ad tiiangulum S QM, itaB, ad. E. 
Similirer ergo vt ante erit vt trapezium NS, adNR tra- 
pezium, ita E B, fimuladAD, limul. Rui fas,quoniam 
aeque excedit L V, ipfam L T, atque^ L,G, iplam L V» 
minor erit proportio L T ad L V, quam L V, ad L G; eft 
autem trianguli L T R ad triangulum L V S, duplicata.» 
proportio ipfius L T, ad L V, & trianguli L V S, ad trian- 
.. gulum L G K, duplicata ipfiusL V, ad L G, propt^^r fi- 
^ militudinem triangulorum i minor 'igitur proportio erit 
trianguli L T R , ad triangulum L V S , quam trianguli 
<LVS, ad triangulum LGK; dempto igitur triangulo 
LNM, communi, minor erit proportio trapezij N R, ad 
trapezium N S, quam trapezi; N S, ad trapezium N K, 
. Sed vt trapezium N R, ad trapezium NS, itaeftconucr- 
tendo A D fimul ad B E, fimul : & vt trapezium N S, ad 
trapezium N K, ita B E, fimul ad C F, fimul i minor igi- 
tur proportio erit A D, fimul adB E fimul, quam B E fi- 
cnul ad C P, fim al. Quod demonftraadum erat. 

PRO- 
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^ROFOSIT 10 IX. 


Si reda linea vtcumque feda fuerit, cubus qui 
fira tota aequalis eft duobus folidis redangulis, 
qu£ ex partibus totius quadrato fiunt. 

Sit reda linea A B fedla in pundo C vtcumque. Di- 
co cubum ex A B aequalem efse duobus folidis redangu- 
lis jquee fiunt cx AC CB, & quadrato AB. Quoniani i 

I 

C 

Aj 1 'B 

enim communi altitudine A B, eft vt redangulum BAG 
ad quadratum A B, ita folidum ex AB, & redangulo 
BAC ad cubum ex AB, eademque ratione vt redangu- 
lum ABC, ad quadratum AB, ita folidum eft AB, iSc I 
redangulo ABC ad cubum ex A B; erunt vt duo redan- 
gula BAC, A B C ad quadratum AB, ita duo loKda_* 
cx A B, & redangulis BAC, ABC ad cubum ex A B. 

Sed duo redangula BAC, ABC funt aequalia quadrato 
A Ciduo igitur folidaex AB, & redangulis B A C, C B A, 
aequalia funt cubo ex AB. Sed folidum ex A B &redah-’ 
gulo BAC eft id quod fit ex A C, & A C & quadrato 
A B; duo igitur folida ex A C, C B, & quadrato A B ii- 
' mul fumpta aequalia fua cubo ex A B. Si igitur reda linea 
vtcumque feda fuerit, &t. Quod demouftrandum eras^ 


PRO 
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TROFOSIT IO- X. 

Si re<5lalinca vtcumquc re<5ia fuerit, cubus qui 
h totaarqualiscftcubispartium , & duobus io- 
iidis rcilangulis , quar partium triplis ,& earua- • 
dem quadratis rcciprocc continemur, 

' Sit re6ka linea AB fei^avtcumque in pun(5lo C. Dico 
cubum ex A B «equalem efse duobus cubis ex A C, C B, 

& duobus folidis rcilangulis • quorum alterum fit ex tripla 



Ipfius A C, & quadrato B Cj alterum autem ex tripla ip- 
(lus B C, & quadrato A C . Quoniam diim quadratum 
cx A B aequale eft duobus quadratis ex A C', C B, & ei 
quod bis fit ex AC CB: & parallelepipeda eiufdcm al- 
titudinis inter fc funt vtbafesjerit re^langulorumfolido- 
rum id quod fit ex AC, & quadrato AB aequale cubo ex 
. AC, & ei, quod fit ex AC, & rcftangulo A C B bis,& 
ei, quod ex AC, & quadrato B C. Eadem ratione erit 
quodfitexBC, & quadrato AB aequale cubo ex B C, & 
ci,quod fit ex B C, & reftangulo A C B, bis & ei, quod ex 
B C, & quadrato A C . Sed cubus ex A B aequalis eft 
•duobus folidis cx A C CB. & quadrato A Bi cubusigi- 
turexAB aequalis eft duobus cubis cx AC CB, &lex 
folidis,quorum tresfiuinex AC, & duobus rcihmgulis 
ex AC CB, & quadrato BC: tria vero ex BC, & duo- 
. bus rc6iangulis ex A C C B, & q ladrato A C. Sed quod 
£ccx AC, dcre^angulo ACB, eft quod fit ex BC, & 

qua- 
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quadrato AC: & quod Et cx B C , & rciftangulo A C B, 
cft quod fit cx A C , & quadrato B C; cubus igitur cx 
AB squalis eft duobus cubis cx A C CB, vna cumfex 
folidis, quorum tria fiunt ex A C, & BC quadrato, tria 
autem cx B C, & quadrato A C, hoc cft duobus folidis, 
ouorum alterum fit cx tripla ipfius AC, & quadrato BC, 
alteram ex tripla ipfiusBC & quadrato AC. Quodde'» 
monftrandum erat. 

^ROPOSIT IO XL 

Si rc<fta linea vtcumquefcda fuerit, cutus qui 
fit a rota aequalis cft cubis partium vna cum (oli- 
do redangulo, quod totius tripla , & partibus 
continetur. 

Sit refta linea AB (cftainpundo C vtcuraque. Dii 
co cubum ex A B icqualem efsc duobus cubis ex A C, 
C B, vna cum folido reftangulo ex A C C B, & tripla_» 
ipfius AB. Quoniam enim quod fit cx AC, &re<ftan- 
gulo A C B, eft id quod fit cx B C, & quadrato A C; & 
quod fit ex BC, & reftangulo A C B, eft id, quod fit ex 

i 

C 

A i — — t ■ ‘ 

AC & quadrato BC. fedduo folida ex AC CB, &rew 
^angulo A C B funt id, quod fit ex conipofita vtriufque 
altitudine A B, et rc(ftangulo A C B ; duo igitur praedi- 
ola (olida , quae ex A C G B, & earum quadratis recipro- 
ce fiunt aequalia funt folido ex A B B C C A, & triplum 
triplo, videlicet duo folida, quae fiuot reciproce ex triplis 

ipfarum 
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ipfarum ACjCBj & quadratis ex AC^CB j sequalia fi- 
mulei, quodtcrStex AB, BC, CA, hoc eftei*, quc4 
partibus AC C B, & totius A B tripla continetur.additis 
igitur communibus duobus cubis cx A C,C B,crit id, quod 
6.tex AC CB, & tripla ipfius A B, & duo cubi cx AC 
C B, aequalia duobus iblidis , qu» fiunt reciproce ex triplis 
ipfarum AC, CB, &earundemAC, CB, quadratis ,& 
duobus cubis ex A C, C B, hoc eft cubo ex A C. Si igi- 
tur reita linea vtcumque fcfta fuerit,&c. Quod dcmon- 
ftraijidum erat. , ! 

PROTOSITIO XII: 

Hemifphrcrium duplum eft coni , cylindri au- 
tem rubfcfquialterum eandem ipfi bafim , & caii- 
dcraaliitudincm habentium 

I 

Efto hemiipharium i cuius axis B D, bafis circulus, cu- 
^ ius diameter AC, fuperquem cylindrus A E, & conus 



ABC, quorum communis axis fit BD, ac propterea-> 
enam eadem altitudo. • Dico hemifphierium A B C, co- 
ni A B C efse duplum: cylindri autem A E fubfefquialteru, 
luper bafim enim circulum R E , vertice D deferibatuf 

C conus 


Digitized by Googie 


i f Dt Centro ffrauit.foUd. 

conus E D R. Sciboquo axe B D primo bifariam, deinde 
lingulis eius partibus rurfus bifariam , tranfeant per pun- 
dta feikionum plana ba(i hemifphjerij A C acquidiftancia,. 
qux fecent hcmifphjerium , conum cylindrum. Se- 
Aus igitur erit A E cylindrus in cylindros squalium alti- 
tudinum ; fuper fe<51iones autem coni , atque hcmifphsrij 
nempe circulos, quorum centra in axe BD exiftunt cy- 
lindri conftituti intelligantur binis quibufque proximis 
squidiftantibus planis intcricAi, quorum axes omnes 
squales in B D.. Erit igitur cono E D R infcripta,& ABC 


K B E 



itcmilphsrio dreumferipta ffgura qusdam ex cylindris 
'squalium altitudinum Sint autem hs figurx ea ratione 
hxc dreumferipta illa infcripta,vtcircumfcripta excedat 
hcmifphxrium, minori excefsu,, inferipta vero deficiat a 
cono minori defedu quam fit magnitudo propofita,quan- 
tacumque illa fit * His conftitutis , manifeftum eft,rciiqua 
cylindri A E dempto hemifphsrio inferiptam cfse figu- 
ram exrefiduis cylindrorum , in quos cylindrus A E fe- 
dus fuerit, demptis cylindris hemifphsrio circumferiptis, 
deficientem a reliquo cylindri A E dempto hemifphxria 
minori dcfedu magnitudine propofita , eodem fcilicerj 
quo figura hemilphxrio circumferipta excedit hemilphs- 
rium, excepto refiduo cylindri infimi AS, dempta he- 
mifphaerij portione, quam comprehendit . Sit autem om- 

' ‘ ^ nium 
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nium praedirorum cylindri A E cylindrorum fupremu^ 
FE, cuius axis BH, & communis ferio plani per pun- 
dlum H tranfeuntis bafi hcmifphaerij cum plano per axim* 
B D, fit rera F G K H M N L . C^oniam igitur redan- 
gulum D H B bis vna cum duobus quadratis D H, B H, 
aequale—^ eft B D”^quadrato : & rcrangulum D H B bis 
vna cum quadrato B H, eft redangulum ex B D D H tan- 
quam vna,& BH; rerangulum cx BD, DH tanquam 
vna &BH, vna cum quadrato DH aequale erit quadra- 
to BD, hoc eft quadrato F H; quorum quadratum KH 
aquale eft redangulo ex B D, D H, tanquam vna,& B H; 
reliquum igitur quadrati FH dempto quadraro K H a- 
quale erit reliquo quadrato D H, hoc eft quadrato G H; 
& quadruplum quadruplo reliquum quadrati F L dempto 
quadrato M K toti G N quadrato, hoc eft reliquum circu’ 
Jj, F L dempto circulo M K, ' aqnale circulo G N. Qua-^ 
re & GP, cylindrus reliquo cylindri F E dempto QJC, 
cylindro aqualis erit, propter aqualitatem altitudinum. 
Similiter oftenderemiis fingula reliqua cylindrorum ciuf-* 
dem altitudinis, in quos totus cylindrus A E fedtus fuit, 
demptis cylindris hemifphario circumferiptis aqualia cf* 
fe fingulis cylindri cono E D R inferiptis , qua inter ea- 
dem plana intcriiciuntur . Tota igitur figura cx pradidlis 
cylindrorum refiduis reliquo cylindri A E , dempto he- 
mifphario inferiptey aqualis erit figura' cono E D R in- 
feripta : deficit autem vtraque harum figurarum hac a co- 
no A D R,illa a refiduo cylindri A E dempto hemifpha- 
rio minori cxcefsu magnitudine vtcumque propofita ; re- 
liquum igitur cylindri A E dempto hemifphario aquale_^ 
eft cono E D Kjfcd conus E D R;hoc eft conus ABC cy lin 
dri A E eft pars tertia;rcliquum igitur cylindri A E dem- 
pto hemifphariOjCylindri A E eft pars tertia, hoc eft cylin- 
drus A E triplus di(fti refiduL- quamobre A E cylindrus fef- 
quialterhemifpharij AB C: & c6ucrtcndo,hemifpharium 

' C a cyliu- 
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cylindri A E fubfefquialterumrconi igitur ABC dupluni#* 
Manifeftum cft igitur propoficum. 

TROPOSITIO XllL 

y 

Omnis minor Iphaerae portio, ad cylindrum^ 
CUIUS bafis aequalis eft circulo maximo, altitudo 
autem eadem portioni, eam habet proportionem,’ 
quam cxceflTus,quo tripla femidiametri /phierje 
excedit tres deinceps proportionales, quarum ma 
ximaeftfph^era: femidiameter^ media vero quae 
inter centra fphaerae & balis portionis interijei* 
turjad femidiametri fph.erae triplam . 

Sit fphserae , cuius centrum D, femidiameter B D, mt- 
ftor portio A B C, cuius axis B Ci fegmentum femidiamc- 
tri BD, bafis autem circulus,cuius diameter AC. Sitque 
E Fj cylindrus, cu- 
ius axis, fiueaiti- 
tudo eadem B G; 
bafis autem arqua- 
lis circulo maxi- 
mo,cuius femidia- 
meter B D. Dico 
portionem ABC, 

ad cylindrum £ F D 

cam habere pro- 
portionem, quam excefius,quo tripla ipfius B D, fupe-' 
rattres BD, DG; & minorem extreimm adipfas,qu« 
ficM; ad ipfius BD triplam . vertice enim D, bafi cylin- 
dri E F, cuiusdiameter F H deferibatur conus F D H, cu- 
ius mtelligatur frullum F H K L abfeiisum plano, quod ab- 

fcidic 
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(cidit portionem ABC, plano circuli FH parallelum. 
Quoniam igitur fruflum FH/Cl^ arquale cft cylindri EF 
rcliduojdempta ABC portione, quod ex praecedenti theo 
remate perfpicuum efse debet :erit portio ABC aequalis 
ei, quod relinquitur cylindri EF, fi fruftuin auferatur 
J H K L: led hoc reliquum cft ad cylindrum E F,\ t excef- ^ 
fus, quo tripla linea? F H, fuperat tres deinceps proportio- T 
nales F H, K L, & minorem extrema, ad triplam lineae F H: . 

8ev't F H,ad K L, ita Cft BD adDG, &DG, adM; vt igi- 
tur excelTus, quo tripla ipflus B D, fuperat tres B D, D G, 
&M, fimul, ad lindSe B D triplam,itaeritportio ABC a<f 
cylindrum E F, Quod dcmonftrandum erat. 


PROTOSIT IO XIV, 

Omnis portio fphxra: abfcifsa duobus planis 
parallelis altero per centrum adlo ad cylindrum, 
cuius bafis cft eadem bafi portionis , fiue circu- 
lo maximo, & eadem altitudo, eam habet pro^ 
portionem, quam cxceftlis, quo maior extrema ad 
fphxrae femidiametrum axim portionis^ exce- 
dit tertiam partem axisportioniySjad maiorem ex- 
tremam antedidam. 


Sit portio AB 
CD, (pha?rae,cu 
ius centrum F, 
abfcifTa duobus 
planis parallelis 
altero per centra 
F tranfeunte_.» ; 
axis autem por- 
tionis fitFG: & 



maior 
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maior bafis, circulus maximu5,cuius diameter Ap,minof 
autem, cuius diameter B C; & cylindrus A E, cuius bafis 
circulus A D, axis F G; vt F G ad F A, ita fit F A, ad 
M N, a qua abfcindatur N O, pars tertia ipfius F G. Dico 
A B C portione ad cylindrum A E cfle vc O M ad M N. 
Pofita enim G 
H, aequali ipli 
F G, deferiba- 
tur circa axim 
F G, cylindrus 
L/C", & conus 
HFK.Quoniam 
igitur duo cylin 
dri AE, LK, 
funteiufdem al- 
titudinis, erunt inter fevt bafes, AD, KH. hoc eft cy- 
lindrus A E ad cylindrum L K, duplicatam habebit pro- 
portionem diametri A D, ad diametrum K H, hoc eft cius, 
quae eft femidiametri A F ad femidiametrum G H. hoc eft 
cam,quae eft M N ad G H, fiue F G. Sed vtF G ad tertiam 
fui partem N O, ita eft cylindrus K L, ad conum K F H; 
,€x aequali igitur, erit vt M N ad N O, ita cylindrus A E ' 
ad corium TC F H, hoc^ eft ad reliquum cylindri A E dem 
pta A B C D portione : & per conuerfionem rationis , vt 
N M, adMO, ita cylindrus A E ad portionem A B C D; 

& conuertendo , vt M O ad M N, ita portio A B C D ad 
cylindrum A E. Quod eft propoiltum . 



PROPOSITIO XV, 

Omnis portio fphxrx abfeifla duobus planis 
parallelis neutro per centrum, nec centrum inter- 
cipientibus ati cylindrum , cuius bafis a’qualis eft: 

circulo' 


I 
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circulo maximo , altitudo autem eadem portioni, 
cam proportione habet>quam cxceflTus, quo maior 
cxtr'emaid triplas femidiametri Iphafrai, & eius 
quae inter centru fph2eraej& minoris bafis portio- 
nis interijeitur, fuperat tres deinceps 
proportionales j quarum maxima eft ^ 

quse inter centra lph2erae,& minoris 
baiis j media autem } qua* inter cen- 
irac (phaerac, & maioris bafis portio- 
nis interijeitur j ad maiorem extre- T 
mam|antcdi(^am. 

Sit portio A B C D fphxrasjcuius centrum 
E, abfcifsa duobus planis parallelis , neutro 
per E tranfeuntej nec E intercipietibusjcuius 
maior bafis fit circulus , cui diameter A D, 
minor autem cuius diameter BC, axisGH. 
circa quem cylindrus O S, confiftat, cuius ba • •• 

fis fit circulus circa S R ecqualis circulo ma j 
ximo.fphecrae autem femidiameter fit E H GT- 
^vt GE adEH, iiafit HE adV: &po- ' 




I XTZ 


fita T triplaipfius E F, & -X itidem tripla ipfius E G, vt X 

ad 
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ad T, ita fiat T adZY, cuius Z», tribus G E, EH,V 
fitiuii fit aequalis. DicoABCD portio- 
nem ad cylindrum S O efs€vt«r adrZ. ^ 

Abfcifsa enim G K ipfi E G a:quali , cylin- ^ 

di us P N circa axim G H, & conus K E N 
conftituantur vt in praecedenti . planum igi- 
tur abfeindens portionem facit fruftum coni 
K E N, quod fit K L M N, cuius minor ba- 
fis circulus , cui diameter L Mj maior autem 
cui diameter K N. EtvteftGE ad E F, hoc j 
eftGK adSH, itafitEF, vel SH, ad I. 
vt igitur in praecedenti , oftenderemus cylin- 
drum S O ad cylindrum P N efse vt I ad 
G K fiue ad E G. Quoniam igitur funt ter 
nae deinceps proportionales G E, E F, I, & 

X, T, Z Y, cft.que vtF E ad E G ita T ad X; 
erit vt I ad E Gj hoc eft vt cylindrus S O ad 
P N cylindru ira Z Y ad X.Et quoniam eft vt j 
GEadEHjitaEHadVrhoceft, vt GK ad 
L H. ita L H ad ponitur X tripla ipfius L. . . 



EG, hoc eft ipfius GK, vt autem eft trip’a ipfius GK^^ad 
tres deinceps proportionales G K, LH, V, ita eft cylin- 
drus P N ad fruftum L K N M; erit vt X ad tres GE,EH, 
V fimul hoc .eft ad lineam «Z, iw cylindrus P N adfm- 

ftum 
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ftum tCL MN. SedvtZY adX, ita erat cylindrus S O 
ad P N cylindrum ; ex aequali igitur erit y t Z Y zdZuf 
ita cylindrus S O ad fruftum K L M N: iiQC eft , ad reli- 
ctuum cylindri S O dempta A B C D portione, & per con- 
uerlloncm rationis, vtZY, adY<«, ita cylindrus S O ad 
portione ABC D; & conuertendo vt ® Y ad Y Z, ha por- 
tio A B C D ad S O cylindmm.Quod demonftrandu erau 

> * * 

PROPOSITIO XFf. 

Omnis maior fphxrae portio ad cyl indrum, ca- 
tus bads aequalis cftcirculo maximo, altitudoau- 
tcm eadem portioni eam habet proportionem, 
quam ad axim portionis habet excelTus, quofeg- 
( mentun) axis portionis inter {phxr^centrum, 8c 
bafim portionis intericdum fuperat terriam par- 
tem minoris extremae maiori pofita praedii^o axi* 
fegmento in proportione fcmidiaractri fph^rat 
ad praediduin 
fegmentu, vna 
cum rabfe(qut 
altera reliqui 
axis Tegmenti. 

Sit fpha:rx, cu 
iuscentru G, dia- 
meter D G E ina 
ior portio A B C, : , 
axis autem por-., 
tionis B C. Fjcoin ^ 
munis cylindro 
K. Hj^cuius bafis «qualis lic circulo maximo ; baiis ameui 

D por- 
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portionis circulus, cuius diameter A C, & vt E G. ad G F, 
ita fit G F ad S, & S ad F M, cuius fit pars tertia F N,& 
ponatur ipfius B G, fubfefquialtcra G L. Dico portio- 
nem A B C ad cylindrum K H efse vt L N ad B F. Nam 
vtFG adGE, fiueadBG, ita fit EG ad PQ» aquai 
abfeindatur O R , pars tertia ipfius F G. Et plano per G 
tranfeunte bafibus cylindri K H , & A B C portionis pa- 
rallelo fecentur vna cylindrus K H in duos cylindros D H, 
E K: & poitio A B C, in portionem EGA D,i & D B E 
hemifphjerium,. Quoniam igitur eft conuertendo, vt P Q^' 
ad E G', ita E G • ' 

adGF, &efiip- 
fius G F pars ter 
tiaQR, erit por- 
tio DACE ad 
cylindrum EK, 
vt P.R ad PQ^ 

Rurfus, quia eR 
vt E G, ad G F; 
hoc eft Vt P Q^d 
EG, itaGF ad 
S, & vt E G ad 
GF, itieftS ad 
F Mjcrit ex a^qua i 

li,vt P Q^ad G F, ita G F ad F M. Sed vt G F, ad R 
ita eft MF adFN, tertiam ipfius M F partem, ex a:quali 
igitur erit vtPQ^ ad QR, itaGF adFN, &perconuer- 
E(3nem rationis,& conuertendo, vt P R ad P Q, ita N G ad 
C F. Sed vt P R ad P ita erat portio E CA D ad 
lindrum EK; vt igitur NG adGF, ita erit ponio EC 
AD ad cylindrum E K.. - Sed vtGF adFB, ita eft cy- 
lindrus E K ad cylindrum K H : ex atquali igitur vt N G 
ad B F, ira portio E C A D, ad cylindrum K H. - Similiter 
'«fteoderemus efse, vcGL ad Bf, i^DBE hcmiiphse- 
'*■ ! : rium 
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rium ad cylindrum K H, cum vt L G ad G B, ita fit hc- 
mifphxrium DBE ad cylindrum DH. vt igitur prima_j 
cum quinta ad fecundam,ita tertia cum Texta ad quartam; 
.videlicetjVttotaLN adBF, irapoitio ABC ad cylin- 
^ drumKH. Quod erat demonftrandum. 

^ROT^OS IT IO XVI r. i 


Omnis portio Tplixrac abrcifla duobus planis 
parallelis centrum intercipientibus ad cylin- 
iirum, eiufdem altitudinis, cuiusbafis aequalis eft 
circulo maximo.cam habet proportionem , quam 
ad axim portionis habet excefius, qiioaxispbrtio- 
• nisfuperat tertiam partem compofit^ ex duabus 
‘minoribus extremis, maioribus pofitis duobu’^ 
axis (egmentis , quae fiunt i centro fphaerae in ra- 
‘lionibus, Tcipidiametri Iphaerac adpraedida fe^ 
menta. ■ ‘ 




/ 


Sit portio AB . 

C D, fphoEraejCUi-;: 
ius centrum G, 

' abTciTsa^duobus 
planis parallelis 
centrum G inter- 
cipientibus, quod 
erit in axcportlo- 

inis.quific JUK. , iv - 

-Sedliones iutem ion '> 

^ fadjE a prxdi^Hs planis fint circuli , quorum diametri A D, 
BC, quidrculicruat.baiesoppofitaeportionis. .Seitjiqne 

perpun^kuraG, portione AB CD plano ad aximeredp, 

Da atque 
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atque idco&portionis bafibus parallelo ; fuper fediofiem* 
qux erit circulus maximus, cuius diameter L M, duo cylin- 
dri defcripti intelligantur,ad oppollta portionis bafiuin pia 
na terminati ex illis autem totus cylindrus compontusE F». 
cuius bafis squa- 
lis circulo maxi- 
mo L M. Deinde 
in Tegmento G H 
lumpta O H, ter- 
tia parte minoiis 
'extrems maiori 
CH inproportio' ■ ^ 
ne,quat eft L G ad 
GH;& in Tegmen 
co GK, Tumatur j 
NK, tertia parsminoris extrema» maiori GK, in propor- 
tione, quat eft L G ad G K . Dico portionem ABC D 
ad cylindrum E F, cTse vt NO ad KH. Sumptis enim. 
uTdem,quxin prscedentis Tumpftmus,demonftrationeni 
(imilicer oftendereraus tam portionem LBCM ad cy- 
lindrum E F, eTscvtOG ad/CH, quam portionem L A 
D M ad eundemE F cylindrum,vt N G ad eundem axim 
K Hi vt igitur prima cum quinta ad Tecundam,ita tertia 
cum fexta ad quartam ; videlicet, vt N O ad K H> ita por 
do A B C D ad £ F cylindrum. Quod demonftranduia 
' erat . 

• > I 

TROTOSiTIO XFlin 

Omne conoides parabolicum dimidium cfl 
cylindri , coni aurem refquialtcrum eandem ipii 
' baliin , & eandem altiiudincm habentium. , . 

‘ ‘ Sit 
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L iher fecundus, 1 ' 29 


Sit conoidcs parabolicum ABC, &'^cyliiidtus A E, & .• 
conus ABC, quorum omnium fit eadem bafis circulus* 
cuius diameter A C,- axis autem B D,. ac proinde vna om- 
'fiium altitudo.' Dicoconoidis-AB C efsc cylindri A E 
'dimidiuiii, coni autem A B C fcfquialteniini Se^^o cniiji 
^axe BD in totpartiej aquales quarum infima ad bafimfic 
M D, v't fisura ex cylihdris fiequaliuni altitudiuum coroi- 
Mi ABC cbcurnfcripta ,infcriptam fuperet minori fpaa> 

' quantacumque magnitudine propofita ,& fitho?,fa^un ^ 
quoniam 'quibus planis parallelis traofcuntibu^ per pi 




'A \ 

' A. I 




' ■ ditias fe^iones axis B D fccatur conoldes A B C,' ijfdeni 
fecatur triangulum per axim A BC, eruurcu e lenones ^ 
parallelx rfit triangulo ABC circumferipta figura ex pa- ^ ^ ^ • 

‘ ralldogram mis atqualium altitudinum,qux triangulum & 
ipfa excedat minori fpacio quantacumque nugnitudinc-# 
propofita. Cylindrorum autem qui funt circa conoides, & 

• parailelograminorum multitudine aequaliumjqufleifiint cir» 

' ca rrianguIum'A BC, duo proximi bafi AC. cylindrlfint 
' • A F, H L, & totidem parallelogramma illis rcl jxjndentia 
inter eadem plana paraiicU fiut A F> C K. Quoniam igi- 

cuc 
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^ Centro p'auti. 'ioHd. 

• pafabbIa'ABC re<5lis ad diametrum ordinarim ap^ 
-plicatiscft vt B'M adBD longitudine, ita M H ad AD 
potentia: hoc eft, ita circulus, cuius diameter HMN, ad 
circulum^cmos diameter A D C, hoc eft ita cylindrus H L, 
'ad c) lindruin A F .propter xqualitatem altitudinum : fed 
^ ”vt B ^ ad B D, ita eft G m ad A D, propter flmilitudinein 

' - trianguIorum,hocettitaparaJ]elogrdmum GKad A F,pa- 

^ralleIogrammiMn;crgovtparaIleIogrammt^ G K adparal 
Idogramum A F, ita eftcylindruRH L ad cylindrum A F. 
' ^imiii^ei^cj^jcttddremasreliqu^pafdlolpgrajnniajqux fune 



r circa ti iagulum A B G efse cum reliquis cy Iindris,qui (unr 
4 circa conoides ABC bina ftimpta prout inter fe refpon- 
‘ - ..dent in eadem proportione ; femper igitur componendo,& 

ex aequali erit vt totafigura triangulo A B Ci circumferipta 
.. 4id parallelogrammum A F, ita figura conoidi circumlcri- 

• pta ad A F cylindrum : fed vt parallelogrammum A F, ad 

* paraJleiogramnium A E, ita eft cylindrus A F ad cylindrum 
A E, propter aequalitatem omnifariam fumptarum altitu- 
dinum ; ex aequali igitur erit vt figura triangulp ABC cir- 

■ cuinfcripta ad parallelogrammum A E, ita figura conoidi 

‘ ‘ ABC 


Dlyi‘'““:* h., t ,, i, igl 




Liher Secundus, ' ' p 

'ABC circumrcripta-'icl A E cylindrum ; vtraque autem 
circumfcriptarum figurarum excedit fibi infcriptam^iino- , 
ri fpacio quantacumque magnitudine pjoporita,'vtigitufj 
triangulum A B C, adparallclograiinnain AEfitaerirco-. 
noides A B C, ad cylindrum AE.- Sed triangoliun A-BC» 
cftparallelogranami AE djmidiuniiigitMr conqiidcs ABCi 
cft cylindro A E dimidiu^: fed cylindrus- A E eft conL 
ABC, triplum ; igitur conoidcs ABC, etic coni ABC] 
rerquiakerum . ^oddenioilftrandumerat; :i. i lU 
. I ’ *!' < ixr. Ii'.) • ••; -j 

, 7ROPOSlx/fl : ■ i 


Omnis prifmatis triangiilxm. baflm Habentis 
centrum grauitatis redam lineam, quae cuuiflibec 
trium laterum bipartiti rcdionem,fi£ oppofiti pa- 
ralleiogrammi centrum Jungit, aca' diuldit, vt 
pars,qux attingit latus fit dupla reliquae. 


Sit prifma, quale diximus A.B^ 

C D E F, fcdboque vno ipfius la- 
tere BF in pundo.G, bifariam 
-parallclograrnmi oppofiti fit cen 
jrtrum H,, & iun(5b:_, G H, cuius ^ 
,pars GK fif dupla reliquae /C,H. 
pico prifmatis A B C D E F,'cen 
'trumgrauitaris^efreK.’’' Perpun ' 
dum enim H ducatur NO ip- i /(;■ 
fi A E, vel C D parallela , quae 
JpfasAQ BD, fecabit bifaria; "- <T 
* iundisque B N, F ducatur per . 

’ putidum Ki ipfi F B, vel N On / 



parallela L M. Quoniam igituneft vt H K ad KG, 

NL adLB, &OM adMF, erit N L, ipfius LB, &O.M 
'f' ipfius 


I 

I 
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Centro grauit.foUd. 

iprfiusM F dimidia .*red&rc(5l3EB.N, FO, trianguloruBI 
balcs^LC, ED, bifariam fe- 
caht ; erunt igitur punfta L, M, . 
centra grauitatis triangulorum 
ABC, DEF, pppofitorum. 

Prifmatis igitur A B C. D E F 
axis erit L M quare in eius bi- 
partiti fcdbione prifmatis ABC 
DEE centrum grauitatis;fe^us 
autem eft axis L M bifariam in 
pundio K; nam ob parallclogram 
maeftvtNH adHO, itaLK- 
ad K. prifmatis igitur ABC 
D E F,tentrom grauitatis erit K,~ 

QuoddemoDiEaodum erat. 



I 


ir.PROP.^OSITIO 


‘j . 


Omnis prifmatis bafim habentis trapezium, cu* 
ius duo latera inter (c fint parallela centrum gra- 
uitatis redam lineam , quae seque inter fediltan- 
tiurh parallclogrammorum centra iungit ,ita di- 
uidit,vt pars,quse didorum parallelogrammorUm 
minus attingit lit ad reliquam, vt duorum bafis la 
terum parallelorum dupla maioris V;Ba cuqi mino 
ri ad duplam minoris vna cum maiori. 

' -- ‘l:. . ' i . . 

Sit prifma_, A B C DE F G H, cuius bafis trapezium 
ABCD, habens duo latera AD,. BC, inter fc paralle- 
la , fitque eorum A D maius: parallela igitur erunt inter fc 
(duo parallclogramma B G, A H.Sit parallelogrammi A FI 
centrum K, &BG parallelogrammi, centrum iunda- 
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' Lihcr 5eeundUs./\ 

LK; fiatvt dupla ipfius AD vnacmtn BC ad ciu-« 
piam ipfius B C vrta cum AD, ita L R ad R K . Dico 
prifmatis A G centrum grauitatis efsc R. Ducantur enim 
perpunjSka L,K lateribus prifmatis, atque ideo inter 
parallela; M N, O P, qua; 


B ifJQ. up .[ 


obcentra_.K, L, fccabunt > - . . 

oppofita parallelogrammo- 
rum latera bifariam , eas 
legiones conne<5lant M O, 

N P , ipfique,;^ M N , vei 
OP, parallela ducatur ( 

RS.' Quoniam igitur cR 
vt i- R ad K hoc eft vt 
dupla ipflus A D vnacum 
Vt C ad duplam ipfius B C \ 
vna cum A p, ^ita. O Q^ad 

Qjyi, & refta_,MO bifa- , 

riam lecat A C trapezij latera parallcla,pundlum A Gt 
trapezij centrum grauitatisifimiliter & pundium S em E G,. 
trapezij centrum grauitatis : prifmatis igitur A G axis eric 
QS, & centrum grauitatis R, quod eft in medio axis, ... 
Omnis igitur priftnatis bafim habentis trapczium,&c. 
Quod demonftrandum erat. ; . i . 





PROPOSITIO XXL 


Si i quolibet prsedido pfifmatc duo prirmaia 
bafes habentia triangulas fint ita abicilTa, vtpa- 
fallclepipedum relinquant babrn habens minus 
parallelogrammorum inteV fe parallelorum pr*-^ 
di(^i pri(matiS) maioris autem partes «equaliapa* 
laliclograoiraa ipfum parallelcpipcdum , rei in* 
- ' E quat. 
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Dc Centro gratih.foM 

quat, centrum grauitatis vtriurquc abfci(sif>ri fa- 
matis tamquam vnius magnitudinis re^ilam line-; 
^am, quae prasdidi pdC^matis parallelorum paral 
lelogrammorum centra iungit/, ita diuidit? .vxj 
pars, qux minus parallelograinmuni attingit ik" 
dupla reliquae.. * 


Sit prifma A B C D E F G cUius bafes oppofita^ tra* 

pezia A D H E ' B C G F, Sini autem A D y E H, ^ 'paral- 
ielae ^ quarum maior E H.j Oppofita igitur parallcfognam-;’ 
maAC, EG, inter fe erunt parallelajquoTum lriakis E G.' 
At per redas A B, C D, jfedum-fitprifmaj ABC DEP 
G H, ita vt abfeifla prifmata A B S'F E R, C D V H G T,; 
relinquant parallelepipedum A T, ipfum autcm''A T, re- 
Enquat duo parallelogramma aequalia ES, 
autem centro K ' " v. r'> 



pkrallelbgrammi . ' 
AC,&L,'paraI 
Iclogrammi E C'», 
iundaque ^K Lv - 
ponatur KMjdtt < 
plaipfius ML. 
Dico duoru pris- 
matum B E R , 

C V Hjfiiiiul cen ' . 



trum grau itatis 

4 fsc M •, Sedis ertim? AB, Gt),iblfariam in pundis P, <X 
(urQptifque. parallelogrammorum E S, V G, centris N»0| 
iungantiir P N, QO, & pofita P Kdupla ipfius X N,& 
dupla ipiius Z O, iungant,ur,redx P K C^, X Z, N 6. 
puohiam igitur in quadrilatero P QO N, reda _X Z, pa- 
tallda eftytrilibetipfatUm P Q^ "N O, fecat ijs pardlelis 
dcterccptas ia eafdon rationes i reda .igitur XT per purfr 
, ^uia 
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^Liker Secmius, 

\ t 

Aum M tranfiblt. Sed quiaP K eft aqualis K N L 
^ ipfi L O, etiam X M aqualis erit ipfi M Z ob parallelas; 
cum igitur prifmatum B E R, C V H ceutra grauitatis fint 
Z; erit vtriufque prifmatispradidlifimul centrum gra- 
vitatis M. Quod eft propofitum. 


PROPOSITIO XTCIl 


Si fint dux pyramides arqualcSj& atque, altae* 
l)^s habentes in eodem plano, quarum -veriices 
Ve<ila linea connediens cum ca,quat bafium centra 
^auitatis iungit fit in eodem plano j carum ccti- 
trumgrauitatis tamquam vniusmagnitudrni'ste|- 
dlam lineam, quae inter vertices , & centra bafiurp 
intermedias; bifariam fecat ,'ita\liajdit,,vtparsf4« 
fpjcriorfit inferioris tripla. - : i . i 

Sint . duae : ‘‘‘.rmfj n» 

pyramides*- ' — rn — t^5 

quales, & a- \ 

que altT,uua-f , // I \ .. l ^ 'k Va 


rum bafeJ In^ ■ *■' // r 'V I * 

:Ac,bivei' - '-Nb 

tices ' ' / *\ '' / 

G,.H,&ba- 

fium atra E, ] /, ■» , j /r • / v.. X/ i! > 

IU. lui .10)^ ,-a i!n 

£F,GHjquas ... 

'bifidab fecet tefta K L\ huius autem pars quarta ficL M. 
•Dico vrriurqud’pyramidis'G A »H D B, ftimii cdktMon 
grauitatis efie M. lundUs enim G E, HF, fti^naDtu«'«a* 
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De Centro grauh. JoHd. 

fum quartae partes E N, F O, & iungatur N O. Quoniam 
igitur propter aequalitatem altitudinum, & quia E F, G H, 
lunt in eodem plano , funt E F, G H, inter fe parallelae, & 
vtGN adNE, itacftHO adOFj critNO ipfiEFivcl 
G H, paralle- 
la, quas K L 
bifariam fecat: 
igitur &ipfam 
N O fccabit bi 
fkriam , iungic ' 
autem rc6la_. 

N O centra.. . 
grauitacis py- 
ramida aequa- 
Tium G A C, 

HDB,vtriuf- 

que ergo pyrami^s fimul centrum grauitatis erit in com- 
muni iedione duarum linearum K L» N Ov.fed reda N O» 
fecans fimiliter ipfas G E, K L, H F, ipfam K L, lecabic 
in pundo M; pundum igitur M, erit praedidarum pyrami- 
dum centrum grauitatis. Qjwd dcmouftracdum crau , 

j 

•FROPOSITIO XX, III: , ’ 

Omnisfrufti pyramidis bafim habentis parat-» 
'Iclogrammum centrum grauitatis maiori bafieft 
propinquius, quam pundura illud, in quo. axis fic 

diuiditur,vt pars minorem bafim attingens fit ad 
reliquam vt dupla cuiufuis laterum maioris baiis 
tvnaci^ latere minor is, fibi respondente, ad dupl^ 
i £«2#i4»*‘ii*^s,minQris:ba(is vna ciun maioris fibi 
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‘ L iber Secundus i ' 

Sit p)'ramidls , cuius bafis parallclogrammum E G F, 
fruftum A B C D E F G H,eiufq; axis K L,quo fc(5ko in pun 
; a ita vt K a ad a L, fit vt laterum homologorum A D 
'EH, dupla ipfius EH vna cum AD ad duplam ipfius 
A D vna cum E H, & frufti ABCDEFGH fit ccntmm 
prauitatis « nempe in axe KL. Dico pun^lum '4, cadere 
• infra punftum A punfris enim A>B,C,D, ducantur 



I fid maiorem bafim axi K L, parallel* A N, B O, C R, D S» 
&parallelcpipcdum A BC D N O R S compleatur, & 
-producis bafis NO Iateribus,defcriptatfint'quatii6rpy- 
‘ramidesAEMNZ, BOPF Y, CGXRC^,DH VST, 
' quarum bales erunt parallelogramma circa diametrum 
' ftqualia, atque fimilia ; & quatuor prifmata triangulas ba- 
(es habentia, quorum binorum ex aduerfo inte r fe rcfpon- 
■ d.ntium 
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De Centro grmit^folid, 

, dentium pavallclogramma in plano ,EG exiftentia erunt 
.inter fe xqualia, atque fimilia, fcilicc|: NIS ipfi OQ, & 
2 Oy. ipfis R Vt- ucque axis K L . pars tertia L .quart^ 
.autem L J" . Quoniam, igitur ex fppra; dcmonilratis prif. 
matis A.B C D T M P eft; centrum grapitatis «; du<^ 
•rum autem prifmatum pppofitorumiABiYON DS 
K X Va> centrum grauitatis l , erit reliqui rCx. frv^o A il 



CDEF G H demptis quatuor praedicis pyramidibift in 
centrum grauitatU i qood fit y , r Nam ex primo U» 
.^bro^cqnftat punjftum w cAdere ruprapun<Stum'/Si.ficon>- 
^ picatur ttapeziura A C, G E, cuius diametjer .drit KX. Sod 
i carum quatuor pyraqiiduin efl ccntrum-greuitatisuT. ' Si 
. enim bafiuin , quibus bin» oppofitat; pyramides iafiftunc 
. centra grauitatis , & bini oppofiti vertices fingulis reftis Ii« 

neis 
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Secundus, 


t9 


Ileis connc(fiJlhtur,' erunt binae conns<aentes pai-allelae , 8c 
ab axe K L bifariam fecabuntiir , vt figurx defcriptio ma- 
nifeftat. Totius igitur fruiH A B C D E F G H, centrum 
grauitatis ' » in linea yS' cadet: fcd puniflum y cadit infra 
puniium tt, muhoiergoinferius,&bafi EG propinquius 
|>un(Suni < qdanvpun61uin «. Quod demoniirandum erau 

« ■ : ^ n;- • II \ ' ■ \ , ■ ■ 

•: .rpKoP&siTio ' xxiv: 

G;n^njiS; fj-ufll c;QnicKcentrum>graui.u pro- 
pinquius eft maiori bali quam pundum iKud , in 
quo axis llc diuidicur, vt pars minorem balini 
attingens fit ad reliquam i vt dupla diametri ma- 
ior is bafis vna curn minoris diametro ad duplam 
diametri- minoris baiis -vna cum diametro ma- 
ioris. 

. » fc.,* k» 

: - 1 . r--.rr i 

: Hoc eadem ratione dcducehifc»ameeedehti; qua cen* 
tfum grauitatis frufti conici in extremo primo libro-deiodlv 
ftrauimus , quandoquidem fimiliter vt ibi • fecimus , omnis 
pyramidis centro grauitatis idem pvobaremus accederei*! 
quod praedidtae pyramidis in ancecedenteL»! ^ i> ■ ' j 

, : . ' ■! ...j u" j’.» 

• ■ :• ■ ■ ' •* ' •••}■:■ „-r, : i,t 5 >1 J[ 

PROTOSITIO XXr. 

* I . « • . ■ * " 1 1 

Si fint quotcumque magnitudines, & alix illis 
iDultitudino «quales ,;bin«que rump^af- i n eadem 
propor t i on c« quas^com munehabeant e? n t f U lOrgr^ 
uitatiS} centra aiitem grauitatis prnnwn,iC>nt -ii> 
cadem rc(^a'linea i prims Sc irecimd«{Canquan), 
<,.V du« 
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^ p *De Ctntro ^duh foUd, 

dux magnitudines commune habebunt centruni 
grauitatis. ' ' , 

Sit reda Iinea_» A B , & quotcumque magnitudine! 
F G H, & totidem K L M, binx in eadem propurtionc^jj 
nimirum vt F' ad G itaK> ad L; &vt Gad H it:rL'ad 
M. in reda autem AB; fint communia centra grauitatis, 
C duarum F t) duarum G L:& E duarum H M. Om-* 
niura autem primarum tamquam vnius magnitudinis fic 
centrum grauitatis^ Dico & omnium fecundarum fi- 
mui centrum grauitatis cfse O. Duamm enira F G* fi* 



mu! fit centrum grauitatis N. Vt igitur cft F ad G, hoe 
cftjVtK adL', ita erit DN, ad NC. pundum igitur W 
cfi centrum grauitatis duarum magnitudinum K L fimul. 
Rurfus, quia componendo , & ex aequali, eftvt F G fimufc 
adJd» ita KL fimul ad M :’cft autem tam duarum FGi 
quam duarum K L fimul centrum grauitatis N, fimilicep 
vt ante oftenderemus duarum magnitudinum FGH, 
KLM centrum grauitatis cfse O. (^od eft propofitum* 

F ROTQSIT IO XXFI. 

Si firit quotcumque magnitudines, & ali* ip* 
fis multitudine *qualcs primarum, cx-quibuscen 
ira grauitatis in eadem reda linea difpofita fine 

alteinatim ad centra grauitatis fecundarum, qua- 
rum 


d: ■■ 


Liher Secundus jfi 

irum magnitudinum bins eodem ordine , c|ui Tu» 
nitur ab eodem prsedix^x linea? termino vnain 
primis , & altera in fecundis inter fe fint squales,* 
omnium primarum fimul ,ex quibus prims cen- 
trum grauitatis propinquius ell prsdid:o lines 
termino quam prims fecundarum , propinquius 
erit prsdido lines termino quam omnium fecun 
darum fimul centrum grauitatis. 

Sint quotcumque magnitudines ABC prima:, & toti- 
dem fecunda: D E F, quarum centra grauitatis in recba_. 
iinea T V, primarum quidem G ipfius A proximum oin- 



K 

c 



riuni termino T, a quo fumirur ordo. Deinde H ipfius B, 
& /C, ipfius C, difpofita fint altematim 'ad ceutrafccurt^f 
darum i videlicet vt centrum grauitatis L, ipfius D cadat: 
inter centra G, H, & M ipfius E inter centra H, K: & N 
inter punda /c, V: fint autem squales bins A D, B E, 
C F:& omnium ABC fimul centrum grauitatis P, & om- 
niumDEF fimul centrum grauitatis O. Dicopuiidluniv 
P propinquius efle termino T, quam punftumiO, j 
D uarum enim A,B fit centrum grauitatis R; & 5, dua-' 
rum D B, & Q, duarum D E . Quoniam igitur Q^eft • 
centrum graiututis duarum magnitudinum D E fim jl;crit 
vtD ad E, hoccftadB, ita MQ^adQL: lioccfiHS, 
adSL. & componendo, vt M L, ad L Q, ita H L, ad, 
LS; & permutando, vt ML ad L H, ita L Q^adLS: 
fed ML eft maior quam L H; ergo &: LQ^erit maior 
quam L S. Eadem ratione quoniam S eft centrum gra- 
. F ■ uitatis 
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Centro grauh.folid, 

uitatis duarum D B: & R duarum AB: & A D fune af- 
quales;eric R H maior quam S H: fed quia L Querar ma- 
ior quam L S, e(l & S H maior quam QJd i mulco igitur 
maior RH erit quam Q^H: atque ideo pundbum R pro- 
pinquius termino T, quam punitum Q. Rurfus quo- 
niam tota magnitudo A B cft arqualis toti DE, & C ar- 
qualis F; erunt dujj primx A B, & C, & totidem fecun- 
dx D E, & F, quarum vnius pofteriorum D E cen- 
trum grauitatis cadit inter R , K centra grauitatis 
duarum priorum A B, & C, &rcliqux priorum C cen- 
trum grauitatis K cadit inter Q, N, duarum pofterio- 
rum DE, & F centra grauitatis; erunt vt antea quatuor 
magnitudines binx proximx xquales , fcilicet A B, ipfi 


— h 
G 

A 




L 

D 




PO 


H 

B 


-I- 

M 

E 


— 

K 

C 


N 

F 


• i. 

DE : & C ipft E, centra' grauitatis habentes difpofttaJ 
alcernatiin in eadem re£ta T V. Cum igitur primx prio- 
rum A B, centrum grauitatis R fitnrmino T propin- 
quius quam centrum grauitatis primx pofteriorum, 
qux eft tota D E ; fimiliter vt ante totius magnitudinis 
ABC centiuin grauitatis P erit termino T propinquius 
quam totius D E F centrum grauiutis O . Non aliter 
oltendcremus , quotcumque plures magnitudines , quales 
& quemadmodum diximus ad reiftam T V, difpofitx 
proponerentur, feraper centrum grauitatis omnium prio- 
rum iimul termino T propinquius cadere, quam omnium 
pofteriorum (iinui centrum grauitatis. Manifeftum eft 
igitur propofituin. 



Ijher Secmdus, 

• r 

•PROPOSITIO XXVIi: 

y 

Si fintquotcumquemagnitudincs, &alioc illis 
inultitudine xqualeSj qux binae commune habe- 
ant in eadem reda centrum grauitatisj fumpto au 
tem ordine ab vno eius linea: tdrmino , maior fit 
proportio prima: ad fecundam in primis, quam 
primae ad fecundam in fecundis: & fecunda ad 
tertiam in primis maior quim fecunda: ad ter- 
tiam in fccundis,& fic deinceps vfque ad vltimasj 
critomninm primarum fimul centrum grauitatis 
'' propinquius praedido linea: termino, a quo fumi*» 
tur ordo, quamomnium fecundarum. ■ ^ 

Sint quotcumque magnitudines G HI, & totidem 
L M N. Sitque maior proportio G ad H, quam L ad M: & 
H ad I, maior quamM adN; in redta autem AB fint 
communia centra grauitatis , C duarum magnitudinuiq 
G L, & D duarum H M , & E duarum I N . omnium 



tutem primarum GHI fimul fit centrum grauitatis K: at 
fecundarum omnium L M N centrum grauitatis R. Di- 
co centrum K cadere termino A propinquius quam cen ' 
trum R. Fiat enim vt Gad H, itaDP adPC: &vtL 
td M, ita DQjid QC. Maiorigitur proportio erit DP 

F 2 ad 


Digitized by Goog[e 



4-4 De Centro grauh.falid. 

td P C, quam D Qjad QC: & componendo, maior D C 
ad C P, quam P C ad C Qj^ minor igitur C P erit quam 
C quare D P maior quam D & communi addita». 
ED, erit E P maior quam E Et quoniam IC eft cen- 

trum grauitatis omnium G H I limul,& ipfius G H eft cen 
• trum grauitatis P , & reliqua? magnitudinis I, centrum 
grauitatis E; erit vt G H ad I, ita E K ad K P . eadem 
ratione vtvtraque LM adN, ita cdtER. adR Q;_Rur- 


G 

L 


^ 

T> 

H 

M 



■B - 


fiis, quia maior eft proporrio G adH, quamL ad M, erft- 
componendo , maior proportio G H ad H, quam L M ad 
M; fed maior eft propoitio H ad K, quam M ad N } ex 
aequali igitur, maior erit proportio GH ad I, quam L M 
ad N, hoc eft E K ad K P , quam E R ad R Multo 
ergo maior proportio E K ad K P, quam E K ad R P: & 
componendo maior proportio E P ad P K quhn E P ad 
' P R} minor igitur P K erit quam P R, atque ideo centrum. 
K propinquius termino A quam cenuum R . Quod de-^ 
monftrandum erat.. 


PROPOSITIO XIFIir. 


Si fint quotcumque magnitudines, & alis ipirf' 
Rinltitudine squales, quarum omnium centra 
grauitatis fint in eadem redbi linea, & centra pri- 
marum ad centra fecundarum difpofitafint alcer- 

nacim;ilt autem maior proportio primae ad fccun^ 

- 
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damin primis quamprim^ad fecundam in fecun 
dis; & fecundiead tertiam in primis,maioF quam 
fecundae ad tertiam in lecundis,&, fic deinceps vf- 
queadvltimasjeric omnium primarum fimul ccn 
irum grauitatis propinquius praedida: lineae ter- 
mino k quo fumitur ordo omnium fecundarum 
centrum grauitatis. 

Sit quotcumque magnitudines G H !,& totidem L M N 
primarum autem fint centra grauitatis C DE cum feciin 
darum centris O P Q^in eadem redVa A B difpofita alter- 
natim,vt O cadat inter pun<Sta CD, & P inter pun^a_> 
DEj*& E inter pundta PQ^fitquc maior proportio G 
ad Hy quam L ad M, & H ad I maior quam M ad N, 
omnium autem primarum G H I fimul fit centrum gra- 
uitatis Tf at omnium fecundarum L MN, fimul > ccn- 


G 

F 


O 

H- 


D 

-H — 


V 


L H 
K 


P 


E 


M I 

X 


N 


B 


irum grauitatis V . Dico punftum T efle termino A 
propinquius quam pundtum V. Efto enim F arqualis 
L, & K «qualis M, & X aequalis N, fit autem cen- 
trum grauitatis ipfius F inpundlo C, &ipfms K in pun- 
cto D, & ipfius X in pundlo E. In re^Ia igitur A B om- 
niumF K X, fimul centrum grauitatis erit termino A, pro- 
pinquius quam omnium LMN fimul centrum grauitatis. 
Sed & omnium G H I, fimul centrum grauitatis in eadem 
rc<aa_. A B propinquius eft termino A quam omnium 
FKX, fimul centrum graiiitatisi multo igitur termino A 
propinquius erit omnium GHI fimul quam omnium 

LMN, 


a. 
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L M N, fimul centrum grauitatis . Quod dcmonftran» 
dum erat. 

'u/ ' L 1 T E 

Poflto enim R centro grauitatis duarum magnitudinu 
H, & S duaru L,M,vcl pun<5tum V cadit in pundo E, vel ia 
linea E B, vel in linea A E, li in puncto E vel in linea E B, 
cum igitur T fit centru grauitatis trium magnitudinu G,HjI 
fimulj&E* ipfius I, eritpundumT propinquius termino 
A quampundumV. SedpundumV in linea A E cadat. 
Vel igitur S centrum grauitatis duarum magnitudinum L, 
M, fimul cadit in pundo D, fiue in linea D B, vel jn li- 
nea AD. fi in pundo D, vel in linea DBj centrum gra- 
uitatis R duarum magnitudinum G H erit termino 'A 
' propinquius quam ipfum S, & reda E R maiof vquara E S.' 


R 


c " 

G“. 


O 

L 


s 

-i 


H 


— 1-4 
■ P 

M 


T V 


B 

I 


-r 

■N 


B 


Sed cadat pundum $ in linea A D. Quoniam igitur ma- 
ior eft proportio G adH, quam L ad M: &vt G adH, 
ita eft D R ad R G, & vr L ad M, ita P S ad S O, ma- 
ior erit proportio D R ad R C, quam P S ad S O ; mul- 
to ergo maior D R ad R C, quam D S ad S O, & multo 
maior quam DS ad SC, & componendo maior propor- 
tio DC adCR, quamDC ad CSj -erit igitur CR mi- 
nor quam CS, atque adeo RD maior DS, addita igitur 
ED communi, erit ER maior quam E S Rurfusquia 
componendo , & ex aequali maior eft proportio totius G H 
ad I quam totius L M ad N, hoc eft maior longitudinis 
ET ad T R, quam Q_V ad V S, & multo maior quam 

EV 
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EV ad VS, erit componendo, maior proportio ER ad 
K T quam E S ad 6 \ & per conuerlioncm rationis mi- 
nor proportio F R ad ET; quanvE ad E V, & permu- 
tando minor proportio E R adE.S quam E T ad E V: Icd 
h R maior erat quam E S, ergo E-T mutor erit qm\m E \ ; 
& pumflum r propinquius tcruiiap A, quini punitum V', 
Quod dcmonltrandum erat. 

TROPOSIT IO XXIX. 

, V 

i 

Datae figurae circa diametrum, vcl axlm in alte 
ram partem deficienti, luper bafrm reCtam lineam 
vel circulum, vcl ellipllm j cuius figura: baris,Sc 
feiiionesomnesparallcla: Tegmenta aequalia dia- 
metri vel axis intercipientes ita fc habeant, vc 
quarumlibet trium proximarum minor proportio 
fit minimae ad mediam, quam mediae ad maxi- 
mam; figura quaedam ex cylindris, vel cylindri 
portionibus , vcl parallclograminis aequalium al- 
titudinum circumferibi potcrt,cuiuscCtrum gra- 
ti i tatis fit propinquius bafi quam cuiuflibet dat. e 
figurae , qualem diximus quje praedidie figurae cir 
cadiamctrum,vcl aximcircumicripta fit. 

.. * ■ ^ ’ j 

^ Sit figura circa diametrum, vcl axim in alteram parte de- 
ficiens qualem diximus, aiius bafis circulus, vcl ellipfis vcl 
reda linea A C, axis autem vel diameter B D. Et data figu- 
ra ipfi ABC figune circumfcriptacompofita cx c) lindris, 
vel cylindri portionibus, vel paralldogrammis xqualiuin 
altitudinum E F, G H, A K. Dico figurx .ABC alteram 
figuram, qualem diximus poITc circuinicribi, cuius centrum 
' - graui- 
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grauitatis , nempe in linea BD, fit propinquius bafi A O' 
fiue termino D, quam praedida? datae figursEcircumfeript* 
centrum grauitatis. Omnium enim cylindrorum,vcl cy* 
lindri porcionum,veI parallelogrammorum, ex quibus con>* 
ftat praedidta data figura circumferiptafint. axes, vel quas 
oppofita latera coniungunt redae Ii L, LM., M D, qui- 
bus fcdis bifariam in pundis N, O, P, ac planis per ea 
fiue redis tranfeuntibus bafi AC parallelis, focantibus- 
que didos cylindros, vel cylindri portiones ', vel pa- 
ra llclogramma, compleatur & figurae ABC circuaikrir 
batur altera figura_p - it 

vt prior, quseob i'e- p R p ’ 

diones fadas com- 

ponetur ex duplis L 

nTjItitudine_jC) lin- -r-a 

cai-svclcylmdupnr- n 

tioiiibus,vcl paralie- \ . _\/ /'j* 

loprammiscqualmm i- \ 

< • j- ‘ I' T/l \ T -Jf' 

aunudmum, eorum 

cx uuibus confiat da 
ta figura circunilcri- 
pta;fint autem Ili cy- 
lindri, aut reliqua^'-, 

qu.t diximus ^ , 

ES, TV, GX, ZI, AY. Quoniam igitur cylindro- 
rum, vel cylindri portionum,veI parallelogrammorum qu« 
lunt circa figuram A B C, hlinor eft proportio QR ad E S, 
quam ES, ad T V> propter fcdiones circulos, vel fimiles 
cllipfesjvelredaslineasj&a^qualitate altitudinu ,& figurae 
propofita natura. Sed eade ratione minor efi proportio E S 
ad T V',quain T V,ad G Xjmulto ergo minor proportio erit 
QR ad ES, quam T V ad G. X: & componendo, minor 
propoitio QH., E S, f\mul ad E S, quam T V, G X, fimul 
G X, fed vt G X ad G i» cfi E S ad £l'i cx aqua- 
^ 'v-* - Ii Igitur 
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’ R Igimr minor e;-ir proportio QR, ES Cmal ad EF, 
quam TV, G*X fimul ad GH. dc"permut1i.ndo, minor 
proportio QR, ES fimuladTV,GX firaul quam E F 
ad G H. & conucrtendo , maior proportio G X, T V fi- 
mul ad ES, QR fimul,quamGH ad EF. Similiter 
^eAderemus duo Z I, A V,- Ernul ad T V, G X, fimul, 
maiorem habere proportionem , quam AK ad re^^i^. 
G H. Rurfus quoniam punita N, O, in medio B L, T, M, 
funtjipforum E F, G H, centra grauitatis ; duorum autem 
QR, E S fimul centrum grauitatis eft in linea N L, pro- 
pterea quod ES maius eft quam QR, &«equales BN, 
NL, quas centra grauitadr ipforum QJl, E Sv bifariam 
diuidunt, cadet ipforum QR, E S, fimul centrum grauita- 
tis propius termino Djquam ipfiusE F ceqtrum grauitatis, 
& duobus centris N, O, interijeietur. Eademque ratio- 
ne duorum T V, G X, fimul centrum grauitatis termino 
D erit propinquius quam ipfius GH centrum grauitatis 
it duobus centris O, P, duorum GH, AK interijeietuE. 
Et duorum ZI, A Y fimul centrum grauitatis, propin- 
quius erit D termino , quani P ipfius A K, Quoniam 
mturo.nnia primarum magnitudinum, ex quibus conftat 
ngura fecundo circumferipta centra grauitatis in eadem rc 
^a linea B D, difpofita lunt aiternatim ad centra grauita- 
tis fecundaram primis multitudine aqualium ,cx quibus 
data figura conftat ipfi ABC figura circumferipta, fune 
termino D propinquiora,quam centra grauitatis fecunda- 
rum, fi bina, prout inter fe reipondent comparentur : maior 
autem proportio oftenfa eft prima ad fecundam in primis, 
quam prima ad fecundam in fecundis ; & fecunda ad ter- 
tiam in primis, quant fecunda ad tertiam in fecundis, 
Eumptp ordine a termirw D, erit centrum grauitatis oin- 
liium pnmarum fimul , ideft figura’ ipfi ABC figura 
fecundo circumferipta termino D propinquius, quam 
data figura ei^m ABC figiira primo circumferipta cen- 
. * * ' G trum 
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tnim grauitatis • Quod dcTnonttranduin erat; ‘ • i 

. TROTOS IT IO XXX. ‘ 

Omnis pracdidlit figurae centrum grauitatis 
efi propinquius bafi>quim cuiudibet figurae ex 
cylindris, vel cylindri portionibus, vel parallelo- 
grammis squalium altitudinum ipfi circumferi- 
pts. 

Srtprsdida figura ABC, cuius axis vel diameter B D» 
& data iiitdligatur figura ex quotcumque cylindris,vel cy- 
lindri portionibus , vel parallelogrammis aequalium altitu- 
dinum figurae ABC’ circumferipta , cuius Iit cenarum graj» 
vitatis E, nempe in axe vel 
diametro B D. Dico cen- 
Crum grauitatis figurae ABC 
propinquius cllc pundkoD, 
quam pumfbuin E.. Si enim 
fieri poteft, centrum grauita- 
tis figurae ABC, quod fic 
F, non cadat infra pun<5fum 
E, fed vel fupra , vel con- 
gruat pimt^o E: figurae ita- 

2 ue A B C circumlcribatur 
gura quxdam ex cylindris, 
vel cylindri portionibus, vel 
parallelagrammis ^qualium 
altitudinum , cuius centrum 
grauitatis, quod fit G, fit propinquius D puhfto,quJni 
pundfumE, ac propterea propinquius, quam pun^um F» 
centrum grauitatis figurae primo circuntferiptae • Rurfus 
ffiultipllcacis cylindris, vel cylindri portionibus, vel paral* 
• - iclo- 


B 
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Jelogrammis circum fcribatur figurx A B C, alteri tertl^ 
gura , que^dmodum diximus in pnecedcmi)CUius/cn>‘ 
frum grauit^^is rH». in Iiaea_. G D : cadat & fit minor pro- 
fxprtiq r^Hdlui hiiius tertis figurs circumferipts ipfl A B C, 
9^/igurapi A B C,. quam ,F G ^ ad G D. Mulco ergo mi- 
por proportio erit liii^rcAdui adHguram ABC q^uam F 
Had, HDy, fiat igitur vc-pra^i^m reliduum ad figuram 
ABC, ita cx contraria parte F H ad H D JC; pra'di<tH igi-u 
cur refidui centrum grauicatis erit K, extra ipfius terrninos,( 
quod fieri nos poteft; Non igitur F ^centrum grayitatis 
gurs ABC cadit in pundlo E, qec fuprai ‘ ergo inira pun 
ifum E: & poi^itur E- centrum ^rafiitatis cuiusUbcr figurs 
cx cylindris, vel cylindri portiombus,vel parallelogrammis 
«qualium alrjcudinum quomodd.djiximusipfi ABC cir« 
cumTcriptae, Mahifcftum cftig|tur.propolitui^,^ j 

^ I \ -‘rniM >■: i.' . ~o:r 

. PROPO^ /T/P X XI. < 1 

^Omni pr^didia? fi^ur«/igufd'qp*dafm 
^isTvcfryl iridrrporuonibus^' vcl parallclogram* 
mis arquaiiumaltirudi \ ‘ >' i: ' 


M m ci fcf ibifiqi-,. 

i<fftjtui.us<cmr|,g^aili 




£tx figuf^^ecrithogrk 
pitatis fit ffli nor quanti 

^ . k • * I *.\K. i i i>K 

facunque longuudine . ) 

|>x: 0 pofiKaD. i 


Sit figura A B C in altera* 
partem deficies fupradidla. 



■ V j:" 


V; 

•• ^ <x 
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■K ■ 
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r 

r: 

< 
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cuius centrum grauitatis F, propofita autem quantacGque 
logitudine minor fit F G ipfius B F.Dico figurs ABC figt» 

G a ram 
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tam ex cylindris vel cylindri portinnibns, yel parallclogra^ 
mis ecqualium altimdinu<ircumrtribi pofl<*j cums centrum 
grauitatis fic propinquiu^ pundto F, quam pandiim G: figil 
ree enim ABC figuri, qualem dixiinu5 circunifi:ril>aturicu4 
ius rdiduum dempta %ura‘A B C, ad figuram ABC mi* 
norem liabeit proportioncmjquam F G,* ad G B, fit aurem 
figurae circumfcript.e centrum grauitatis K,- nempe in axCj 
vel dii metro BD. Dico, 
lineam F l< mihorem efitf 
quam F G, atque adtfo lofr . 
gitudinc propofita. C^ck '' ' 
niam enim F cft centrum * '‘.'Jy 9 
grauitatis figurae A B ' j 

iri^ centrum grauitatis iCi? ' 
figurai cfTcumfcriptae’‘ipfi *' 

ABC propinquius tcrmi«- 
oo B, qdam pun^lum \ 

ccnttufn graiutati? fi.'*^ 

^utx ABC qubdcft rici^ 

4iguro!circunircrlptJc,aabd‘^ 
cll K & eius fcfidui denr- . , 

|>ta figura ABC funt in commOHT axe, vel diametro B Di 
erit igitu? di^li rclidtti in linea B-K , centriim' grauitatis, 
quod lit^H. Minor autem proportio cfi pr^edidU cefidut 
ad figur^ A B C, hqceft ipfius F. K ad 1^, F G 

ad CiB, & mulco minof, quam ad G d^cOinpo* 

oendo minor proportio F H ad H K, quam F H ad'H G^ 
crgoKH maior erit,qudm G Hf'reKqu« i^hiirIf!j?'’rfii*. 
sor, quam F G atque kdeo longitudine prupofit ju' -> ^kK| 
tf^opQtcft,quodpropodcbatur, . . 
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*pROTosiTfoxxj![rr. . 

* * n ■ 

* ' 

. . Si duarum prafdidarum figurarum circa com- 
munem axim,vd diametrum^ ve) alterius diame- 
trum alterius axim, bafes > & tjuoccurnque fedio- 
res quales diximus, bina; in eodem plano fue- 
rint proportionales j idem pundum in, diametro, 
vel axe erit vcriufque centrum grauiutis. 


Sint duar praedida; figurae ABC, D B E, circa eandem 
diametrum, vel axim B F . figurae autem ABC. fit cen- 
trum grauicatis G, nempe in linea BF. Dico G cfTe«« 
centrum grauitatis 

fgurx DBE. fi . . - i 

enim non eft , fit a- ' B . • 


liud pundum H , 
quOd cadat primo ' 
fiipra pundum G. 
Figurx igitur AB ' 
C, figura circum- 
feribatur qualem 
diximus ex cylin- 
dris, vel cylindri 
portionibus, vel pa ' ■* 
rallelogrammis ae- ' 
qualium altitudinu ' 
cuius centri graui- 
tatis 7C diftantiaa • 



centro G,fisurae ABC fit minor quam rcdaG H; Sc figd 
rae P B E,‘ figura circumferibatUr ex cy lindri^velcy lindri 
portionibus vcl parallelogrammis arqualium' iltituJinum^ 
multitudine sequafium ijs, ex quibus condat ipfi' ABC\ 
* ■ ' ' ■ figura 
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figura circiimfcripta,qux cii:n prxdiftis circa figuram ,AB 
'C. erunt bina Tumpto ordine a puncto B, in eadeip propor- 
tione inter eadem plana parallela, vetredtas parallelas cofi- 
lccntia,propter fedionesjideft bafe s,& «quales altitudines: 
binorum autem quorumque homologorum idem erit in li- 
nea B F, centrum grauitatis : punftum igitur K, centrum 
grauitaris figurx ipli A B C circurafaiptae , idem erit fi- 
gura: ipli DBE, circumferipta: centrum grauitatis; cadii 
aute infra centrum 
grauitatis H figu- 
rae D B E, quod eft 
abfurdum . Non 
igitur centrum gra- 
pitatis figurae 13 B 
E," cadit lupra puii ' 

^um G. Sed ca- 
dat infra, vt in puiw 
6o L, Rurfus id 
turfiguraeDBE fi- 
gura, qualem dixi- 
mus circumferipta, 
cuius centrum gra- 
iiiiatis M, fit pro- 
pinquius centro L, , 

cuampundlum G, figurae ABC altera qualem diximu* 
figura circumferibatur , cuius centrum grauitatis fit idetn 
punChimM, quod fieri polfe conflat ex fuperioribus. Sed 
C ponitur centrum «rauitatis figurae A B Ci ergo centrum) 
grauitatis figurae ipfi A B C,circumfcriptae erit propinquius 
bafi & pundlo E, quam figurx ABC centrum grauitatis ^ 
quod heri noo potcft.Non igitur figurae DBE centrum gr^ 
Ititatis cadit infra pun<5lum G. Sed Keque fupraipunCfuin 
igitur C erit communi duarum figurarum A B C, D B £« 
ientrum grauiutis. Quod demonflraodum erat. 
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COROLLARIFM. 

• / 

‘ Manifeftum cft autem omnia ‘proximis qua- 
tuor propofitionibus oftcfa de figura circa axim, 
vel diametrum in alteram partem deficienti , ea- 
dem i jfdem rarionibusoftenfa remanere decom- 
polito ex duabus figuris circa communem axirr» 
vel diametrum in alteram partem defioientibus> 
lampcrfcconfidcraiOj quimad alteram figuram 
circa eundem axim, vel diametrum cum pra*di- 
dlocompofito Jn alteram partem deficiens ^ ac li 
efientdux tantummodo div^x figurae , quales in 
prarcedenti proxima inter fe comparauimusj ma- 
nente femper illa conditione, qu4m de fedioni- 
Lus in 'vig^fima huius diximus. Tantum aduer- 
tendum cfi,vt pro fcdionibus.dicamus compofita 
cx binis fediunibus(qux fcilicet fiunt ab eo^em 
plano, vel eadem rc(flalinea)cum depraeditilo com 
pofito fit fermo : & in dcmonftratione , pro cylin- 
dris, vel cylindri portionibus, vel parallclogram- ' 
mis,compofita ex binis cylindris, vel cylindri por 
tionibusjvel parallclogrammis(qujc fcilicet fune' 
inter eadem plana parallela, vel lineas parallelas, 
& circa eundem axim, vel diametrum tocius vel; 
diamciri,vel axis partem)ficut & pro figura com- 
pofitum ex duabus didis figuris:pro reliduo,com 
. pofitum cx rcfiduis, Naincuin vtriufquc relidui 
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figurarum duobus prardidU figuris vnum quid 
componentibus, & circa eundem axim, vel diamc 
trumexirteniibus,qua ratione diximus, circum* 
fcriptariim, centra graiiitatis fint in diametro^vcl 
axej etiam compofiti ex ijs duobus refiduis(vcia 
priori libret generaliter demonftrauimus^ cen* 
irumgrauitatiserit in eadem diametro, yel axe: ' 
vnde vim habent proximae quatuoV anteceden- 
tes demondrationes, exemplum erit in demon* 
ftration^^rgcfimaj^jiii?^ huius, _ 

PROPOSITIO xxxiii. . 

• V » 

Hemifphaerij centrum grauitatis eft pundupi 
illud in quo axis fic diuiditur,vt pars, quae ad ver- 
ticem fitadreliquam vtquinqueadtria. 

Eftohemifphrriutn ABC cuius vertex B, axis BD,' 
ficauteHiBD fcitusin G puudojira vt pars B G adGl) 
fit vt quinque ad tria. Dico G e fse centrum gniuitaris 
hemirpiiiTij ABC. Abfeindaturenim B K ipfiusBD 
pars quarta : & fuper bafim e;yjdein hemifphaErij eundem- 
que axiin BD cylindrus AJ’ confiftat,& conus intelli- 
gatur E D F, cuius vertex D, bafis autem circulus circu- 
lo AC oppofitus, cui us diameter E BF. Sedtoque axe 
BD bifariam in pun<flo H, fingulis eius partibus rur- 
fus bifariam , quoad B D leda fit in partes a'quales cu- 
iufcumque libuerit numeri paris , tranlcant per pundla le- 
gionum plana quadam bafi' A C parallela, & fecantia_^ 
hemifpharium , conum , & cylindrum , quorumomnes fe* 
(ftiones erunt cii culi , terni in eodem plano ad aliam atque 

^ aliatn 
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aliam trium harum figurarum pertinentes . Quod fi praf- 
terea fadtae fcdtioncs hcmifphasrij A B C a cylindri A I* 
fcdlionibus , circuli a circulis concentricis auferri intelli- 
gantur ; rcliqux totidem erunt fe(ftiones reliqua; figune fb- 
lida:, dempto ABC hemilphaerio ex toto A F cylin- 
drojcirculi deficientes circulis concentricis , hoc cft prxdi- 
ftis ABC hemifphacrij fedkionibus prout inter fe refpon- 
dent. Nunc fuper fc(fkiones hemifphaerij ABC, &co- 
ni E D F cylindris conftitutis circa axes , quae funt Teg- 
menta aequalia axis B D, intelligantur duae figura: ex cy- 
lindris aequalium altitudinum , altera inferipta hemifphae- 



rk) A B C , altera cono E D F circumfcripta>j . Si igitur 
a toto A F cylindro auferatur figura , quae inferipta eft 
hemilphaerio ABC, relinquetur ngura quaedam ex cylin- 
dris circa praedidios axes, vt funt BK, K H, HL, LD, 
deficientibus ijs cylindris,ex quibus confiat figura inferi- 
pta hemilphaerio A B C, & vno integro fupremo X F 
cylindro, circumferipta refiduo A F cylindri dempto A 
B C hemifphaerio , circumferiptione interna : talis autera 
figurae circumferiptae centrum grauitatis, per ea, quae in 
primo lifeo, erit in axe B D, quemadmodum & aliarum 
duarum figurarum ex cylindris, quarum altera inferipta 
efi hemifphaerio ABC, altera cono E D F circumfcripc^ 

H Quo- 
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Quoniam igitur quo excefsu hemifphserium ABC fu* 
pcrat ex cylindris figuram fibi infcripram , eodem figura 
circumfcripta reliquo cylindri A F , dempto ABC he- 
mifphacriOjfuperat ipfum refiduum ; figura autem infcripta 
hemifphajrio ABC jx)teft effe eiufmodi , quse ab hcmx- 
Iphjcrio deficiat minori defcdlu quantacumque magnitu- 
dine propofita j poterit figura, qua: pracdi£fo refiduo dr- 
cumfcriptaeflefic talis, qua: ipfum refiduum fuperet mi- 
nori excefsu quantacumque magnitudine propofira_-. . , 
Rurfus , quia quemadmodum cylindrus A N infimus de- 
ficiens cylindro S R, a:qualis ell cylindro T P, ex fupe- 



tioribas,'ita vnufquifque aliorum cylindrorum deficien- 
tium cylindris , qui funt in hemifphario , ex quibus cylin- 
dris deficientibus confiat didh> refiduo figura circumferi** 
pta , a:qualis efi cylindrorum circa conum E DF, ei, qui 
cum ipfo efi inter eadem plena parallela , & circa eundem 
axem ; erunt omnes cylindri circa conum E D F , in ea- 
dem proportione cum prasdidis cylindris deficientibus , 
circa prxdidhim refiduum, fi bini fumantur inter eaden» 
plana parallela, & circa eundem axem . Quemadmodum 
igitur omnium cylindrorum , qui circa conum E D F mi- 
nor efi proportio primi ad verticem D , ad fecundum, 
quam fecundi ad tertium , & fecundi ad tertium,quam ter- 

tij 
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tij ad quartum, &fic femper deinceps vfquead vltimum 
XF (duplicat* enim funt talium cylindrorum rationes 
earum, quas inter fc habent diametri arqualibus excefsibus 
dififerentes circulorum, qui funt fediones coni,& bafes cy- 
lindrorum , ex quibus conftat figura cono E D F circum- 
fcripta,fumpta progreffione proportionum eodem ordine 
gradatim a minima diametro vfque ad maximam E F) ita 
erit cylindrorum deficientium, ex quibus conftat figura^ 
circumferipta reliquo cylindri A F, dempto ABC hemi- 
Iphxrio , minimi, cuius axis D L ad fecundum minor pro- 
portio , quam fecundi ad tertium, & fic deinceps, vfque ad 
maxioiu X F, communiter ad conum E D F,& prjcdidum 
refiduum pertinentem, ficut & eorum bafes circuli deficien 
tes, qu* funt di(5ti refidui fediones. Cum igitur tam maxi- 
mi cylindri X F communis,quam binorum quorumque rcli 
quorum cylindrorum circa conum E D F,& pr*di<ftum refi 
duum inter eadem plana parallela confiftentium , quorum 
axis communis in B D,communc centrum grauitatis in axe 
BD exiftar^eritex antecedentrpun<ftum K, quod pono 
centruir^grauitatis coni E D F , idem refidui ex cylindro 
A F, dempto ABC, hemilphaerio^ccntrum grauitatis^ 
Quoniam igitur quarum partium eft ofto axis B D j^ium 
eftBG quinque, & BK duarum (ponimus enimnuncK 
coni E D F centrum grauitatis) qualium eft B D o6to , ta- 
lium erit GK trium ;fedKH eft*qualisBK; qualium 
igiturpartiumeftG K trium, talium erit K H duarum,ta- 
lifquevnaGHj dupla igitur KH ipfius GH; fed ABC 
hemifphaerium duplum eft praedkti refidui , cum fit cylin- 
dri A F, fubfefquialterumjvt igitur efthemifpha:riu ABC, 
ad pra:diftum refiduum,itaex contraria parte erit logitudo 
KH, ad longitudinem GH; fedH eft centrum grauitatis 
totiuscylindri A F/ & K, prarditfti refidui dempto ABC 
hemifphaeriojergo ABC hemifphsrij centrum grauitatis 
erit G. Quod demonftrandum erat. 

H a 


/ 
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d" 9 ^ e Centro ^auh.folid, 

PROTOSIT 10 XXXIV, 


Omnis minoris portionis fpha:r« centrum gra 
uitatis eftinaxe primum bifariam fc(^o: deinde 
fecundum centruni grauitatis frufti circa eun- 
dem axim ,abfcifli a cono verticem habente cen- 
trum fphaerse j ineo pundo, in quo dimidius axis 
portionis bafim attingens (icdiuiditura vt pars 
duabus prxdidis fedionibus intercepta Ht ad 
eam,qu£e inter fecundam, & tertiam fedionem 
interijeitur , vt exceflus , quo tripla femidiametri 
fphserae , cuius eft pra:dida portio, fuperat tres de- 
inceps proportionales , quarum maxima eft fph«- 
rx femidiameter, media autem , c[ux inter centra 
'■ fphaerae, & bafis portionis interijeitur j ad femi» 
d iametri {phxra: triplam. 

Sic minor portio ABC, fpharrae, cuius centrum D> 
femidiameter B D, in qua axis portionis fit B G , bafis 
autem circulus , cuius diameter A C: & circa axim B D 
deferiptus efto conus H D F , cuius bafis circulus F H 
tangens portionem in B pundo fit ajqualis circulo raa- 
^ . ximo , & fruftum coni H D F abfeiffum vna cum portio- 
■ ne ABC fit KHFL, &vtBD adDG, itafiatDG 
ad P : fectoque axe B G bifariam in pundo N, fiat vt 
exccfliis , quo tripla ipfius B D fuperat tres B D, D G> 
P^tanquam vnamtitaNM, ad MHO. Dico portio- 
I nis A B C centrum grauitatis efsc O. Nam circa axim 
BG, fuperbafim F H ftet cylindrus E F, cuius cerx- 

trum' 
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fnim grauitatis erit N, reliqui autem cius dempta_* 
ABC portione centrum grauitatis M commune frufto 
A K L F H, vt colligitur ex demonflration?antecedentis. 
Quoniam igitur eft vt excefsus , quo tripla ipfius B D fu- 
^^ ‘7' perattresBD, DG, P tanquam vnam , ad ipfius BD 


A*** «T*" 




triplam, hoc eft vt N M ad MO, ita portio ABC ad ^ 
E F cylindrum , & diuidendo vt M N ad N O , ita por- 
tio ABC ad reliquum cylindriEF; & N eft cylindri 
E F, & M prasdidd refidui centrum grauitatis s erit reli- 
quae portionis ABC centrum grauitatis O, Quodde- 
monftrandumerat. 

4 

PROPOSITIO XXXF. 

Omnis portionis fphxrx abfcifl* duobus pia- 
^ nis parallelis } altero per centrum a(5lo,centrurn 
- grauitatis eft in axe prifnum bifariam fc(So:dein- 
Hle fu mpta-ad- minorem bafim quarta parte axis 
portionisj in copunefto, in qiiodimidiusaxis mi- 
norem bafim attingens ficdiuiditur,vt pars dua- 
bus prxdi(ftis fcdionibus intercepta fit ad eam, 

quae 
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quae interfecundam 5 & vltimam fcdioncm incer- 
^ ijcitur,vtexccflus,quomaiorextrcmaadfph2crc 
, ' femidiametrum, & axim portionis (uperat tcr- 
' ' t tiam partem axis portionis j ad maiorem extre- 
mam antcdidlam. 

Sit portio A B C D fphxra; , cuius centrum F: 'axis au- 
tem portionis fit EF abfcifsa: duobus planis parallelis, 
quorum alterum tranfiens per pundtum F faciat fc<5Uo- 
num circulum maximum , cuius diameter A D, reliquam 
autem fedionem minorem circulum, quae minor bafis di- 
citur, cuius di- 
ameter B C; 

&vt cft EF 
f ad ita_» 

p fiat A ad 

OP, cuius P 
R, fit aequa- 
lis tertiae parti 
axis E F. Et O 
fefta EF bi- 

fariam in pundlo M, & pofita EN ipfius E F quarta 
parte,fiat vt R O adO P, ira M N ad N L. Dico L eflc 
■ centrum grauitatis portionis A B C D. Nam circa axim 
E F fuper circulum maximum A D deferibatur cylindrus 
A G, cuius centrum grauitatis erit M; reliqui autem ex 
cylindro A G dempta A B C D portione centrum graui- 
• ,fi' tati^N. Quoniam igitur clFvt RO ad OP, hoc eft 

MN adNL, ita portio ABCD ad H?liq t w «H cylindri» 

A G, & diuidendo vt N M ad M L, ita portio A B C D ad 
reliquum cylindri A G; & cylindri A G cft N, pr;Edidti au- 
tem refidui centrum grauitatis M; erit reliquae portionis 
ABCD centrum grauitatis L. Quod demonftrandu erat. 

. PRO. ^ 
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^3 

PROPOSITIO xxxvi: 


Omnis portionis fphiras abfciffsE duobuspla- 
nis parallelis neutro per centrum adlo , nec cen- 
trum intercipientibus , centrum grauitatis eftin 
axe primum bifariam fefto: deinde fecundum 
centrum grauitatis frufti circa eundem axim> 
abrciflla cono verticem habente centrum fphae- 
r* jineo pundlo in quo dimidius axis maiorem 
bafim attingens fic diuiditur, vt pars duabus prae- 
dicis feCionibusfinita fitad eam , quae inter fe- 
cundam, & vltimam feCionem interijeitur, vt 
cxceflus,quo maior extrema ad triplas & femidia 
metri fphaerae,& eius quas inter centra fphxraej 
& minorem bafim portionis interijeitur, fuperat 
tres deinceps proportionales, quarum maxima 
cft, qu2 inter centra /ph*er«, & minoris bafis, 
media autem , quae inter centra fphaerae,& maio- 
ris bafis portionis interi jcitur j ad maiorem extre- 
mam antediCam. 

Sit portio A B C D , fphaEn , cuius centrum E, ab- 
fcifsa duobus planis parallelis , neutro per E tranfeun- 
te , nec E intercipientibus ; axis autem portionis fit G H, 
maior bafis circulus, cuius diameter AD, minor cuius 
diameter B C ; produCa aiitcm G H vfquc in E intel- 
ligatur coni KEN reCanguli, cuius axis EG, fruftum 

KLMN 
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K L M N abfdfTum ijfdem planis , quibus por- 
tio,& fpharrae Icmidianieter fit E H G S: & po- 
fita T tripla ipfius ES, & V ipfius E G tri- 
pla , efto vt V ad T ita T ad X Z: & vt G E 
ad E H ita E H ad a, & fit Z Y, ipfius X Z, 
arqualis tribus GE, EH, vt fit cxccflbs 
X Y: & fedo axe G H bifariam in pundo I, in 
linea G I, liimatur O, centrum grau itatis fru- 
fti K L M N: Et vt r X ad X Z, ita fiat I O 
?id O I P . Dico portionis A B C D' centrum 
grauitatis efie P . Nam circa axim G H pla- 
nis bafium portionis interceptus fiet cylin- 
drus QJ<, cuius bafis fit jcqualis circulo ma- 
ximo . Quoniam igitur eft vt Y X ad X Z, 
boc eft vt I O ad O P, ita portio A B C D 
ad cylindrum QJl, & diuidendo vt O I ad 
IP, ita portio ABCD ad reliquum cylindri 
QR: & I eft cylindri C^R, & O prxdidi 
r^dui centrum grauitatis i erit reliquas por- 




VTX 


tionis ABCD centrum grauitatis P . Quod demon- 
ftrandum erat. 

LEM- 
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. iitJdtdrefla PO, ^ineapunEivm Vyf^;* fmnifum 
Wam X i» ipfa, D O, na mW ipfius P Dy ad DT ipfius D O, 
jfityt PDy ad D O: fit autem mator proportio P S ad SOy ^udm 
y Ry ad RT, Dico O SyminoremeJJe^uamO R, 

Fiat enim vt P S, ad SO, ita V Z ad ZT; ma- 
ior igitur erit proportio V Z, ad Z T> quam VR, ad 
{L T : & componendo maior proportio V T > ad T If$ 




iju^mVT, ad TRj minor igitur TZ, quam TR, ideft 
maior D Z> quam D R . Rurflis quia componendo eft 
vt PO ad OS, ita VT adTZ; fedvtDO adOP, ita 
eft D T ad T Vi erit ex jcquali, vt D O ad O S, ita D T, 
ad TZi & per conuerfionem rationis, vt O D ad DS, 
ita T D ad D Z: & permutando, vt D O ad D T, ita D S 
adDZ: fed DO, eft maior quam D T, ergo&DS, erit 
maior quam DZ: fedDZ maior erat quam DRj muJto 
ergo DS maior quam DR, vnde minor erit OS quai» 
OR« Quod demonArandum eraL ^ 




. FROTpSITlO XXX VI T. 

^ Si dat* maiori fph*rac portioni cylindruscir- 
cumferibatur circa eundem axim portionis , cen- 
trum grauitatis reliqua: figurae ex cylindro cir- 
cumferipto ablata portione, propinquius erit ver- 
tici portionis, quim ectrum grauitatis portionis.' ‘ 

" 1 Sit 
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Sitfphjcrae cuius centrum D maior portio ABC, ea» 
ius axis B E, bafis circulus cuius diameter A C, & por-* 
tioni ABC, cylindro X H circa axira B E circumferipto 
Vtfupra fecimus ; quoniam tam portionis ABG, qu^ 
cylindri X H, centrum geauitatis cft in axe B Ej , erit reli- 
qui ex cylindro X H, in axe B E .centrum grauitatis, itnt . 
in axe B E centra grauitatis Qjwrtionis A B C & S prae- 
reUduu DicocHepun^umS vertici B peopinquk^ 

t , * * ; * 

' - c . B ' • . 'it ' 



quam pun^lumQJPer centrum enim D tranliens planum 
adaxim BE eredum fecee cylindrum X H, & portioneim 
ABC in duos cylindros JCH, XL, & hemirphaerium 
K B L, & portionem A K L C> fedUo autem circulus ma- 
ximus efto ille cuius diameter KL: & duo contre£ian« 
guli circa axes B D, DE, vertice.^ D communi deferi* 
bantur G D H , M D N, quorum alterius bafis G H com- 
munis erit cylindro XH; alterius autem MDN, minof 
quam eiufdem cylindri XH, bafis CH* Denique fe^4 


Digitized by Coogle 


Uher Secundui. -0^ 

ftE blfimimlnpundo R, lecentur BD, inpunfto T, A 
D E , in punflo V, bifariam & fumatur B O, ipHus B D, 
pars quarta,necnon E P pars quarta ipEiis D ^ primum 
Itaque quoniam ER efl maior, quam £D, erit pundtum 
RjinfcgmentoBD. . Quoniam igitur ex fupra oftenfis O 
rft centrum grauitatis commune cono D G H, & rebquo 
cylindri K H dempto ABC hcmifpha?rio : & eadem ra^ 
tione pun^um P, cum fit centrum grauitatis coni M D h?, 
erit idem centrum grauitatis reliqui ex cylindro X L denv> 
pta A K L C portione ; eft autem reliquum cylindri K H 
4empto K B L hemilpliaerio, arquale cono D G H, qua^ 
ratione & reliquum cylindri X L, dempta A K L C por^ 
tione ajqualc efi; cono M D N> cum igitur S fit 'centrum 
grauitatis totius reliqui ex toto cylindro XH, dempta^ 
ABC portione, erit idem S, centriirh grauitatiscomJ><>- 
^ti ex conis G D H, MDL; funt autem. horum cononioi 
centra grauitatis O, P; vt igitur cpnus G D H, ad cq- 
Bum M D N, ita erit P S, ad S O : fed coni G D H a4 
^milcm ipfi conum MDN triplicr.ta eft proportio axis 
ll-D, ad axim B H, hoc eft cylindri K H ad cylindrum 
XL{ maior igitur proponioerit P S ad S O, quam cy- 
lindri KH ad cylindrum XL, fed vt cylindrus K H, ad 
cylindrum XL, ita eft VR adRT, ob centra grauitatis 
V, R, T, maior igitur proportio erit P S ad S O, quatn 

V R ad R T; fed eiufdcm P O eft vt P D ad D O, ita 

V D ad D T, ob fedtiones axium proportionales ; pun<* 

^m igitur S propinquius eftpunrfto O, qu^mpundhitti 
R, per Lemma: Quare & S termino B propinquius quam 
pun^uni R;, fed R eft centrum grauiwtis totius, cylindri 
aH:‘ ScS reliqui ex cylindro XH dempta ABC por- 
tione;’ igitur reliquar portionis A B C, centruiri iraui- 

'tatis ^rit in linea J5 Hi ' atqiie ideo a pun^lo B' Tcmothw 
^iiaqi pundnm 'S,- • C^od eft propofetum. , .1 i, ' ■ 10 \ t 
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COKOLLARIVM. 

•/ * •» 

‘ ' Mani feftum cft autem cx dcmonftrationc thcd 
rematis, omnis rcfidui ex cylindro datae maiori 
fphierae portioni circumferipto circa cunden»' 
axim portioniS) cuius badsiit aqualis circulo 
ximo) centrum grauitatis cflTc in axe abfcilTapTi* 
anum quarta parte ad verticem portionis terminas* 

'ta Tegmenti axis portionis, quod centro iphaerari 
vertice portionis, & quarta parte cius quod 
!ccntro (pha;r3C>& bafi portionis tcrminaiur j ad 
:bafim terminata in eo pun(^o , in quo Tegmentum 
■axis porti'onis duabus prsedidis Te(3ionibus fini- 
tum fic diuiditurjvt Tegmentum propinquius baii 
iit ad reliquum,vt cubus Tegmenti axis pprtionis 
centro {phaerac, 6c vertice portionis terminati ad 
cubum reliqui quod bafim portionis tangit j fi- 
quidem cubi triplicatam inter Te habent laterurrt 
proportionem» fimul illud manifefium clt,ho€ 
idem eadem ratione pofie dcmonftrari de centro 
^rauitatis reliqui ex cylindro dempta Tphajrat pof 
«ionc abTcifla duobus planis parallelis centrum 
'ipbajra? intercipientibus, ita vt axis portioriis d 
centro fphsrac in partes inaequales diuidacur, cu- ■ 
ius cylindri circumicripti fit idem axis>qui fit pof 
tionisjbafis autem aequalis circulo maximo. Si^ 

miUwr enim dcTcriptis duobus conis rciSangulit 
‘ veniceai 
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fcrticcm Iiabentibuscommuneni centrum (phae* 
rac, baics autem minoret bifibus oppofitis cylin- 
dri circum(cripti:aequalibus circulo maximo, fu^ 
Bicnt6s pro vertice minorem bafim, pro bali, ma- 
jorem bafim portionis immotis reliquis propoft- 
tum dcmonftraremus. 

' 'i. 




PROFOSITlb xxxfjil: 


.d’irjw,- _ . . I : ) ./i m il. i 

Omnis maioris portionis fpha:rac centrum gri 
- Oitatiscft inaxcprimumbifariamfcdlo; Deinde 
(timptaad yerticcin quarta parte regmenti axis> 
quod ccntfo^hserac,& portionis verwcc fjnitur: 
itemque ad bafim quarta parte reliqui Regmenti 
inter centrum iphar rse , & bafim portionis interic* 
^i. Deinde Tegmento axis, intereas quartaspar* 
les interiecfto, ita diui»b',vt pars propinquior ba(i 
fit ad reliquam vt cubps Tegmenti axis» quod 
cctro Iphxrx , &c vertice portionisiad cubum eius 
quod centris fphxrx > & bafis portionis termina- 
tur ; in eopun(iioj in<]uo Tegmentum axis centro 
fpharrar, &Te<flionepenulcima finitum ficdiuidi- 
tur y vtpars prima’ & pcriultimarTedionetermina- 
,ta fit ad; totarp irltiir^^.penufciiifa IcCtioiw termi 

^natani,^vtcxce(Iqj?,qii6TcgmcntUittaxiipbr 
intet centrui^,^& l?^f]^ppri^ Tu- 

>|)crat tertiam partem minor^.cxttc^na^iqjaioripo 
Tegmento irTpfo^Oiiioffc ftniidia-^ 

■ ’ ' ’ " ' ' BKUi 
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metri fphaer* adpraedidum fcgmcntumyvnll cui* 
fubrefquialtera reliqui fegmetici, ad axim por« 
tionis. ; : » 

Sit maior portio ABG fphatraf, culus centrum D, dij^ 
meter K H> axis autem portionis (it B E, bads circulu(g 
cuius diaiaeter AC, &(it axis BE primum biferiam (c- 
Chis in puoifto G: (iimptaque ipfius BD, quarta parte_> 
BP, itemqueipiiusDE quarta parte E N, fecetur inter- 
ieC^a P W, ita in pu^i^ vc N F, ad F P, fit vt ciibus ex 

BD ad cubum ex DE; pundlum igitur F, ex prxccdenti 


torollario.erjtcentnimgrauItatB reliqui ex cylindro LM 
ipoitioni A B.C, rn. antece<^,^iJ•c^^;J^■crip,to.. ;Quq- 

nia^ ig^l^ ^ refidui,jcj^^hteeed^<^,^ ,CyIin^ 

LM^ ceqjfm gramwtis [ufR in ajj^ ent & 'poitioi^ 
ABC ihaxC B(Ecentmrrigi‘aUiti^^quod^(^^^ S: manifb- 
ftum eft iginir puhftum S, 'caderefupfa ccflftmfn D, inlji- 
neaB minori ablara fphxrx portione ,'cuiu&bAfis cir* 

, f ’ ‘ culuf 
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fufus A <i: centrum autcni F propinquius effc pun^ko B,' 
quim centrum S, conftat cx praecedenti ; quare centrum 
G, totius cylindri LM inter pun^ka F,S cadet. Dico 
G F ad F S efle v t excclTus, quo refla D E fuperat tertiam 
partem minoris extremae maiori pofita ipfa D E in propor 
fionc continua ipfius DH ad DE vna cum fubfeiquiat* 
tera ipfius B D, ad axim B E, ita G F ad F S. C^oniam 
enim portio A B C ad cylindrum L M cft • vt praediflus cx-!-; 
ceiTus vna cum’ fubi^quialtera ipfius B D axim B E : 
& vt portio A B C ad L M cylindrum,ita eft G F ad F S* 
ob centra grauitatis F, G j erit vt praedifhis exceffus vna 
cum lubre^uialteca ipfius B D ad axim BE> ita Q F ad 
fS, Quod dcmorifirandumcrau' • ,r. 

•PROPOSITIO XXXIX. : 

i Omnis portionis jpbzra; ab fciiTh duobus pia- 
li is parallelis centrum intercipientibus, Sc a cen-. 
tro aequaliter diftantibus , centrum grauitatis e{b 
in medio axis,vd idem, quod ccnirura'lpHxrac. ' 

Sit portio A B C D, fphaerae, cuius centrum G, abfeirsi 
duobus planis parallelis 
centrum G int«cipi«i- - 
tibus , & aeque ab eo di- 
fiantibiis : 1'cflioneserut 
circuli minores, quorum 
diametri fint A D, B G 
centra autem F,E,. qui- 
bus axis portionis termi 
nabitur, critque ad pla- 
pavtriufque circuli per 
peu^cuiaris ct^i^ens per centrum G; & quia illa plana 




//. f. ^ • 


^eCfntroff^duh.fiM. 

I centro G , sqiie diftant , erUE G, arquaUs G F. t>lci 
portionis ABCD centrum grauitatis efle G. Defcript% 
«nim figura }Vt fupra fecimus , intelligantur duo coni re«. 
^anguli GNO, GPQ^ venicc G, communi, axibu» 
autem eorum E G, G F: & cylindrus L M, portioni cir« 
cumferiptus circa eun- 
dem axim E F, cuius ba 
fis aequalis efi circulo. 
maximo:& fumatur E H 
jpfius E G, pars quar- 
ta , itemque F K, pars 
quarta ipuus F G. (^o- 
niam igitur conorum G 
NO, PGO,axesFG, 

G H, funt aequales , re- - ' l 
liquae k G, G H, aequa 
les erunti centra autem grauitatis conorum funt K,Hj puni 
&um igitur G efi centrum grauitatis compofiti ex duobut 
conis aequalibus G N O, G P hoc eft reliqui ex cy lin* 
dro L M, dempta ABCD, portione , ejt ante demonftra-» 
cis: fed idem G efi centrum grauitatis totius cylindri L Mj 
reliquae igitur ABCD, portionis centrum grauitatis eri| 
G. demonfbandum erat. 



CROTOS ITIO XL. 


Omnis portionis (phacraeabfcifTae duobus pla« 
nis parallelis centrum intercipientibus, cen- 
tro non aequaliter diftantibus centrum grauitatis 
eft in axe primum bifariam fecfto: Deindefumpta 
ad minorem bafim portionis quarta parte fegmen 
ti axis,quod minorem bafim attingit : & ad maio^ 

rem ba- 
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rem bafim quarta parte reliqui Tegmenti axis eo- 
rum 3 qu>^ a centro fplijerae fiunt : Deinde reda 
inter has quartas partes interieda ita diuifa,vt 
pars maiori bafi propinquior fit ad reliquam vt 
cubus Tcgmenti^axis inter fphxrx centrum, '& mi- 
norem bafim , ad cubum eius, quod inter Tphacrac 
centrum , & maiorem bafim portionis interijei- 
turj in eopundo, in quo Tegmentum axis centro, 
fpha’ra:,& penultima Tedionc terminatum fic di- 
uiditur,vtparsquar penultima, & prima fedionc 
terminatur fit ad totam vltima,& penultima fe- 
-dione terminatam, vt ad axim portionis eftexcef 
(iis, quo idem axis portionis Tuperat tertia partem 
compofita ex duabus mlnoribusextremis , maio- 
ribus pofitis duobus axis Tegmentis, qua fiunt k 
centro Tpharain rationibus lemidiametri Tphae- 
rsc ad pradida Tegmenta. 



* Sit portio ABC D Tpharaf, cuius centrum C, abTcifla 
duobus planis parallelis centrum G intercipientibus, 

^ K ab eo 
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ib eo non asqualitcr diftantibus : & axis portionis fit ^P, 
qui per centrum G tranfibit,vrpotc parallelorum circu- 
lorum centra iuqgens :cumque eorum vtrumque fit a cen- 
tro non aequaliter diftantium perpendicularis , erunt eius 
fegmenta E G, G F, inaequalia. Efto E G, maiusrfedioquc 
axe E F bifariam in punifbo P , fumptisque ipfarum E G* 
G F, quartis partibus E H, F K, fcccrur interiedla K H, 
inpunfto itavtKQ^ ad QH, fit vt cubus ex EG, 
ad cubum ex G F, & portionis A B C D, fit centrum gra 
uitacis R: quod quidem cum pundtis P, Q^efie inaxf 



EF: & cylindro LM, fiiperbafim aequalem circulo ma- 
ximo circa axim E F, portioni circumferipto, reliqui eiuj 
dempta A B C D, portione centrum grau itatis efsc fic 
propinquius E pundlo, quam centrum grauitatis R por- , 
tionis A B C D , manifeftameft ex fupra dcmonftratis dc 
t maioris portionis fphaera: centro grauitatisrportionis autem 
A B C D centrum grauitatis R efse in Tegmento E G fe- 
quitur ex antecedente. DicoPQ^adQR efse vt ad axim 
, E F excelsus, quo axis E F fuperat tertiam partem com- 
pofitx ex duabus minoribus extremis altera refpondente 
aaiori extremae £G in proportione continua ipfiusNG 

adGE 
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«d GE, altera maiori extrem* F G in proportione con- 
tinua ijjfius N G ad G F. Quoniam enim ob centra gra 
uitatis QP R cft vt QP ad P R, ita portio A B C D ad 
reliquum cylindri L M, erit componendo , & 'per conuer- 
Conem rationis, &conuerten do, vtPQ^ad Q^, ita por- 
tio ABC D ad LM cylindrum : fed portio ABCD ad 
L M cylindrum cft vt prjediflus exceflus ad axim E F i 
vt igitur pradidus exceflus ad axim EF, itaeft PQjid 
QR. C^od demonftrandum erat. 

TROPOSIT/0 XLI. 

Omnis conoidis parabolici centrum grauita- ' 
tis eft punctum illud , in quoaxis fic diuidicur vt' 
pars,quat cft: ad verticem ftt dupla reliqua . 

Sit concides parabolicum ABC, cuius vertex B, axis 
autem B D 1'eftus in punfto E ita vt E B fit ipfius E D » 
dupla. Dico E efse centrum grauitatis conoidis ABC* 
Nam in fcdione per 
axim parabola ABC, 

'cuius diameter erit B 
D, dclcribatur trian- 
gulum ABC; fum- 
ptisque ipfius B D ae- 
qualibus DH, HO, 
pcrpundfca H, O, fc- 
cencur vna parabola 
& triangulum ABC 
duabus rc<ftis F G H 

K L, MNOPQ^ & per eas reflas fecetur conci- 
des ABC planis bafi parallelis, facite autem fle- 
xiones erunt circuli circa F E> M Q> & in parabola.» 

K a ABC 
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ABC tres ad diametrum ordinarim applicata» A 
T Hj M O. Qnoniaro igitur tres rcdte O B, B H, B D 
fefe qualiter excedunt, quarum minima_, B O, niaxi- ■ 
ma eftBD, minor erit proportio BO adBH, quam 
B H ad B Di hoc eft N P ad G K, quam G Kad A C . 
fcd vt OB ad BH hoc eft NO ad GH, vel NP ad , 

G K ita eft quadra- 
tum M O ad quadra- - . ' • 

tum FH, hoc eft co- — x 

no dis fe<ft;onum cir- / \ \ 

' culus MQ^adcircu- 

lumFL; eadem que / / \\ 

ratione vt G K ad ^ 

AC ita circulus FL / / £ 'N\i. 

ad lircuIumAC; mi k ‘ icsA ’ 

nor igitur proportio y ^ 

erit circuli MQ^ad a i> c 

circulum F L quam 

circuli F L ad circulum A C. Similiter autem oftende- 
remus ternas quaslibet alias ita fadas lediones trianguli, 

. & parabola ABC inter fc dc bafi parallelas proportio- 
nales efse,& minorem proportionem vtrobiquc^minima:*j^.,^. 
ad mediam, quam mediae ad maximam. Sed E cl^cen-'^ ^ 
trumgrauitatis trianguli ABC, igitur per vigeliifiamter- 
tiam huius centrum grauitatis conoidis AB C eric idem&. 

• Q^od demonftrandum erat, ; 

~ . PROTOSITIO XLIL 


Omnis frufti conoidis parabolici centrum gnafc 
uitatis axim ita diuidit, vt pars, quse minorem 

baiim attingit fu ad.reliquamivc duplum maioris 
■ ~ bafi« 
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bafis vna cum minori, ad duplum minoris, vn4 
cum maiori. 

Sitconoidisparabolici AB C, cuiusaxisBD frudum 
A E 1' Cjcius maior bafis circulus, cuius diameter A Cjrr.i- 
lior, cuius diameter E F: in eadem parabola per axem, axis 
iiutc D G, in quo frufti A E F C (it centrum grauitatis H. 
Dico clTe vt duplum circuli A C, vna cum circulo E F, ad 
duplum circuli E f vna cum circulo A C,ita G H, ad H D, 
lungatur enim re 
ftacAKB, BLC. 

Quoniam igitur 
qua ratione oden 
dimus conoides, ; 

& triangulum A 
BC, commune_^ i 
ha^re in linea_» 

'bW centrum gra 
uitatis, eade pror- 
fus’ remanet *de- 
(nondratum, frudi 
A E F C centru grauitatis H, idem efse quod trapezij A K, 
FC; crit^duarum parallelarum A G, KL vt dupla ipfius' 
•AC, vqicum KL, ad duplam ipfius KL, vna cum AC, 
ita G H ad H D; fecat enim D G ipfas AC, K L bifa-. 
riam. Sed vt A C ad kL ita ed circulus- A C ad circu-' 
liim E F, ex demondrationc antecedentis , hoc ed vt dupla, 
ipfius AC vna cum KL ad duplam ipfius KL vni cum' 
A C, ita duplum circuli AC vna cum circulo KL ad du- 
plum circuli K L vna cum circulo A C; vt igitur cft du- 
plum circuli A C, vna cum circulo E F, ad duplum circu- 
li EF, vna cum circulo ACi ita erit GH ad ilD, ' ' 
Quod demonftrandum erat, 

• - - • _ -f * 

- ‘ P R O- 





■ V! * 
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\ « 


U*-. et yt.- 


FROPOSITIO XLIIL 

Omnisconoidls hyperbolici centrum grauita- 
tiseft pun^ilum illud, in quo duodccimapats axis 
ordine quarta ab ea , qux bafim attingit, fic diui- 
ditur, vt pars bafi propinquior fit ad reliquam, vt 
(cfquialtera tranfuerfi lateris hyperboles, quae 
conoides defcribit ad axim conoidis; 

Sit conoides hyperbolicum ABC, cuius vertex B, axis . 
autem B D, qui etiam erit diameter hyperboles , qu» co- 
noides dcfcriplit,ad quam redlae ordinatim applicantur: 
ciufdem autem hyperboles tranfuerfum latus litEB, cu- 
ius fit fefquiaJtera BEI, &fumpra DQ^quarca part^ 
axis B D, & D G, ciufdcm tertia , qua ratione erit^G 
duodecima pars axis B D, & ordine quarta ab ea cuius 
terminus , D, fiat vt I B, ad B D, ita QJ+, ad H G . 

Dico conoidis A B C, centrum grauitatis efle H. Sumpto 
enim in Iinca_. AD quolibet punito M, vt cft EB ad 
B D longitudine , ita fiat M D, ad D K ipfius A D po- 
tentia :&abrcindaturDN, .vquaJisDM, &DL a:qua- " 
Iis D K j fiue autem fit D K minor, quam D M, fiue ma- 
ior, fiuc eadem illi ; omnibus cafibus communis erit demon 
ftratio . At per punila M, N, vertice B, circa diamerriina 
B D, deferib^ur parabola M B N, & trianguluni K B L. 
Manente igitur B D , & circumduitis figuris M B N* 
KBL, dcKiibantur conoides parabolicum MBN, & 
conus KBL, quorum communis axis erit BD, bafes 
autem circuli, quorum diametri K L,,M N, in eodem 
plaiio'cum bale conoidis AB C. Rurfusfeito axe BD 
bifariam , & fingulis eius partibus femper bifariam in qua- 
... cnmque 
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eumque multiplicatione ; fint duspartes arquales proximae 
bafi D F, F & per punda F Q^duo plana bafium pla- 
no parallela tres pracdidhis figuras folidas fecare intelli- , 

> > gantur ; fecabunt autem & tr^s figuras per axiin, eruntquc 
fedlioncs rcftae lineae ad diametrum figurarum ordinatiui • \ 

applicatae propter 
plana fecantiapa 
rallela : trium au- 
tem folidorum le 
Diones & bafes 
omnes circuli, ter 
ni in fingulis pia- 
cis; ac primi qui- 
dem ordinis fine 
ij, quorum diame- 
tri funt bafes triu I * 

figuraru peraxim, 
trianguli fcilicet, 
parabolae , & hy- 
perboles, quae prae 
di«5las figuras foli 
das dderibunt, re ' 
iXx lineae AC, 

MN, KL. Se- 
’ eundi vero reten- 
to eodem ordine 
figuraru tres <t 
^ 1 , ^ J'. Tertij 
denique ordinis 
SZ, TY, V X. 

Quoniam igitur cft vt E B, ad B D, ' ita quadratum M D, . , ^ 

ad quadratum D K, ideft conus M B N, fi deferibatur eo- ’ 

dem ycrticeB, ad conum KBU Etvt IB, adBE, itaeft ^ ^ ^ 

fonoides M BNj^^d conum MB N, in proportione fcili-‘ * 

, cet 
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T)t Centro grziuit.'j dii. 

cet fs!f‘^nialt(?ra ; cxxqualieritvt I.B, adBD| Iticonoi» 
des M.B N ad conum KB L: Sed ve IB, ‘ad BD, itk 
ronirartQI;! ad HG; vtigirurconoides MB,N, adeo- 
ivim-K: B L, id cft QJd' ad H (i. Sed Q^eft centrum 
gjauitatiS^coni KI^.L, & G’^;onoidis MB N; compofi* 
ti iqttur ex conoi- 
deMBN, &CO- 
no K B L centru i 
Erauitaci^ erit H. 

Tlurfus quoniam 
tres re^tx linex B 
D, BF, B(^x-. 
qualibus excefli- 
bus inter fe diffe- 
runt , minor erit 
proportio B Q^ad 
B F , quam B F, 
ad B D , hoc cft 
rcdtan^uli E B 
ad re^angulum 
E B F , quam re- 
dlanguliEBF, ad 
rcdlangulum EB 
D. Sed quadrati 
B 0^ ad quadra- 
tum BF, dupli- 
cata eft propt^rtlo 
lateris B Q ad la- 
tus BF: hoc cft 


nn i 
>5. *rilTJJ 

** f - -O 


re<ftangul i E B 

ad rcilangulum £ BI; : & qqadrati B F , ad quadratur^ • 

. . BlD duplicata cius, qux eft re^langull EBF, ad reikan- . 

»A guluin E B D; compofitis igitur primis cum fecundis, mi-; • 

nof^rit proportio re^anguIiBC^ ad reClanguIumBF.E, a •• 

- ' , i ‘ ‘ * ■ quam 
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Si 


4JU am redanguH B F E, ad rcdangvlum B D E , Sed vt # «- <- 




re^angulum B QE ad rcftangulum B I' E , ita cft quadra- 
tum SQ^ ad quadratum «F; & vt rctflanguliim BFE 
ad rediangulura BDE, ita quadratum a F, ad quadra- 
tum A minor igitur proportio erit quadrati SxQ, ad 
quadratum oF, quam quadrati aF ad quadratum AD. 
y^ed vt quadratpm S Q^ad quadranim o V , ita cft qua- 
dratum SZ ad quadratum & vt quadratum oF ad 
quadratum A D ita quadratum a ^ ad quadratuip 
A C; ir.inor igitur proportio erit quadrati S Z ad quadra- 
• tuma^, quam quadrati a ad quadr atum A C, hoceft 
circulis Z ad circulum * quam circulL « ad cir- 
culum A C; quicfirculi funt lectiones conoidiy ABC 
^ poEti vt in propoEtionibus Icmmaticis dicebamus. Rurfus 
quoniam fuut quatiior primae proportionales ; vtredangu- 
lum D B E ad rcdiangulum F B E , ita M D quadratum 
ad quadratum /3Fj & totidem fecundae, vt quadratum- 
" BD, ad quadratum BF, ita quadratum D K, ad quadra- 
tum Fy, obEmiliulntriangulorumlarcra proportionalia: 
^edvtEB, ad BD| hoc dl redangulum DBJi » prima in 
primis ad auadrat)iirn BD primam in fecundis, ita eft 
quadratum MD tertia in primis ad quadratum DK ter-, 
dam in fecundis ;vt igitur compofita ex ‘primis adeom- 
poEtam ex fecundis, ita erit^compofita ex tertijs ad com- , 
poEtam ex quartis; videlicet vt rcdangulum D B E*, 
vna cum quadrato B D, hoc eft rectiangulum BDE 
ad re^angulum BFE, hoc dP^vf'quadratum .A D, ad 
quaji^atum aF, ita compoEtum eaTquadratis MD, DK, 


XV 


. 1 .- 


■ 

XIA.. 


e- 




f. ^ 






*!• t 




ad cpmpofitum ex quadratis /SF, F qu^adrupla vtro- 
rumqtiefvt quadratum AC, adquadratunxd^.itaxom- 


^r 


• Alt. 


r 


pofitum ex quadratis M N, KL, ad comj>§)/ituiine*qua-., 
dradS(0 t, lK)cq(^^rupqffculquim ,qqi lJint; fedio- 
nes folidonim,vt grculus A C,i ad cinculj^-, a ita com- 
pofitumo^. circulis MN* ad compqijt|jd^e*eircu-) 
•, ■ T Jis 
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«* \)S$%y Eadem ratione erit vt circulus AC, adcir<rf 

* culum S Z, ita compofitum ex circulis M N , K L , ad 
compofitum ex circulis TY, V X: & conuertendo , & 
aequali, vt circulus S Z, ad circulum a iti compoutuni' 
ex circulis TY, VX, ad compofitum ex circulis^*, 

&vt circulus ^ , . . 

ad circulum A C, ■ '■ ' " ' ' ^ 

ita copofitum ex - ■ 

circulis /S«, ■yj', ' ‘ 

ad copofitum- ex ' ■' rL ' ■ ‘ \ i 

circulis MN, K 'T 

L. Sunt igitur tria ' * t" ' 'u, 

compofit^ex bi- 

nis fedlionibus cir ' - X.- ‘ ' ^ \ 

culis, & totidem ^ ‘ • 

; alij circuli, quos' ^ 

diximus in eade - f'*'* '’ '- 

na fumatur mfm QL ,V 

gulis phnisfecn ^ <W' 

tibus ; eorum au- - T ' • - 

^ tem minor erat . V ^ y/ \ • ..ir mir’ 

proportio circuli ^ /' ^ «sir 

VSZ ad circulum ' ' ' 

^ aC ad circulum '/ H f ' ' ! V ‘ A . 

A Cjminor igitur ^ 

proportio erit c6- //^ /> ' ^ ^ 

’ pofiti ex circulis AM- K’ ^ ‘ • = ^ 

*• Tr, VX, adeo- 
pofitum ex circu- 
lis /3 1 , > «T, quim compofiti ex circulis $h y^> *«1 coin 
pofitum ex circulis M N,K L, Hac ca^em ratione ad verti* 
cem deinceps progreienti manifefti^ eriti omnium cora* 
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ponconim ex binis fcdionibus nempe circulis, quorum al- 
ter ad conum K B L pcrtinet,alcer ad conoides M B N, in 
eodem plano fecante prxdi^orum inter (e parallelorum 
exiftentibus , minorem efr^proportionem incipienti ab eo, 
quod eft proximum vertici , primi ad fecundum, quam fe- 
cundi ad tertium , & fecundi ad tertium , quam tertij ad 
quartum ,& fic femper deinceps vfque ad maximum & vl- 
timum compofitum ex circulis M N, K L: & eandem di- 
ftasfedlioncs compofitas cxconi,& conqidis parabolici ^ 
fedUonibus inter fe habere proportionem, quam habent in- 
ter fc circuli fcdiones conoidis ABC, pro vt iUis in 
ijfdcm planis fe4antibu$,& «qualia axis BD Tegmenta 
intercipientibus relpondcnt; Igitur per trigefimam fecun- 
dam huius, & fequens eam Corollarium, conoides A B 
& compofitum ex conoidc MB N, &conoBKL, com- 
mune habebunt in axe BD centrum grauitatistf' SedH T 
erat huius compofiti centrum grau itatis; Igitur conoidis 
ABC centrum' grauitatis erit idem H . ^od demon- 
ftrandum erat. 

COKOLLARIVM: 

Eadem demonfirationc conflat fi praedidatria 
folida ita vt diximus difpofita fecentur plano ba- 
Ebus parallelo j fruftum conoidis hypcrbolici , & 
compofitum ex fruflis coni, & conoidis paraboli- 
ci > commune habere in communi ^xc centrum 
grauitatis • 


PRO- 


- ]t>A , ^ r. 


■ 

\ 


..-J., Vi, U 
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I ^ A . ^ ^ ad K L ; vt igitur eft dupla ipfius^A C vna cum K L 
duplam ipfius K iTvna cum A C ita erit M O ad O D: 

C^A VI „fl /» i" t 


Di Centro gramfjolid, 

'■ ■:■■■ -rr 

. PROPOSIT IO XLIV. '^ 'a 

V* . , ' i I . . ., It 

•' ■ Si c6nus’&‘c6nbide$ |raratoiicUrn a‘rjc'a eiih- 
;dcm axim rccent’ur plan6E)afi parallelo^ frufti CO7 
ici. abrciflri maiori bafi, propinquius erit quam 
paraboliciceiurumgfauitaiis. > 

I ■ *{ ! ■ . .w . . J. I ‘ 

Sint conus A B G > & conoides parabolicum E B F# 
quorunx conimun‘ls A ' m . • , .'o- . j 

axis B Di .cuius per. I ., • . J- . ^ ’ •' 

quoduispunthimjM,-; 
planum fecans ea cor 

pora plano .bafiumj 'i <? £ 

quarum • diametri A 
<C, E F, parallelo ab- 
icindac frulia A K L 
. C, cuius centrum gra 
iiitatis N , & j E G H 
F, cuius centrum gra 
u itatis O, quorum verumque erit in communi axe D M, 
Dico punitum N, propinquius efse ipfi D quam piuidifiS» 
O. Quoniam enimeft parabolicifrufti EGHF centrum 
grauitatis O; erit vt duplum maioris bafis, ideft circuli 
E F vna cum minori circulo G H , ad duplum circuli G H 
vna cum circulo E F> hec cft vt duplum quadrati E D vna* 
cum quadratJfE D^ita M O ad O D. Sed vt quadratum 
E'D’ad quadratum GM in parabola quae conoides de« ... 
feribit , cuius diameter BD, itsC^eft DB adBM, hdceft 





fed N cft frufti conoici A K L C, centrum grauitatisj pun- 
ctura igitur N, cri^ maiori bafi A C propinquius quara 

pun- 
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pun^m 0 > eft autem O, fru^ EGHF centrum giaui. 
tatis. Siigitur conus, &conoidesparaboIicum circa ciin- ' 
dem axim,&c. Quod demonftrandum erat. 

r ' ■ , 

PROTOSITIO XLV. 

Omnis frufti conoidis hypcrbolici centrum 
grauitatis eft in axe primum fedo fecundum cen- 
trum grauitatis cuiufuis frufti conici circa axem 
conoidis' communi vertice, abfciftl vna cumfru- 
- fto conoidis:' deinde ita vt pars minorem baftm 
attingens fit ad reliquam) vt dupla axis conoidis 
' vna cum reliqua dempto axe frufti ) ad duplam 
ciufdem.reliquac vna cum axe conoidis : dein- 
de pofitis quatuor replis lineis binis propor- 
tionalibus) potentia primis, fecundis longitu- 
dine, in proportione , quae eft inter axem conoi- 
dis , & reliquam dempto axe frufti jita vt ma- ^ 
ior primarum ftt media proportionalis inter axem 
, conoidis, & tranfuerfum latus hyperboles, qu2c fi- 
guram deferibit, minoris autem potentia fcfqui- 
altera minor fecundarum ; \n eo pundo, in quo 
(egmentum axis frufti didis duabus fcdionibus 
terminatum fic duiiditur,yt parsniinori bafi pro- 
pinquior fit ad reliquam vt cubus , qui fit ab axe 
frufti vni cum fblido redangulo, quod axe co- 
noidis, & reliqua dempto axe frufti, & tripla 
- axis conoidis continetur, ad foli^um redangu- 
•' ,lum cx;cadem rcliquaparte conoidiS:, & eo, qup 
. L 3 plus 
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plus potefl: quadrato maior quam mirior 'di<Sla- i 
rum fecundarum. ' ■ 

Sit concidis hyperbolici A BC, cuius axis BD; & 
tranfuerfum latus hyptrbplcs,quaE6guram dcftribit EB, 
fruftum A L M C abkifliun vna cum axe FD: cuius - 

- ■ t ... 


ItaTes oppofit»,maior circulus circa A C, minor circa L M; 
fe^lo autem axe F D primum fecundum G centrum gra» 
uiratis frufli abfeifli vna cum fhiBo A L M C a quouis co 
no, cuius axis BD, & vertex B, deinde in pun^o H ita 
vt FH ad HD iit vt dupla ipfius BD vna cum BF ad 
duplam ipiius B F vna cum B D, quo fa^o cadet G 
inka pun^um H> ponantur vt D B ad BF« 

■ i» ' 
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ita N ad O pbtentia, & Q^ad P longitudine: fit au- 
tem N media proportionalis inter E B, B D, at P ipfius 
O potentia fcfquidtcra: quo autem Qj>lus poteft quam 
P fit quadratum ex R; & vt cubus ex F D vna cum foli- 
do rie( 5 tangulo cx BF, FD, & tripla ipfius BD, adfoli- 
dum rcdangulum ex B Fj & quadrato R, ita fit H K ad 
KG. Dico frufti ALMC centrum grauitatis cfle K. 
Produ^la enim qua opus eft diametro A C ipfi B D xqua- 
les abfeindantur D S, D V; nccnon ipfi N aequales 
D T, D X , vt fit T D ad D S potentia , vt E B , ad 
B D longitudine—^ , & dderibantur conoides paraboli- 
cum TBX, & conus S fi, V, quorum vertex commu- 
nis B , axis B D: feftis autem his tribus folidis plano 
peraxim, fint fedtiones hyperbole— > ABC, & parabo- 
la^ TBX, & triangulum SB V, quae figuras deferibunt; 
quas planum bafis frufti propofiti circa L M fecans vna 
cum tribus folidis faciat cum parabola TBX rcftam I y, 
& cum triangulo S B V redtam T Z: conoidis autem TBX, 
& coni S B V 'fedfiones circulos circa I y, Y Z bafibus, 
circa S V, T X parallelos; vt fint conoidis TBX fru- 
ftum T I 7 X, & coni SBV firuftum S YZ V, Rur- 
fus produdla L M, ponatur ^F, aequalis & ab- 
Icindatur F cT, potentia fefquialtera ipfius I F , iundis- 
que I B, fi d', B deferibantur tres coni ^ B 5 , 
B I , I B 7 , quorum omnium bafes nempe circuli 
erunt in dido plano fecantetria folida perpundum F. 
Quoniam igitur circuli inter fefunt vt quae fiunt t diame- 
tris, vel a femidiametris quadrata, coni autem ciufdem al- 
titudinis inter fe vt bafes ; erit vt «TF ad FT potentia, ita 
conus cF B « ad conum I B 7 ; fefquialter igitur conus 
^ B « coni I B 7 : fed & conoides parabolicum I B 7 Icfqui- 
alterumeft coni IB7; aequalis igitur eft conus J'B» co- 
noidi I B 7 . Et quoniam in parabola TBX ordinarim 

ad dimetrum applicaurum D T eft ad F I hoc eft N 

‘ ‘ • • - - • - 
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ad O potentia , vt D B ad B F longitudine : fcd T D eff 
qualis N } ergo & I F aequalis erit O : cum igitur do 
ipilus O, dd^ F ipfiusFI fit potentia fefquialtera,eric 
F <T ajqualis ipfi P: fed F ^ cft xqualis ipli vt igitur eft 

Q^ad P, hoc eft D B ad B F, ita erit ^F ad F <Ti duplK 
cata igitur proportio erit quadrati ex F ^ ad quadratum c» 
E / eius,qux eft D B ad B F: fed vt quadratum ex F ^ ad 


quadratum ex F<f, ita eft circulus circa ^5 ad circulum 
circa hoc eft conus ^B^ ad conum «TB»r coni igitur 
^B 6 ad conum cT B *> duplicata eft proportio eius, quae eft 
D B ad B F: fed & conoidis T B X ad conoides I B 7 du- 
plicata eft proportio cius, quaeeft DB ad BF, vtmon- 
ftrant alij 5 eadem igitur proportio eft coni ^ B 5 ad co- 
num cTBi quae conoidis T B X ad conoides IB>: fed 

conus 
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coniis a?qiuHs cfl: conoidi I B 7 , vtpote infcripti co- 
ni IB 7 fcfquialtcro , cuius itidem fcrquialter erat conus ^ 
cT B t; reliquum igitur coni ^B 5 dempto cono S‘ B t aequa- 
le erit conoidis TBX frufto TI 7 X.' Rurfus quiaeflvt 
cubusexBD ad cubum ex B I itaconusSBV adfuiil- 
Inilem conum Y B Z, in triplicata fcilicet proportione la- 
tcrum,fiue axium D B, BF; fcdquiaYF cft aequalis B F, 
propter fimilitudincm trianf^ulorum,efl; vt cubus ex B F ad 
folidum ex B F & quadrato ex F cT, ita quadratum ex F Y 
ad quadratum c.x F hoc efl circulus circa Y Z ad circulu 

circa «Tt, hoc efl conus YBZ ad conum <TB* ex lequali . 
igitur erit vt cubus ex B D ad folidum ex B F, & quadra- 
to F«r, itaconusSBV ad conum «TB»; fedvtlolidum 
exBF, & quadrato F «T, ad folidum ex BF & quadrato 
F ita cft fimiliter vt ante conus cT B t ad conum ^B^; ex 
«quali igitur erit vt cubus ex B D ad folidum ex B F, & 
quadrato F ita conus S B V, . ad conum ^B 5 ; fed con- 
iiertcndo , & per coiiucrfioncm rationis , eft vt folidum ex 
B F, & quadrato F ad folidum ex B F, & quadrato, 
quo pluspotcft F ^ quam F cT, ita conus i^B 5 ad fui reli- 
quum dempto cono B t; ex «quali igitur ,vt cubus ex 
BD ad folidum ex BF & quadrato, quo plus potcftF^, 
quaniFch, hoc cfl,quo plus poteft Q^quam P quadrato 
ex R, ita erit conus SBV, adreliquum'coni ^B Adem- 
pto cono B s, hoc efl ad fruftum T 1 7 X. Rurfus,quo- 
niam duo cubi ex BF, FD, & folidum ex BF, FD, & 
tripla ipfius BD, funt aequalia cubo ex BD; erit id quo 
plus poxeft cubicc reda_» BD quam B F, cubus cx 
F D, & folidum ex BF, F D, & tripla ipfius B D; coiA 
igitur fit vt cubus cx B D ad cubum cX B F,' ita comis 
SBV ad conurn Y B Z; erit per 'conuerfionem rationis , & 
conuertendo, vt cubus ex FD vnacum folido ex BF, 
FD, & tripla ipfius BD ad cubum cx BD, itafruftum 
SYZV, ad conum SBV; fcd cubus cx BD, ad foli- 
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damexBF & quadrato R, ita eratconusSBV adfitt* 
ftuiiiTI^X: cxaiquali igitur, erit vt cubus ex FJ) vut 
cum folido ex B F, F D, & tripla ipfius B D, ad folidum 
exBF, & quadrato R, hoc eft vt HK ad K G, ita ex 
contraria parte fruftum S Y Z V, ad fruftum T I y X: nam 
fruiU SYZ V cR centnun grtuitatis G: R^uiU autem T1 





centrum graukaeis H; totius igitur’ compoRti ex hif 
duobus ihiRis centnun grauitatis erit K: commune autem 
cR centrum grauitatis compoRti ex duobus RuRis S Y Z V 
&TIyX, RuftoALMC per antepenultimae huius co- 
roliariumj RuRi igitur A L M C, centrum grauiutis erit K« 
' Quod demonRrandum erae. 

CO- 
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Ex omnibus dcmonftrationibus eorum, quJE in 
hoc fecundo libro ptopofuimus , manifcftum cft 
omnium (iipra di«5torum corporum centra grauica 
tisinucnircrquaccumquc enim in modum theore- 
matis propofuimus, eadem tanquam problema- 
raproponi,& ijfdem dcmonftrationibus abfolui 
pofTunt. 

Idem dico dc ijs,quae In primo , & tertio fcquenti-libro 
demonftrauimus. Porro autem multa lemmata inftitilto 
prarcipuo necclTaria, &'alia addita inuentio fatis iucun- 
da centri grauitatis conoidis,& portionis conofdis parabo- 
lici, & hyperbolici,& frufti vtriufquc ne fecundus hic libtf 
nimis longus, & confufus exifteret, tertium requirebant. 
Quem quidem meorum ftudiorum autumnalium fruftum 
Anni a partu V^^irginis MDCIII. cum SS. Clementis 
Pont. Max. audoritate ,& Petri eius Nepotis Cardinalis 
aniplillimi Aldobrandini iuflu bene de me merentium Ma- 
thematicam IcientiaiUj&Philofophiam ciuilem in almo 
Vrbis Gymnafio profiterer, in eorum gratiam compofui, 
qui me centra grauitatis portionum fphjeroidis iraperfe- 
^i operis crimine condemnandum omittere nolebant ; cu- 
ius prouincia? iuuante Deo, & mira Mathematicae ftudio- 
iisfatisfaciendi voluntate, multas difficultates ita fupe- 
rauijVtvno menfeiOdlobriplusprxftitcrim , quam a me 
rcquifilTent . fiquidem qux de fphxra: portionibus in hoc 
, libro proprijs eius figurae rationibus , eadem in fequen- 
ti aliis communibus cuilibet portioni fphaerae,&fphaeroi- 
dis tura lati, tum oblongi abfcilTaevno, vel duobus planis 
«que inter fe diftancibus , & vccumque in figuram inciden- 
tibus 
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tibus demonftrauij& temporis brcuitatem magna arttmlin» 
tcntione compcnfaui, quod facere non potuilscm ninilJ^ 
quos fupra nominaui meos patronos tranquillum otium 
■ mihi fua benignitate peperiflent j ego autem quofdam ad« 
uerfos flatus vehementes in meam vtilitatem yerte» 
re didicifsem , cuius rei monumentum flammae 
vento agitatae fimulacrum cum illo Ver- 
gUij HOC ACRIOR in fronte 
operis pofuij vt meus qualif- 
cumque hic labor vel ab 
inuitis in me coUati 
beneficij memot 
riam praefe- 
ferret. 

8ECVNDI LIBRI FINIS* 


t 






TROPOSIT/0 / 


I redlalinca fciSla fuerit bifa- 
riam, & non bifariam^ redan 
girhimpartibus inaequalibus 
contentum aequale eftre<aan 
gulo,quodbisfic ex dimidiae 
fediae Tegmentis , vna cum- 
quadrato non iniermcdij co-‘ 


rundem Tegmentorum 
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Sit reAa linea A B in punfto C 'bif^um , & non 
bifariam in pundlo D. Dico reilangulum ADB aequa- 
Jc efle rcfUngulo B D C bis vna cum quadrato B D. 
Quoniam enim re^angulum ADB, aequale eft duobus 
re(itangulis,'& ex B D, D C, & ex A C, B D, hoc eft ex 


CB, BD;fcd rc(ftan»ulum ex C B, BD, eft redlangu» 
lurocxBD, DC, vna cum quadrato B D; re<ftangulura. 
igitur ex AD, DB, aequale eft duobus reftangulis ex 
BD, DC, vna cum quadrato BD. Si igitur refta linea 
fefta fuerit bifariam , ^ non bifariam, 5cc. Quod dcmott- 
.«ftrandum erat, 

• ' ‘ ■ . . ‘ 

< PROPOSITIO IL " , 

Si circulum) vel ellip(im dux rcdtx linextan* 
gentes in,tcrniinis coniugatarum diametrorum» 
conueniant,;6c pun<ftum in quo conueniunt> Sc 
centrum Hgurx iungantur retfta linea; quxcun« 
que hanc vni cum prxdidtx figurx termino al- 
terutri diametrorum parallela fecuerit reda li- 
nea) ita ipfa fecabitur^ n ' du o bu s pumj^O )Vtrc- 
^langulum bis contentum Tegmentis, quorum al- 
terum inter diametrum, & terminum figurx, al- 
terum inter figurx terminum & contingentem 
Interijcitur , vnacum huiusquadraio, fitxqualc 
quadrato reliqui Tegmenti iater diametrum , 

eam 
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catn cjuse tangentium concurfum',& centrum fi- 
gura? iungit intcrieda . 

Sit circulus , vel elfipfis ABCD, cuius diametri con- 
iugatae AC, BED, & figuram tangentes B F, GF, con 
ucniant inpunfto Fi (parallelae enim erunt vtraque alteri 
coniugatorum diametrorum:) & rc<5ta F E iungutur , & ex 
quolibet punfto G, inre<aaBE ducatur ipfi A C paral- 
lela GLKH. Dico re«Slangulum GKH bis vna cum 
quadrato K H a:quale efle quadrato G L . Quoniam 
enim re<aangulum BGD aequale cft reCtangulo BGE 



bis vna cum quadrato B G ; & rcifiangulum BED, cft 
quadratum B E, erit vt reftangulum BED, ad re- 
ftangulum B G D, ita quadratum BE, ad rcftangii- 
lum BGE bis, vna cum quadrato B G : fed vt reftangu- 
lum B E D, ad re<ftangulum B G D, ita eft quadratum E C, 
hoc eft quadratum G'H ad quadratum G K, ex primo 
conicorum , vt igitur cft quadratum B £ ad rc(51angulum 
BGE bis , vna cura quadrato B G , ita erit quadratum 
.GH ad quadratum G K. Rurfusquiaeft vtB EadEG, 
itaBF adGL, ppopterfimHitudinemtriangulorumicrit 
vt quadratum fi E ad quadratpm £ G , ka quadratum 

A 1 ■ BF 


Digitized by Coogie 



4- De Centro ^auit.folid, 

B F hoc cft quadratum G H ad quadratum G L : per 

conuerfionem rationis , vt quadratum B E ad re<5kangu- 
lum BGE bisjvna cum quadrato .BG, ita quadratum 
GH adredangulumGLH bis , vna cum qua^ato L H; 
•fcd vt quadratum BE ad reflangulum E G B bis,vni 
cum quadrato BG, ita erat quadratum G H ad quadra* 
uun G K; vt igitur quadratum G H ad quadratum G K, 



ita erit idem quadratum G H ad rcdtangulum G L H bis, 
vna cum quadrato L H ; quadratum igitur G K a?qualc_-» 
erit re^langulo G L H bis, vna cum quadrato L Hjdemptis 
igitur ab eodem quadrato GH atqualibus quadrato GK, ^ 
& redbangulo G L H bis , vna cum. quadrato L H , erit - 
re^anguium G K H, bis vna cum quadrato K H xquale 
quadrato G L. Quod demonftrandum erat . 

7R0T0SIT10 IIT. 

Per data duo pundla in duabus redlis lineis da« 
tum angulum continentibus ) in earum plano pa- 
rabola tranfibit , cuius vertex (it aflignatum prae- 
dirorum punrorum > ia quo altera linea parabo* 
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!am contingat) altera inaltero fcc€t diametro as- 
quidiftans. . i ' . , : 



^intdata duo punfta A,‘ Cj in duabus redtis lineis da- 
tum angulum ABC continentibus , fit autem aflignatum 
pundlum C . ' Dico per pundla A, parabolam tranfi- 
rcjita vt ipfam linea A C contingat in C jpundio , altera 
autem A B. fecet in pundo A, diametro parabolx ajqui- 
diftans. Completo enim parallelogrammo B D, ad re- 
dam C D applicetur fcdangulum aequale quadrato A D', 
faciens latitudinem E . Quoniam igitur in plano B D 
parabola inueniri poteft,cu- 
ius fit vertex C, diameter - A 
CD, ita vt quaedam ex fe- '! :i- J ..- 'j ■ . 

dione ad diametrum CD f r ; 

applicatam dato angulo A i'- 4 jw 

BC, ideft ADC, qualis ^ ;y ' 

cftredaAD, poffitredan- X / f 

guluni ex CD, & E, ex ^ — 4 i 

primo"^ conicorum elemen- ® 


to i fit ea fedio parabola». 

ACj alTignatum eft autem pundum C; per punda igi- 
tur A , C parabola A C tranfibit , cuius vertex eft afll- 


gnatum pundum C, Et quoniam quae ex vertice reda 
C B eft applicatae D A parallela , fedionem A C in pun- 
do C continget; eft autem AB diametro CD a’quidi- 
diftans, ac proinde parabolariffecabit in pundo A . Ma- 
nifeftum eft igitur propofitum. 


SZ.. 




TROPOSITIO IV. 

ft Siredallnea parabolam contingat, omnes rc^ 
^«UaesBcx fcciionc a4 contingentem applicatae 

« cUame- 
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diametro (edionis parallela: inter fe Tunc longi- 
tudine, vt inter applicatas & conta(5lura , vel ver- 
ticem interie<^ac inter fe potentia. Produciis au- 
tem didis applicatis, efupt inter fedionera & ba- 
-Gm interieda: inter fe longitudine , vt in circulo, 
vel cllipfead diametrum ordinatim applicata;, fe- 
cantesque illam in eafdcm rationes, in quasalise 
pradi da: ‘applicata fecant bafim parabolae , inter 
‘iepoitentia. 

f 

Sit fedio parabola ABC, cuius vertex B , diameter 
BD: & reda quadam BE fedionem contingente in pun- 
do B, fint quotcumque reda? Kne* ex fedionc ordinatim 
ad B £ contingentem applicata: diametro B D fcdionis 
parallela: F O, K H, quibus produdis fint ad bafim fc- 



dionis applicata: GN, KO. Et expofito primum circu- 
lo,? Q^S, cuius diametri ad redos inter fe angulos fint 
Q^, PR} feda autem QT in pundis V, X, ineaf- 
dem rationes, in quas feda ^ A D in pundis N,' O, 
fumpto ordine a pundis D, T',- vt fit DO ad ON, 
' • > ' vteft 
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vteftTV ad VX: & vt OK adN A, ita VX ad 
ajfpUcenfiurad femidianietramQT rc^jt ZV, XY 'dia-, 
metro PR xquidiftantes*- (i Dico clfe H K ad F G lon-- 
gjltudioe^vt 4B adffH potcntia:& KO ad GN 
tudincjvt ZV adYX potentia. lungamur enim KI-,' 
G M, bafi A C parallelx . Quoniam igitur cft vt M B 
ad B L longitudine , ha G M ad K L .poteptia : fcd M B 
eftxqualisipff F G, & BL ipfi & BF ipfi GM, & 

B H ipfi KL in parallclogranimis. BG, BK; vt igitur 
FG-ad KFI IbdghudineVita crit B H' aci BF' potentia;^ 
fimilhcr quotcumque flutes eff^rhapf^ditxidemoftirF- 
deremus. ' Rurfus,quonLara eftvt E A, toc cft F N adF G> 
ita quadratum EB ad B F quadfatum , hoc eft qiladfa-, 
tum A p ad quadratum D Nj hoc eft, ita quadfatum QjTj^ 
hbc'cft_qiiadratum T Y, hoc eft duo 'quadrata iTXp XV, , 
ad quadfatiiifl T X; erit pci^ cohiicrlion^m ratibrtis,v t F N, 
hoc eft BD ad GN, ita duo: quadrata TrXj X^r fimiili' 
hoc cft quadratum T Y, hoc eft quadratum T P, ad qua- 
dratum X Y , . Similiter oftenderemus efle vr B D ad 
QKj ita quadratum P T ad quadratum VZ. Conuer- 
tendo igitur critvt OK ad BD, ita quadratum X Y ad'" 
P T quadratum ; & cx xquali vt O K ad i G N, ita qua-? ’ 
dratum VZ ad quadratum XY. Sunt igitur tres re«ft»:; 
linex B D, O K, G N, inter fe longitudine , vt in circu- * 
lo PC^R totidem PT, ZV, XY inter lepotentiaJ, ’ 
prout inter fe refpondent . Idem autem fimilitcr often- 
deremus de quotcumque aliis in circulo ,& fc^lione para* : 
bola vt prxdi<ftx applicatis multitudine «qualibus . In * 
cllipfe autem, du(ftis diametris quibufuis. coniugatis , & 
totidem quot in circulo ad vnam femidiametrmn rc(ftis Ii- . 
reis ordinarim applicatis fecundum pundla feftionum eiuf- 
dem diametri in cafdem prxdiflas rationes ^ codemque or- , 
dinci quoniam cx xxi primi conicorum ftatim apparet re- 
giarum linearum ita vt diximus in circulo , & cUifhe appli* 

, catarum 
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c^nrum quadrata efle inter fe in eadem proportionejeruni 
pididl^E inter fcdtipnem parabolam, & balim inceriedae 
inter fe longitudine, vt in cUipfc ad diametrum fimilitcr 
vx dixhnys appUcajcas inter fe potentI|. MUuiifeftum cft ’ 
igitur propofitum. ' ... /C i i- • 

PROPOSITIO F. ; ' 

. Omnis figur* circa axim in alteram pariem 
deficientis > cuius fuperficies , excepta ba(c fit to- ' 
i ta interius concauabafim habentis circulum, vel ' 
cilipfim ; qualibet tres fei^iones bafi parallelas 
aequalia axis fegmenta intercipientes*, ita fe ha- 
bent ,vt minor fit proportio minimae ad mediam, . 
quam media: ad maximam . 

■ Sit figura ABC circa axem B D in alteram partem de- 
ficiens , qualem diximus : & poficis in axe B D tribus qui- ' 
bdslibet pundlis ' ’ 

F, E, L, aequalia 
axis fegmenta in- 
tercipientibus, m ' 
tdligatur folidu 
ABCfcdumper 
ea pundla planis . 
buibiifda bafi cir 
culo, vel ellipfi, 
circa_» A C pa- 
rallclis; quare fe- 
Diones erunt cir- 
culi, vel ellipfes fimilcs bafi,per dcfinitioncm;quarum dkP- » 
metri eiufdcm rationis in eodem plano per axim fine LK.^ 
1...J .. . > • G H, 
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G H, M N. Dico folidi ABC fccfbionum, minorem efTc 
proportionem , ipfius I K ad G H, quam G H ad M N. 
lundis enim M R S, K S N; quoniam tres redx IK, 
KSj MN, fefc aequaliter excedunt in-trapezio KM; mi- 
nor erit proportio I K ad R S, quam R S ad M N: (ed cir 
culi, &fimilescllipfes duplicatam habent inter fe propor- 
tionem diametrorum eiufdem rationis ; trium igitur pra*- 
-didbarum folidi ABC feftionum minor erit proportio IK 
ad RS quamRS ad MN: Icd maior eft proportio circu- 
li, vel cllipfis GH ad circulum, vel ellipfim MN, quam 
circuli, vel cllipfis RS, ad circulum, vel ellipfim MN; 
'ouilto ergo minor proportio erit circuli, vcl c llipfis I K ad 
tirculum,vel ellipfim R S,quam circuli,vcl cllipfis G H ad 
circulum, vcl ellipfim MN: fed minor eft proportio cir-f 
culi vcl cllipfis I /C ad circulum, vel ellipfim G H, quam 
eiufdem circuli , vcl cllipfis I K ad circulum, vcl ellipfim 
RSj multo ergo minor proportio erit circuli, vcl cllipfis 
IK ad circulum, vel ellipfim GH quam circuli, vcl cllip- 
fis G H ad circulum , vcl ellipfim M N . ^ Quod demon- 
Arandum erat. 

; TROPOSIT 10 VI, 

SifphiBroIdes fecetur plano vtcumque praeter 
ejuam ad axem , circa quem Ipliaeroides deferibi- 
tur erede^nam tunc circulus fit,redioellipll.s erit: 
fiihilis autem ipfi alia quaecumque (eCiio fphac- 
^oidis eidem parallela rearumque omnes diame- 
tri qujc eiufdem funt rationis erunt in eodem pla- 
noperaxem.' 

^F.xtant hxc demonfirata ab Archimede in fuo de fphse- 
roidibusjdc conoidibus. 

B PRO^ 
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PROPOSITIO VII. 

Si conoldes parabolicum j vcl hyperbolicum 
fccctur plano vtcumque ad axim inclinato,(e(fiio 
cllipHs eritiHinilis autem ipfi alia qua^cumque 
fcdio conoidiseidem parallela :eruntque earum 
omnes diametri, quaeeiufdemfunt rationis iaeo< 
dem planoper axem. 

Manifefta funt harc ex ijs,quac Federicus Commandinus 
dcmonftrauit de fctdonibus horum folidorum,in fuis com- 
mentariis in eundem Archimedis librum de fphacroidibus, 
& conoidibus : quemadmodum Sc (phaeroidis , & conoi- 
dis vtriufquefeiftionanfadlam a plano ad axim ere^ko ef* 
Te circulum. 

PROPOSITIO VI IL 

Super datam ellipfim, circa datam rediam line- 
am ab cius centro eleuatam tanquam axem^ coni, 
& cylindri portionem inuenire . Datoque Iphar- 
'> roidi,& conoidij vel conoidis , fphxroidifve por- 
tioni circa datum axem fph^roidisjvel cuiuslibet 
didlarum portionum, cylindrus vcl cylindri pqr- 
iiocircumlcriptaefle potefttvcl comprehendere 
intereadem plana parallela, ita vt eius bafis fit fi- 
milis bafi, vel bafibusxomprchenfa:portionis,vcl 
frufti, fi de conoidibus fit fermo: & diametri, quae 
ciurdem fiint rationis i centro bifariam fine 

in eadem re(^a linea# 

Mani- 
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Manifefta item funt haec omnia, ex ijs, quae in eodem li- 
bro de fphxroidibus^ & conoidibus dcmonftrat Archi-» 
oncdes • 

/ 

PROPOSITIO IX. 

Omnis frufti pyramidis triangulam bafim ha- 
bentis ad pri^&na , cuius bafis cll maior bafis fru- 
fti , & eadem altitudo, eam habet proportionem; 
quimrc(iiangulum contentum duobus lateribus 
honiologis bafium oppofitarum ,vna cum tertia 
parte quadrati differentia? di(^orum laterum, ad 
maioris lateris quadratum. Ad pyramidem autem, 
cuius bafis eft maior bafis frufti, & eadem altitu- 
do ,vtpr^didum re<ftangulum,vna cum prodidi 
quadrati tertia parte, ad tertiampartem quadrati 
maioris lateris.' 

Sit pyramidis triangulam bafim habentis ihiftum A B 
CD EF; laterum autem homo- 
logorum A B, D E, triangulorum 
fimilium oppofitdrum A B C, D 
E F, fit differentia D G: & eiuf- 
dem altitudinis fruftofit prifma_. 

DEFCHK: & pyramis intelli- 
'gatur ADEF. Dico fruftuin 
BDF ad prifma HKF, eflcvt 
're(5kangulum D E G vnacumter- 
'tia parte quadrati D Gi Ad qua- 
dratum D E: ad pyramiderri au- 
ctem A D E F, ' vt prxdida redan- 
‘ gulum D E G,‘ vna eum tertia parte quadrati D G, ad ter- 
'' B a tiam 
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tiam partem quadrati DE. Abfcifsis enim aequalibus E L 
ipfi B C, & F jM ipii A C,& E (i, ipli A B, conilituancur 
prifmaraABCLEG,. AGMFCL, ANHDQM, Sc 
pyramis A D G M, & iungatur M L. Quoniam igitur ob pa- 
rallelas E F, G M, & 1-) F, G L, fimilu inter fe funt trian- 
gula DE F,DGM, EGL, duplicatam inter fe habebunt 
laterum lio mologorum DE, DG, GE, proportionem, 
hoc cft candcm,qua: totidem cft quadratorum ex ipfis D E, 
D G, G E, prout inter fe rcfpondent : vtAitur D G qua- 
* dratum ad quadratum DE, ita eft tria^ulum D G M 
ad triangulum D E F ; eademque ratione vt quadratum 
GE ad DE quadratum, ita trian 
gulum £ G L ad triangulum D 
E F; & vt prima cum quinta ad 
fecundam, ita tertia cum fexti ad 
quartam: videlicet, vt duo qua- 
drata D G, G E, ad quadratum 
DE, ita duo triangula D G M, 

EGL, ad triangulum D E F. & 
conucrtendo,& per conuerlionem 
rationis , vt quadratum D E ad 
reftangulum D G E bis, ita trian- 
gulum DEF, ad parallelogram- 
mum G F; & conuertendo, vt re(5tangulum D G E bis, ad 
quadratum D E, ita G F parallelogrammum ad triangu- 
lum DEF: 3c antecedentium dimidia, vt re(5kangulu»a 
DGE ad quadratum D E, ira triangulum GML ad 
triangulum D £ Fi hoc elt prifma , cuius baris triangulum 
G L M, altitudo eadem priliiiati H X F ad prifma H K F. 

Rurfus, quoniam cft vt quadratum E G ad quadratum 
ED, ita triangulum EG L ad triangulum DEF; critri- 
militer vt quadratum E G ad quadratum E D, ita prifma 
£ G L ad prifma H K F; fed vt rcdangulum D G E ad 
quadratum P ^ prilina erat, cuius baris triangulum O 

' , . ' ' LMal- 

< . • i i » 
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L M altitudo autem eadem prifmati H K F, hoc eft prifma 
A C G L F M illi aequale per vltimam' x j .efemVad prifma 
HKF: vt igitur prima cum quinta, re^tangulum DGE 
vna cum quadrato E G,' hoc c(l feilanguluqi .D E Gi, ad 
fecundam quadratum PE, itsi erit tertia ci^mfexta, 4^ 
'prifmataBGL, ACGLFM, a4 quaitam pfifiiia H K E» 
•Prsterea quoniam vt quadratum D G'ad quadratum 
D E, ita erat triangulum D G' Af ad tricnguliiln D E F.‘le4 
Vt triangulum D G M ad triangulum D Ef , ira cft prifma, 

H G M , ad prifma rH K F : •& tertijc_ antecedentium par- 
tes, videlicet, vt tertia pars quadrati P Gj. ad qqadra- 
tuiri D E , ita pyrarais" A P g M ad pfilma 'P K F :, fe'd 
vtrcftangulumPEG 'ad DE qdadratumj Ita erant dub 
prifmata B G L, ACGLFM, ad prifma H K F; vt igi- 
tur prima cum quinta, rcdbaoguluip pEGvna cum ter- 
tia parte D G quadrati, ad quadratum G D , fbcundanj, 
ita erit tertia cum fexta,duo prifmau BGL, ACGLFM 
vna cum pyramide: AsD.G hoc ,eft^intcgruin fruftum , 
A B C D E F ad prifmi E( KF 'qUartam . Exboc patet fe- 
cunda pars propofiti . Quoniam enim eft vcreftangulum 
PEG, vna cum tertia parte 'quadrati D G ,* ad' quadra- 
' tum DE, ita fruftum ABGD E F ad prifma Hi KF; .v^ 
autem quadratum D E, ad tCTtiam fui partem , ita eftprif- 
ma H K.F ad pyramidem , c^i^s bafis, triangulum DE 
altitudo eadem prifmati HKF; erit‘cx aquali vt re- 
(ftahgulum D E G vna cum tertia parte quadrati D G 
kd teniam partem quadrati D E, ita fruftum A B C D E F, 
pyramidem li complcaWr AP£F> , Mamfcftumcft 
igitur propofinun. . : ' i “'f ' ' “ • T s ' 4 , i 


. i. f 'M f 
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* Hinc manifcftnm cft eadem demonftrationC, 
quavtimurad propofitionem' xxxvi. primi li- 
bri; frudum cuiuslibet pyramidis bafim haljentis 
pluribus quim tribus lateribus contentam, ad prif 
ma,fcu pyramidcm,cuiua baHs cft eadem quae ma- 
ior bafisfrufti,& eadem altitudo :& reliquum ip- 
ifiusprirmatis dempto frufto, ad ipfumprifmajcas 
.habere rationes ,qu 2 e a bafium frufti oppofitarum 
•homologis lateribus eorumque differentia deri- 
uantur co modo, quo in praecedenti theoremate 
'.dicebamus.'' ‘ - 

• * ' ' ' J . * I 

■ ‘ I ■ • t 1.- i . , > 




PllOPdSiTIO 2. 


%'t * J » 

. Omne fruftum coni, vel pojrtionis conica:,ad cy 
iindrumjvcl cylindri portionem, ciims bafiseftea' 
dem, qu£ maior bafis frufti, & eadem altitudo, 
‘cam habet proportionem, quam redanguluni con 
'tentum bafmm diametris eiufdem rationis’, vni 
eum tertia parte quadrati differentia: earumdem 
diametrocutn,a4 maioris bafts quadratum . Ad 
conum autem, vel coni portionem, cuius baftseft 
eadem, quae maior bafis frufti, & eadem altitudo; 
vtprxdidumrc(ftangulum,vnacum praeditfti qua 
drati tertiaparte, ad tertiam partem quadrati ex 
diametro maioris bafts. Praedidi autem cylindri, 

. 0 . ’ vel 
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vcl portionis cylindrica? rcfiduum dempto frufto, 
ad totum cylindrum , vel cylindri portionem ; vt 
redlanciuluni contentum diametro minoris bafis 
frufti ,& differentia diametri maioris, yna cum 
duabus tertiis quadrati differentiae , ad quadra* 
tum diametri maioris bafis. 

» . • - f 

' Sit coni, vcl eius portionis fruftUin A B C D, cuhis bafes 
oppofitjc, circuli vcl fiinilcs cilipfcs , quariun diametri mi- 
noris bafis A B cuius .centrum E : maioris aurem C D, 
& fuperbafim circulum, vel cllipfim .CD ftet cylindrus, 
vel portio cylindrica OG comprehendens fruibiin’; AB 
C D, ciufdcmque altitudinis cumipfo , & c^nufejvel co- 
ni portio E C D. quo autem A C diameter fUperat ;dia* 
metrum AB, quae differentia di- > . . • , ii > • 

citur;fit D F, Dicofruflum A D: 
ad cylindrum , vcl portionem cy- 
, lindricam C G, efle vt redangu- 
luin ,DCF vnacum tertia parte 
quadrati D F, ad quadratum C D. 

Xd conum autem vel coni portio- 
nem E C D, vt reitanguUim DCF, 
vna cum tertia parte quadrati D F, 
ad tertiam partem quadrati C D. , 

Cylindri autcrn!> vel cylindri por- 
tionis CG rcfiduum dempto fru- . • . 

fto AD, ad cylindrum, vcl portionem cylindricam CG, 
Vt rcdkangulum C F P vna cum duabus tertiis quadrati 
F D, ad quadratum C D,! Cono enim,vel portioni coni- 
cae, cuius fruftum A D, & cylindro , vt 1 portioni cylindri- 
cae, cuius bafis cft circuljus ».vel dlipfis C D , altitudo au- 
tem eadem completo cono , vel portioni conicae iam did^ae» 
illi pyramis ,.huic .prifma inferipta jmdligantur , .quoruui 

com- 
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rommufiisbafisfit polygorom iiifcriptum circulo quidem 
«quilatcrum, & a'C|uiitnt!uluip;; in cilipfc autcntjquod pro 
Archimede dcfcribitCommandinuSjitayt &a cylindro, 
vcl cy lindri portione prilina, & a cono, vel coni portione^ 
^yriinlis deficiat minori Ipacio quantacumque inagnitudi- 
tie propofita : quo modo autem in portione cylindrica , vel 
conica iioc rieri pofllt , eadem qua: de cono atque cylindro 
Euclides in duodecimo docuit manifdtant . Ablciffione 
igitur faifti iilifti A D, & cylindri, vel portionis cylindricae 
C G, abfcifla limul erunt fruftum pyramidis inlcriptuni 
irufto A D, & prifma inferiptum cylindro, vel portioni cy- , 
lindricae CG, eiufdera altitudinis inter fe,& duobus prae- 
diftis loiidis AD, C G, deficien 


tia vnuni a frufto , alterum a cy- 
lindro, vel portione cylindrica., 
multo minori fpacio magnitudine 
propofita; feftiones autem prifma 
tis , & pyramidis erunt polygona 
cii‘culis,vel ellipfibus ipfi CD op 
pofitis & fimilibus inferipta lin- 
ter fe fimilia , vt multi oftendunt, 
erunt etiam fimilium polygono- 
rum circulis, vel ellipfibus fimili- 



biis , qux fiint bafes oppofitx fru- 

ftlAD, infcriptorumdiamctriexdcm AB, C D. Quo-, 
niam igitur fimilium polygonorum circulis, & fimilibus 
ellipfibus infcriptoruin latera homologa inter fe funt vC 
diaiiictri didtorum circulorum, vel cllipfium, eadem erit 


proportio inter duas diametros AB, C D, hoc eft F C, 
C D, qux inter duo quxlibet latera homologa polyga- 
norum circulis , vcl ellipfibus fimilibus AB, CD in- 
feriptorum. ^Sed 'pyramidis fruftum frufto CB inferU 
ptum ad prifma , cuius bafiseft maiorbafis fi ufti pyrami- 
dis , Sc c^cm aftitudo^, folido G G inferiptum , eft vt; rc- 
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ftangulum contentum lateribus homologis banumoppo- 
(itarum , vna cum tertia parte quadrati differentia, ad ma- 
ioris lateris quadratum ; idem igitur fruftum pyramidis 
ad idem prifma,erit vt re<5langulum D, C F, yna cum 
tertia parte quadrati D F ad quadratum C D : deficit 
autem vtrumque & pyramidis fruftum frufto C B inferi- 
ptum ab ipfo CB frufto, & prifma ipfi CG inferiptum 
abipfo CG, minori {pacio quantacumque propofita ma- 
gnitudine; per tertiam igitur huius, erit vt redangulum 
D C F vna cum tertia parte quadrati D F, ad C D qua- 
dratum, ita fruftum C B ad cylindrum, vel portionem 
cylindricam C G. Cum igitur conus , vel coni portio E 
C D fit pars tertia cylindri , vel portionis cylindric* C Gi 
erit ex aequali , vt idem roftangulum D C F, vna cum ter- 
tia parte quadrati D F, ad tertiam partem quadrati C D, 
ita fruftum B C, ad coniim vel coni portionem E C D.Pi-je- 
terca,quia quadratum C D «cqualc eft duobus quadratis 
cx C F, F D, vna cum rcftangulo bis ex C F, F D; quorum 
redlangulo C F D,vna cum quadrato C F aequale eft redan 
gulum D C F i erit quadratum C D arquale reftangulo 
D C F vna cum quadrato D F; demptis igitur recftangu- 
lo D C F, & tertia parte quadrati D F ; quod remanet 
C D quadrati erit redlangulum CFD vna cum duabus: 
icrtiis quadrati D F. quoniam igitur eft conuertendo vt 
quadratum CD ad reiftan gulum DCF, vna cum tertia 
parte quadrati D F, ita cylindris , vcl portio cylindrica»» 
C G ad fruftum C B, erit per conuerlioncm rationis , & 
conuertendojvt reftangulum CFD vna cum duabus ter- 
tiis D F quadrati , ad quadratum C D, ita reliquum cy- 
lindri, velpordonis cylindricae C G dempto frufto CB, 
ad cylindrum, vel ponionem cylindricam*. Manifeftum 
dUgiiurpropolitum. ’ • 




.U turrto.i j- 
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PROTOSITJO XI. 

Si fphxra, vcl fphseroidcs fccctur duobus pla- 
nis parallelis vtcumque, neutro percctrumdu(ao; 
quasdam autem ex centro re(3a linea tranfeatper 
centrum alterutrius {e<^ionum ^per centrum re* 
liqua; tranfibit . 

Sit /pharra , vel iphaeroides fe^bum duobus plan/s pa- 
rallelis vtcumque neutro per centrum du(5bo , quod fit E: 
per fedbionum autem, quas fimt circuli, vel fimiles el- 
liples', alterutrius centrum F tranfiens re<5ba E F B oc- 
currar reliquas fcibionis plano in punfto G . Dico reli- 
quas fe<aionis centrum elTe C. Planum enim per O B fis- 



cans Iphxram, vel lphasroidcs,feciensquc fe^onem cirof* 
Ium, vel elUpfim A B C D, fecablt , & lecet prasdi^s Ic- 
^Hones, circulos inquam, vel fimiles elliples parallelaSjqua-^ , 
rum alterius centrum ponitur F. Faciatque feiUones re- 
i^s parallelas AFC> KGH: fimilicer aliud quodlibet 

, pia* 
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planum per B E fecans rphaeram, vel Iphafroides faciat fe- 
fhionem circulum , vel ellipfim , & in ea parallelas L F M, 
NGO, communes fedUones.iam fad« Icilionis fphaer* 
vel fphiToidis cum circulis, vel ellipfibus inter fc paral- 
lelis quarum diametri funt AC, KH. Quoniam igitur 
£ eft centrum fphaera?, vel fphaeroidis ; omnes in co per 
pundum E, tranfeuntes redte lineae biferiam fecabuntur; 
fed idem E eft in feftione Iphaerae , vel fphaeroidis , circu- 
lo,vcl ellipfe A B C D; omnes igitur in ipfa re<ftas lineas 
bifariam lecabit pun^lum'E, & centrum erit circuli, 
vel cllipfis A B C D; quaedam igitur ex centro rcita E B 
fecans parallelarum) neutrius per centrum dudx alteram' 
A;C bifariam in cir9uli,vel cllipfis ALCM centro F,« 
& reliquam in pundo G bifariam fecabit. Similiter 
oftenderemus reibam N O fedbam efse bifariam in pun-‘ 
€to G : atque adeo circuli , vel ellipfis K N H O centrum 
efle G. Re<fta igitur E, tranfiens per centrum fedbionis 
ALCM, tranfibit per, centrum reliqua: KNHO ipli 
ALCM parallelx. Quod demonftrandum erat. 


'COROLLARIVM. 

Hinc manifcftumeft,fi fphasrajVel fphaeroides 
fecetur plano non per centrum:& reda linea fph* 
ra?,vel fphaeroidis,&fa«5l:acfe(ftionis centra iun- 
gens ad fupefficiem vtrinque producatur j talis 
aixis fegmenta efie axes portionum > earumque 
verti ces extrema d idli axis, vt in figura theorema» > 
tisfuntpunda B, D. 


( 
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•PROPOSITIO XII, 

Si hemirphxrium, vcl heraifphseroides vtcum- 
qucabrciflum: cylindrus, vel cylindri portio 

illi circumrcripca;& conus, vel coni portio, cu- 
ius bafis eft eadem (olido circumfcripto, hemi- 
fphaerium , vel hemi(j5hacroides ad verticem con- 
tinges, & communis axisj (ecentur vnoplano,ba(i 
hemifphjErijjVel hcmifphaeroidisparallclotrupcr 
fc(3:ioncs autem pra:di(iti coni , vel portionis coni- 
ca?, & hemilphxrijjvel hcmifpharroidis, circa hu- 
ius ab(ci(s 2 portionis axem duo cylindri, vcl por- 
tiones cylindrica? conftiterint^reliquum cylindri 
vcl portionis cylindrica pradido plano abrcifsa, 
depto eo cylindro duoru pradidorum, vcl portio- 
ne cylindrica , cuius bafis eft fcdio hcmifpharij,- 
vcl hemifpharoidis,aqualc erit reliquo cylindro, 
vel portioni cylindrica, cuius bafis eft fcdiopra- 
didi conijvel portionis conica. 

Eftohemifphaerium,veIhcmi(pha?roides ABC, cuiul 
axis B D, bafis circulus, vel ellipfis , cuius diameter A C, . 
Et folido ABC circumferiptus cylindrus , vcl portio cy- 
lindrica, cuius bafes oppofita erunt circuli, vel fimileselli-- 
pfes, quarum diametri ciuldem rationis A D C , E F, la- 
tera opjpofitaparallclogrammi per axem A F G C: & fu- 
per bafim, cuius diameter E F, circa axini B D, deferiptu* 
cfto conus, vel coni portio E D F. lam tria folida ABC, 
E D F, AC, fecentur plano folidi ABC bafi parallelo, 
quodlecabitj^rccct vna figuras planas per axim B D 
■ / ' ■ ' iribus 
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trihus folidls communem, pofitas in eodem plano, qua: funt 
A F parallelogrammum , triangulum E D F, & femicir- 
culus,vclfemicllipfisABC; & fint Ic^fUones rcftas GO, 
H N, K M: hse igitnr erunt diametri ciufdcni rationis trium 
fcdlionura , fcilicet circulorum, vel cllipfium fimilium,qui- 
bus erit commune centrum L, in quo nimifum axis B D 
tres di(ftas lineas GO, HN, KM, bifariam fecat. Vt 
igitur dc folido A F diximus,lint circa axem B L, & fuper 
bafes circulos , vcl ellipfcs circa H N, K M cylindri , vel 
portiones cylindricae H P, K qui .vna cum portione 
cylindrica, vel cylindro G F ipfa fe^ionc fadlo, erunt inter 
cadem plana paral- 
lela per E F , G O, 

Dico trium cylin- 
drorum , vel cylin- 
dri portionum GF, 

H P, K reliquu 
ipfius G F dempto 
H P, ipfi K Q^efsc 
aequale. Quoniam 
eoimcylindrij&cy- f ' 

lindri portiones eiufdem altitudinis inter fe funt vt ba- 
fe"s, circuli autem, & fimiles ellip^s; inter fe,vt quae k 
diametris eiufdem rationis fiunt quadrata ; ex Archime- 
de , hoc eft vt earum quartae partes , quae a femidiame- 
cris quadrata deferiUmtur; erit vt quadratum L O ad 
quadratum L N , ita cylindrus , yel portio cylindrica^» 
GF ad’ cylindrum , vcl portionem cylindricam PH: de 
diuidendojVtreeianguJum LNO bis vna cum quadra- 
to N O, , ad quadratum L N, ita reliquum cylindri , vel 
portionis cylindricae G F, dempto ipfo P H , ad ipfum 
P H; fed vt quadratum L N ad quadratum L M , ita eft 
Vt fiipra, cylindrus, vel portio cylindrica HP ad cylin-» 
^um, vel jportionw cylindricam K Q^ ex aequali igitur. 
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critvt rcftangulum LNO bis,vna cum quadrato NO, 
ad quadratum LM, ita reliquum cylindri, vcl portionis 
cylindrica GF dc- 
pto H P, ad cylin- 
drum 5 vcl portione 
cylindricam K 
ied rcilangulum L 
NO bisvnacuqua 
drato NO aequale 
cft^quadrato LM; 
reliquum igitur cy- 
lindri , vcl portionis 
cylindricae G F, de- { 

pto H P, xquale erit cylindro, vcl portioni cylindricae K Q;, 
Quod erat demonftrandum. 



TROTO S IT /O XIII, 


Cylindri, vel portionis cylindrica: hemirph*- 
rio, vel hemilphaerpidi circumferipta: reliquum 
dempto hemirphaerio, vel hcmi(pha:roide, aequa- 
le efteonoi vcl portioni conies eandem bafim hc- 
inHpha:rio,vel hemilph«eroidi eandem altitu- 
dinem habenti. 

• Efto hemilphaerio, vel hemifphaeroidi ABC, cu*‘ 
his axis B D, balls circulus , vel ellipfis circa diametrum- 
ADC, circumferiptus cylindrus, vel cylindrica ‘poitio 
A E, circa communem fcilicetaximB D. conus autem, 
vel coni portio circa axim B D, bafim habens commu- 
nem folido ABC, intclligatui' . Dico reliquum fplidi 
A E, dempto hcmifphsBi io, vcl hcpiifphjcroide ABC ae-' 
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quale efse cono , vel portioni conica» . Kam circa axim 
B D, & fnper balim circulum , vel ellipfim, cuius diame- 
ter RE, limilem&oppofitamei,qujKciica A C, clcfcri- 
batur conus , vel coni portio R D E. Deinde axe B D bi- 
fariam le6lo,& lingulis eius partibus rurfus bifariam, vt 
partes axis B D omnes finf «quales , per pun<fta feiftio- 
num , quotquot erunt, totidem plana parallela fecenr vna 
cum foiido A E duas ipfius partes , folida ABC, R D E. 
Omnes igitur fadkoe fe(5iiones , vel erunt circuli, vel fimiles 
cUipfes ei, qua? cft circa A C, atque adeo inter fc limiles 
talium autem fei^ones communes cum A £ parallelo* 



^ammo per axim , erunt reda? Iine*,temj*.in lingu- 
lis planis fecantibus , & in eadem reda linea j vtin proxi-! 
ma ipfi RE, funtFL, GN, KM, qua? quidem erunc 
trium circulorum,veI limilium ellipfium diametri ciufdeni 
rationis bafium trium ifolidorum , cylindri fcilicet,vcl por- 
tionis cylindrica?. F L, fruAi G L, & portionis K B M, he 
mifpha?rij[,vel hemilphatroidis ABC. Itaque circa axem 
B H cylindrijVdl portionis cylindricsE FE, & fuoerba- 
fes circulos, vel eilipfes circa-. GN, KM, deferibantur 
cylindri, vel cylindri portiones G P, K Q, qui par- 
tes erunt totius cylindri vel portionis cylindrica? FE. 

Ctfca reliquas partes BD tamquam axes, 

• • ’ fupet 
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fupcr reliquas fedUo nes ternas in fingulis pr*didl:is planis 
fccantibus . Hac raticnc Jiabebimus iam duas figuras 
compofitas ex cylindris, vel cylindri portionibus altitudi- 
ne, & multitudine xqualibus, alteram cono, vel portioni 
conica' RDE inferiptam, alteram hcmifphario, vel hc- 
niilpharoidi ABC circumferiptam ; quod ita fadlum ef^ 
fe intelligatur, quemadmodum in primo libro fieri pofsc 
demonftrauimus , vt figura cono RDE inferipta ab eo 
deficiat , hemirphaerio autem , vel 'hemifphafroidi ABC 
circumferipta ipfum excedat minori 'fpacio magnitudine 
propofita quantacumque illa fit. Reliquo itaque cylin* 



dfijvel portionis cylindrica? A E dempto hemi/phafrio,vcl 
hcmifphaeroide ABC figura quadam inferipta relinque- 
tur ex cylindris,vel portionis cylindricae refiduis squalium 
altitudinum , demptis ijs , ex quibus conflat figura bemL- 
(phsrio , vel hemifphsroidi AB C > drcQmfcripta,excepto 
infimo cylindro ^ vel portione cylindrica AS. i Et quo#> 
niam(excepto cxcefsu , quo folidum'' A S excedit fui par** 
tem portionem quandam hemifplisri;,vd hemifphsroidiS 
A B C)quo fpacio figura hemifphsrioi vel hemifphsfoidi 
ABC circumferipta fuperat ipfum hemifphsriu m, vel Jie 
mifphsroides,codem figura prsdi( 51 o refiduo inferipta dc^ 
ficici refiduo ; deficiet ab eodgjimkiori difilerentialqu^ 

iitma- 


<4 


(k magnini^o pr opofita_» . . .His ka ex pofitis,quomam 
pp CB4enti ,reliquu!H cylin^p y vel pq^ionis cylipdfica:" 
dempto 'cylindro', vel' portione cylindrica K 
•quale eft cylindro, vel portioni cylindrica^‘C>lf^: eaddrin-' 
que ratione lingula cylindrorum , vel cylindri portionum 
refidua , qu« funt in reliqua figura cylindri i vel portionis 
cylindrica: AE, dempto hcmuphasr io j vel heinilphxroi-- 
dc A BC, xqualia erunt fingulis cylindris, vel cylindri, 
portionibus,-qux funt in cono, vel portione conica . K D E,^ 
ii bina fumantur inter eadem plana parallela^ vel circa - 
. cundem axem; tota igitur figura infcrip^aprxdii^o refiduo, 
toti figura' inferiptx cono, vel portioni cqnicx RDE se», 
qualis erit: deficit autem vtraque figura -infexipta a fibi^ 
circumferipta minori fpacio quantacumquejmagnitudinej^ 
propofita ; pe r tertiam i gitur huius , reliquurh cyliridri,vel 
portionis cylindrica A E, dempto hemj^hxrin, vel he»^ ^ 
mifphxroide A B C, xqualc cft cono , yeTportioni coni*, 
e«e RDE, hoceftipfiABC. Qu^odcrat^emonAranduiiv. 


'■'Ii nol i' r 


P ROTO SIT IO 

- - • ' . if - J.Ji.j iV> 


-n. 


•■'IaI 


Si hemi(ph 2 crium,vcl hemifph^^oideSj&cylia • 
drus vel portio cylindrica ipfi circumferipta.,' 
conus, velconi portio, cuius cfti'dcaxis'porti6ni^’ 
bafis autem‘ qu? opponitur cbmtnju.nj: duorum/.i 

pracdi<aoruui folidorum, voadfecBiitur. duobus, 
pUnisi bafi parallelis jportiohes ¥oliquiBf4i^rfe ’ 
ex cylindro, vel cylindri pdrticfne^Hcmlfphjerioj' 
vel hemifphatroidi circumferipta dempto hemi- ^ 
fph;irjo,vel.l>emi(ph£c?pi4e >,qu,^ ajiUqbiisfprjB-;. 
di^is plapis Jecanribusiifhjnt ,i«^quaks fu/Jt.fin- . 
■ r > D gui« 
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gula* finalis praedrdi coni, vel conica-pbrtion^ 
p'artibus‘fiu'c 'frudis inter eadem plana parallela' 
r^fponpcnJiDMS. y ,;,.y • ^ ... .r, 

V * fc 

T:r'qi v' tii.jic..' : ■ , ■ :• ^ or: s/- ')') ’ 

^ Eftd hcmifphxriuiri l vcl hemifpha^rbides ABC, cu* 
iiis’axis B'D, 'bafis circulus j vcl cilipfis , cuius diamc- 
ttr A D Cv. folido autehi A B C circumferiptus cylindrus, 
vcl portio 'Cylrhdflca A X E C ; & conus , x^el coni portio 
Ih Xi>E, ;cuius vertex 1), bafis circulus, vcl ellipns cir-- 
cn XBE balifolidi AEj 'vel ABC, prxdi(rtae oppofita, 
fcifto autem folido A E, atque vna cum ipfo cius partibusJ 

folidis ABC, X'p - - • ; - ; ^ 

E, duobus planis ba ; ' 

(? folidv'A E*,‘ vel. ' ^ ‘ * 

A B Ci ; ' atque ideo * 
idtef fb quoque pa- ' • , 
rallelis; intelligan- 
cur trium folidorum 


P> 


\ 



K 


K/s 


D 


r * 

i • 


'.'j 


portiones ternie in- 
ter eadem plana pa- 
rallela : videlicet in- 
teri 'per IX Ei:‘ 

F^N, hcmifphjtrij, veJ hemifphaeroidis minor portio H B Li 
&-rcliquum cylindri, vel portionis cylindricx FE dem- 
pta portione H B Lf & coni, vcl conicae portionis fruftuni 
X GM E;" fimiliteriHterduo plana per F N i O V folidi 
A B C'2porrio P H L T, Caque ablata reliquUm folidi O N,' 
fl{ftulhiqi'G;QiSMi ' Denique folidi ABC. portio A 
T C , eat^uc ablata , reliquum, folidi A V , & conus , vcl 
coni 'portio Qt> S . Dico reliquum folidi F E, dempto 
H B L clTe aequale frufto X G M E: & reliquum folidi O N 
demptb^PHL^T, ajquale fniftb GQSM; & reliquum 
folidi A V dempta ■ folido AP T C aequale folido S. 

' ; “ “ Quo- 


■j . 
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.Quoniam enim vt fupraoftendimuS', reliquum folidi 'A E, 
dempto folido, A KC 2 cqu ale cfse Iblido X D E, fimili- 
4qr ofteniuol jcmaiibt,iamltliquuiniblidiAN, dc^iptib 
folido AHLC, aquale cfse folido GDM; quamivtl- 
quum folidi A V dempto folido A P.T C> ajqualc -foliidb 
QD S} erit demptis aqualibus , tam reliquum folicli^^ , 
dempto folido H B L , aquale folido XGMEj quam 
reliquum folidi ON, dempto folido P HL T aquale fo- 
lido M. At reliquum folidi A'Vlde«iptd Ibli- 

do APT^ folido QpS aquale eric, i-iManifcftum cft 
igitur propofitum. , . ^ ^ ^ 

■ ' \ . .,ti ■ fij rj .d<, inisd-.vT 


. . . TROPO SI TjQ. ‘X 




*■ des fu 


alterum cft cylindrij vel portionis cylindricae ipfi 
circumfi^ript* . rj \ ^ 0 T O 



dem banni'.circuiuB>Sr >■:!!• ^ ;.o ;i j < 1 :."?; 

.ViCleUij^m,c,ifc;^A G;;; rnuTriii vjq 
nam hac rationc; bafis ~ 

I oppofita folidum’ A BC 
'tanget ad verticim B. 

‘Dito hetailpharifiV veP 
. haiufpharoddes ABC-, n fi' 


* 

* \ 



. '* • 

li/ii .'ii 


■•n : 


Ii \ 

; 1 

Ai hi-ji zucl 

"HiJ ni/» .. ^ 


, • ■ < l'- --r~ 

fefquialtcrum . Nam ‘ " 

. circa axcin.B P fuperpr{£^(5la8ll>afcin:;ciraa;AG» cfto 

.;dcfcriptufr$9n^vel(?pni:.po«ifii^e.!UJ^^ 

. . i ' Da cylin» 


De Churo^^mm^lid, 



cylindri,. vcl portienis cylindric* AE - rcliqmmdeirijfeil 

hcmirpJi.'Erio , vel herailphOToide A RC • aequale eft condy 

velportioni Conicae. ABC:I&;cyiindm$i^V<etpohio^Bli^ 

dricaAE tripla' aft co^!')i 'j. i j ,0 J cbildl' 

rti, vcl portionis c'bAicae .jUiA w;:i '.'A. ibilo/. nidup 

A triplus itidein, :-LK iil;,rir.'x QJ &: 

erit cylindrus, vel c ylin . ■[ 

drica, portio A E diifli . t. ; 

reficlofti dcitopi» ' hdiiii-. r::;, jk 

(ph^lio , vclAeniifphae-. i. ■ rj obii-h C) T.bm 

roide A B Cj ac propte- / -‘^1 

rea hemifpharij, vel he- A !d ~ ^ 

mifphjeroidis AfBC-;- r ^ 

fcfquialtci', hoc eft hemifphxrlum , velHcnMfphaeroidet^ 

ABC cylindri, vel portionis cylindricae A 16 fublc^iai» 

ceniin ;* i j X^od erk^n^bKraiiduiKi' "i ‘ ' ^ \ 


• * • •••• 

^ Omnis minor portio rpKfcrae,vel Iphzroidis ad 

.cylindrum ) vcl .cylindri portioncmi cuius bails 
xqualiseft circulo maximo, vel aequalis') & lirnt* 
liscllipn per centrum baft 'portionis parallelaes 
& eadem altitudo portioni ; eam habet proportio- 
Dcm ) quam redangulum contentum (phaerae , vcl 
fphaeroidisdimidij axis axi portionis congruen- 
tis i js,q uae i centro baHs portionis fiunt fegmetis» 
vni cum duobus tertiis quadrati axis portionis^ad 
fphaerae,vel fpha:roidis dimidij axis quadratum. 

. Sit minor pORio ABC, fphaerae,veUpbaeroidis, cuius 

ceatnim ^ axis aucefnaxipcrdu^ congruens B £ D R: 

-■■'1.' ' 'i 
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ip 


& cylindrus, vcl portio cylindrica FG abfcifsavna cum 
portione A B C ex cylindro , vel portione cylindrica N O 
circumfcripta hemifphsrio , vel hcmifpha.*roidi N B O , 
^ius bafis circa diametrum N O, fit bifi portionis ABC 
parallela: qua ratione balis prajdidi folidi F G, erit vcl cir 
culusjvelellipfis aequalis circulo maximo, vel fimilis, & 
aequalis ellipfi circa N O, portionis ABC bafi paralle- 
lae. Dico portionem ABC ad cylindrum, vel portio- 
nem cylindricam F G, efse vt xcftangulum B E D , vna 
cum duabus tertiis qua- 
drati E B ad quadratum 
B D . Efto enim conus 
vel coni portio H ‘D G , 
ciiius fruftum H K L G 
praedidto plano abfcifliim: 

& omnino fint circuloru, 

<vel eJlipfium fimilium dia 
-metri eiufdem rationis cQ 
NO, vtadxii huius, in 
cade redta linea tres F M, 

A C, K L, fedae omnes bi 
fariam in cdmuni cetro E, 

& H B G, in eodem plano per axem. Quoniam igitur ex fu<* 
pierioribus,reliquiun folidi F G, dempto ABC, aequale eft 
fhifto H K L G i erit eiufdem Iblidi F G reliquum ABC 
aequale reliquo folidi F G, dempto H K L G: fcd hoc reli- 
quum dempto H K L G, fupra ofiendimus efse ad folidum 
FG, vt redangulum ex KL, & differentia H G, vna 
cum duabus tertiis quadrati differentiae , ad quadratum 
G H; & vt H G ad K L, ita eft B D ad D E, propter fimi- 
litudinem triangulorum ; vt igitur eft redangulum BED, 
vna cum duabus tertiis quadrati B E, ad quadratum B D, 
ita erit portio ABC, ad cylindrum , vel portionem cylin- 
dricam FG. Quod demonftrandum erat.' 

- /i ■ PRO- 
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TROPOSIT 10 XVII. 

• J I 

Omnis portio iph^rje , vcl fphjeroidis abfciifa 
duobus planis parallelis, alteropcr.centrum du- 
^o,ad cylindrum ,vel cylindri poriionem,cuius 
bafis eft eadem, quas maTor bafis portionis, & eade 
altitudo jeam habet proportionem , quam re<3:an;. 
gulum contentum i js, quae a centro minoris bafis 
fiunt axis fphasras, vel fphasroidis Tegmentis , vni 
cum duabus tertiis quadrati axis portionis j ad 
{phasras, velfphsroidisdimidij axis quadratum. 

Sit portio N A C O fphaerae , vel fpjiaerodij , cuius cen- 
trum D , axis autem axi portionis congruens B E D R, 
abfcifsa duobus planis parallelis altero per centrum D, fe- 
etionem faciente circulum 
maximum , vel ellipfim , p 
cuius diameter N O, & fu- 
per di(5kam fedtionem , cir- 
ca axem’ E D, ftetcylin- 'p 
druSjvel portio cylindrica 
'N M, abfcifsa ijidem pla- 
nis , quibus portio N A C 
O, a cylindro, vel portio- , < 

ne cylindrica N G, fit cir- 
cumferipta hemifphscrio , > 

• vel hemifphaeroidi N B O: 
qua ratione erit cylindri, 
vel portionis cylindrica: NM bafis eadem, quat maior 
bafis portionis N ACO, circulus fcilicet, vcl ellipfis cir- 
ca N O, & eadem altitudo portioni . Dico portionem 

NACO, 
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N A C O, ad cylindrum, vcl portionem cylindricam N M» 
cfse vtredlangulum BER, vna cum duabus tertiis ED 
^quadrati, ad quadratum B D. Ijfdem enim qu* in prjtcc- 
'denti conftruais,& notatis, fit prxterea cylindrus, vcl por- 
tio cylindrica P L , circa axim E D circumferipra cono, 
vcl portioni conicjE KDL, Quoniam igitur reliquum 
cylindri, vcl portionis cylindricx N M, dempta portione 
N A C O xquale cft cono , vel portioni conicx K D L, 
erit reliqua poitio N A C O xqualis reliquo ciufdem N M, 
dempto cono,vcl portione conica K D L. Et quoniam cir 
culi , & fimiles ellipfcs inter fe funt vt quadrata diametro- 
rum, vel femidiametroru ciufdem rationis: cylindri autem, 
& portiones cylindricx ciufdc altitudinis inter fe vt bafesj 
erit vt quadratum E M, hoc cft quadratum B G, ad qua» 
dratum EL, .hoc cft vt quadratum B D ad quadratum 
D E,propter fimilitudinem triangulorum,ita folidum N M 
ad folidum P L: & per conuerfionem rationis , vt quadra- 
tum BD adrcdiangulum BED bis, vna cum quadraro 
B E, ita folidum M N, ad fui reliquum dempto folido 
P L: & conuertendo , vt redlangulum BED bis, vna cum 
quadrato B E, hoc cft rcilangulum BER, ad quadratura 
BD, ita reliquum folidi NM dempto folido PL adfb- 
jidumNM. Rui fus,quouiam cft vt quadratum E L ad 
quadratum EM, fine BG, hoc cft vt quadratum E D ad 
quadratum B D , ita folidum P L ad folidum NM, ob 
(imilcm rationem fupradi^ftx : & dux tertix partes folidi 
PL cft folidum KDL} erit cxxquali, vt dux tertix qua- 
drati ED ad quadratum BD, ita reliquum folidi PL 
dempto folido KDL, ad folidum N M : fed vt reiftangu- 
liim BER ad quadratum BD, ita erat folidi NM reli- 
quum dempto folido PL, ad folidum NM} vt igitur pri- 
ma cum quinta ad fecundam, ira erit tertia cum fexta ad 
quartam } videlicet, vt rc^tangulum B E D, vna cum dua- 
bus tertiis Eli quadrati ad quadratum BD, ita reliquum 
i cylin- 
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cylindri,vd portionis cylindricae NM, dempto cono, vel 
portione conica K D L, hoc eft portio N A C O ipfi aequa- 
lis, ad cylindrum ,vcl portionem cylindricam N M. 
Quod erat demonftrandum. 

,PROPOSITIO XVI II. 

Omnis portio fphxrae, vel fphaeroidis abfeiiTa 
duobus planis parallelis, neutro per centrum du* ^ 
<5io, nec centrum intercipientibus, ad cylindrum, 
vel cylindri portionem , cuius bafis sequaliseft 
circulo maximo, vel ellipH per centrum bafibus 
portionis parallelae {imilis,& squalis, eam ha- 
bet proportionem, quam duo redangulaj 8c quod 
iphsrs,vel fphsroidis axis axi portionis congrue 
tisijs,qus^centrominoris baiis portionis hunc 
fegmetis,& quod ea, qus maioris baiisportionis» 
&/ph*rs,vel fphsroidis centra iungit,& axe por 
tionis continetur j vna cum duabus terti js quadra- 
ti axis portionis ; ad (phsrs,vel iphsroidis dimi- 
dij axis quadratum. 

I , 

Sit portio AQjrC fpharrae,velfpha!roidis,cuiusccn- 
trum D, axis autem axi portionis congruens B S E D R, 
abfeiflum duobus planis parallelis , neutro per centrum 
•D a(5io, nec ipfum intercipientibus : & circa' portionis 
axim SE ftet cylindrus, vel portio cylindrica F X ab- 
fcifsa vna cum portione AQTC ex toto cylindro, vel 
portione cylindrica NG, hemifphacrio,velhemifphaerot- 
di N B O circumferipta , cuius bafis circulus maximus 

vel ellipfis 


Digitized by Google 



Lther T ertius. ‘ ^ ^ 

vel ellipfis circa N O bafibus A Q^T C portionis parallela : 
qua ratione cylindris , vel portionis cylindrica: FX ciul- 
deni altitudinis portioni A Q^F C, balis erit circulus 
srqualis circulo maximo , vcl eliipfis limilis , & a:t|ualis ci, 
cuius diameter N D O, bafibus A QJT C portionis paral- 
lela. Dico portionem A QJT C ad cylindrum , vel por- 
tionem cylindricam F X, cfie vt duo redangula_« BbR. 
DES, vna cum duabus tertiis quadrati ES, ad quadra- 
tum B D . Ijfdem enim conftrudtis , & notatis, qua’ in an- 
tecedenti , excepto cylindro, vcl portione cy Imdika..^, 
circa folidum K D L: pia- 
rum praterea minoris ba- 
lis QJ portionis AQ^ 

T C attendatur fecans 
triafolida, & figuras pla- 
nas per axim pofitas in eo- 
dem plano, faciesqi ternas 
feftioncsjcirculos, vcl elli- 
pfes fimiles ei, quae eft cir- 
ca N O: & carum diame- 
tros IX, P V, QT, in 
' eadem redla linea comuni 
fcdlione iam diiffi plani , & 
eitt^quod per^eiA:quae quide diametri fecfla? erunt omnes 
biFariamin centro S communi trium praedidfarum plana-' 
rum feftionu. Denique coni,vel portionis conicir H D F» 
frufto P KL V abfcillb vna cum portione AQJTC, fit 
eircumferiptus cylindrus, vel portio cylin- 
Quoniam igitur per X r 1 1 1 huius , reliquum 
fblidi FXj dempta portione AQT C, arquale eft frufto 
PXLVi erit reliqua portio AQJTC, reliquo ciufdem 
fblidi F X, dempto frufto P K L V «qualis . Et quoniam 
eftvt PV ad K L, itaSD, DE, propter fimilitudinem 
triangulorum :& vtrc(ftangulum ex KL, & differentia., 

E ipfius 
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ipfiusPV, vnacumdu.ibus tertiis quadrati eitifdem dif^ 
fcrenti;E , ad quadratum P V, ita efl reliquum folidi ZV 
dempto frufto P K L V adfolidu nZ V; critvtre6langu- 
lumD E S, vna cum duabus tertiis quadrati E S, ad D S 
quadratum, ita folidi Z V reliquum dempto frufto PK 
L V ,ad foliduai Z \ fed vfquadratum D S ad quadra-» 
tu n D B, hoccftvt quadratum SV ad quadratum BG» 
i Jed ad quadratum S X, itacft folidum Z V, adfoliduia 
FX; cx xquali igitur, vt rcdangulum DES, vna cum 
duabus tertiis ES quadrati, ad quadratum BD, itaeric 
reliquum folidi Z V, dem- 
pto Iblido P K L V ad fo- 
lidum F X; fed vt rcftan- 
gulum B S R ad quadra- 
tum B D, ita cft , eadem 
ratione, qua in prxcedenti 
theoremate vtcbamur,re- 
Equum folidi F X dem- 
pto Iblido ZV, ad foli- 
dum F X i vt igitur prima 
cum quinta ad fecundam, 
ita erit tertia cum fexta ad 
quartam; videlicct,vt duo. 
re(5langula BSR, DES, vna cum duabus tertiis quadran- 
ti ES ad quadratum B D, itaerit totum reliquum cylin* 
dri, vel portionis cylindricae F X dempto frufto PKLVf 
hoc eft fphxrae , ycl fphacroidis portio A QJTC ad cylin-^ 
drum , vel portionem cylindiicam. F X . Q^od demoft^ 
(Irandum crat«, 



PRO- 
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PROPOSIT 10 XIX. 


Omnis maior portio fphxrae , vel jfpharroidis,’ 
ad cylindrum, vel portionem cylindricam , cuius 
balls squalis eft circulo maximo, vel squalis, & 
iimilis ellipn per centrum bafi portionis paralie* 
Is, altitudo autem eadem portioni, eam habet 
proportionem >quam folidum redangulum con- 
tentum axe portionis ,& reliquo axis (phsrsi vel 
fphsroidis iegmento,&eo,quod balis portionis» 
& (phsrsjvel fphsroidiscentraiungit} vnacum 
binis tertiis partibus duorum cuborum: & eiu^ 
qui a Iphsrs, vel fphsroidis axis dimidio^ &' 
cius qui ab co ,quod (phsrs , vel fphsroidis» 5c 
bafis portionis centra iungit fit fegmento j ad fb- 
lidum re«5fangulum , quod axe portionis , & duo« 
bus fplisrs, vel fphsroidis axis fit dimidijs. ’ ‘ 


Sit maior portio AB 
G, fphaera?, veHphxroi- ‘ 
dis A B C F, cuius cen- 
trum D; bafis aute por- 
tionis , circulus , vel elli- 
pfis , cuius diameter A 
C r Et feda portione.^' 
ABC per centrum D 
plano bafi. A C paral- 
lelo , qua ratione feiiio 
erit circulus maximus, 
vel ellipfis fimilis bafi 


f 
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ponionisreftoca cuius diameter K L, iungcnsque re^a_.» 
D E fphxrar, vel ^hairoidisi& bafis portionb centra D E, 
atque producta incidat in fphjcra: , vel fphaeroidis fuperfi- 
ciem ad partes E in, pun(5io^F, & ad partes oppofitas in 
pun<ao B; fphxra’ igitur, vcHpha;roidisaxis‘axi portionis 
B E congruens erit B D E F,’ nam vertex portionis erit B: 
' & hemirphxrio', ^xl hemifphxroidi K B L fit circumferi- 
ptas cyHndrus, vel cylindrica portio KH, cuius fciHcet 
axis BDi & circa axim DE, alter cylindrus, vel portk> 
cylindrica G L portioni K A C L circumferipta ; (^uorun^ 
circumreriptorum foiido- 
runi ‘ vtrfulque communis 
bafis erit circulus , vel 
cllipfis circa K L * Ita- . 
que ex his compofitus to-; 
tus cylindrum, vel cylin- 
dri portio G H erit por- 
tioni ABC circumicri- ■ 
pta , habens axim B.E, at- 
que ideo eandem altitu- 
dinem ABC ponioni , 
bafiih autem , cuius dia- 
meter fit G M fimilem 
ic xqualem ei, quae eft circa K L. Dico portionem ABC 
ad cylindrum,vel portionem cylindricam G H, dse vt fo- 
Edumre^angulum contentum ipfis BE, EF, HD, vna 
cum binis tertiis duorum cuborum , duabus fcilicet cubi 
B D, & totidem cubi E D, ad folidum redlangulum con« 
tentum ipfis EB, BD, DF. Quoniam enim parallele^ 
pipeda eiufdem altitudinis inter fe lunt vt bafes, erit vt rc^ 
^angulum B E F vna cum duabus tertiis E D quadrati ad 
re^angulum B D F» idefi ad quadratum B D, fiue D F» 

X ita (olidum ex B E, £ F, £ D, communi altitudine D E» 
vna cum duabus tertiis cubi £ Dj ad folidum ex D 
BD, 
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BD, DF: fed vt reclangulum BEF, vna cnm duabus 
DE quadrati , ad quadratum D F, ita oftcndimuscib:--» 
portionem A K L C adfolidumGL; vt igitur cftfolklum 
exBH, EF, EDj vna cum duabus tertiis cubi E I)>com 

muni altitudine DE, adfolidumcx ED,.BD, Db, ita 
erit portio AKLC ad folidum GL; fed vtlolidum ex 
ED, DB, DF, hoc cft id, cuius altitudo E D, baiIsBD 
quadratum, ad folidum ex E B, B D, D F, hoc cft ad td, 
cuius altitudo B E, bafts quadratum B D, ita cft altitudo, 
vel latus E D, ad altitudinem vel latum B E; hoc eft foli- 
dum GL ad folidum GH; quippe quorum dida: linea! 
E D, B E funt axes ; ex xquali igitur , vt folidum ex B E, 
E F, E D, vna cum duabus tertiis cubi D E , ad folidum 
cx E B, B D, D F, cuius altitudo E B, bafts quadratum 
BD, ita erit ponio AKLC ad folidum GH. Rurfus, 
quoniam folidum H K eft hemifpharij , vel hemifpharroi- 
cUs K B L lefquialterumjerit vt dua! tertia! partes cubi B D 
ad cubum B D, ka hemifphatrium , vel hcmifphsfoides 
K B L ad folidum K H; fed vt cubus B D ad Iblidum cx 
BD, DF, d: altitudine BE, hoc cft vt altitudo BD ad 
altitudinem B E, ita eft folidum K H ad folidum G H,quo- 
rum didx altitudines B D, B E funt axes,ex xquali igitur 
erk vt dux tertix partes cubi B D ad folidum ex E B, B D, 
D F,ita hemifphxrium,vel hemifphxrotdes K BL, ad foli< 
dum G H: fed vt folidu ex B E, £ F, E D, vna cum duabus 
tertiis cubi E D ad folidum ex E B, BD, DF, erat por- 
tio AKLC ad cylindrum G Hj vt igitur prima cum quia 
ta ad fecundam^ta tertia cum fexta ad quartam , videlicet^ 
vt dux tertix cubi BD, vna cum duabus tertiis cubi BE, 
& folido ex B E, E F, E D ad folidum ex EB, BD, DF, 
ita erit fphxrx,vel fphscroidis maior portio A B C ad foli- 
dum, cylindrum fcilicer, vel portionem cylindricam G H, 
iQuod eracdemonftraodum. 

, PRO- 
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PROPOSITIO XX. 

Omnis portio (pha»r 2 E,vcl /phxroidis ab/cifsa 
duobus planis parallelis centrum intercipienti- 
bus , ad cylindrum» vd cylindri portionem, cuius 
bafis aequalis e{l circulo maximo , vel nmilis,6c 
a:qualis ellipfi per centrum baflbus portionis pa- 
rallela, & eadem altitudo portioni, eam habet 
proportionem,quam duo folida redangula cx ter- 
norum fphaerjc, vel fphaeroidis axis Tegmentorum 
eundem terminum habentium alterutrius ba- 
fium portionis centrum , binis Tphaerae, vel {ph«- 
roidis axem complentibus, &: fingulis axis por- 
tionis itidem a centro fphaerae , vel fphsrroidis fa- 
^is, vnd cum binis terti js partibus duorum cubo- 
rum ex Tegmentis axis portionis 4 centro fphaersei 
vel (pharoidis fadis^ad fblidum re<5langulumj 
quod duobus Tphxra; , vel fphxroidis axis dimi- 
diis,&axeportioniscontinetur. i . 

Sit portio A B C D fphatrjc , vel Tphscroidis , cuius cen- 
trum E, axis portionis K E H ; ipfi autem portioni cir- 
cumfcriptuscylindrusjvel cylindrica portio NO, vtiit 
antecedentijcuius communis feftio cum fphsra , vel fphx- 
roidc A F D G, (it circulus maximus,vel elHpfis circa dia- 
metrum L E Mj quamobrem bafis folidi N O, elufdeiil 
altitudinis portioni A B C D circulus erit aqualis circu- 
lo maximo, vel cUipfis aqualis , & (imilis ellipH circa L M 
bafibus portionis parallelae . Dico portionem A B C D 
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ad cylindrum, vel portionem cylindricam NO, efse vfduo 
folidaadrcdangula,altcrumex F H, HC, E H: alteram 
cx G K, K F, H K, viia cum binis tertiis duorum cubo- 
rum cx E K , E H , ad folidum rc^angulum ex G E, 
E F, ICH. Produdo enim axe K H, vt iricidat in fujier- 
ficiem in pundis F, G, fit*fphicra?, vel Iphxroidis , cx 
dcmoiiftratis , axis F K , E H (}. Intelliganturque vt in 
antecedenti duo cylindri, vei cylindri portiones -N M, 
L O, totius pra'didi folidi N O : itemque dua; portiones 
fpha'ra,vcl fpharoidjs A L M D, L BCM, quorum qua- 
tuor folidorum commu ' ' 

nis bafis eft circuhis,vel 
cllipfis circa. L E M. 

Quoniam igitur vt in 
antecedenti oftendere- 
mus portionem AL Nt ^ 

D ad folidum N M ef- l 
( e vt folidum ex FH, 

H G , E H , vna cum 
duabus tertiis cubi EH 
ad 'folidum ex F E,E G, 

E H, communi altitu- 
dine E H: fed vt foli- . i - . 

dum cx F E, E G, E H, 

altitudine E Hi ad folidum ex FE', BG, KH altitudi- 
ne KH, ita eft altitudo E H ad altitudinem K H, hoc 
cft folidum N M ad fbHdum N O, quippe qubrumfune 
axes EH, KHi cxajquali igitur erit vt fblidumcx.FH, 
HG, EH, vna cum duabus tertiis cubi EH, ad foli- ' 
dum exrFE, EG, KH’, ita portio ALMD, ad foli- 
dum N O. Eadem ratione oftenderemus effe, vt folidum 
cxGK, K F, E/f, vna cum duabus tertiis cubi Ex, ad 
folidum ex FE, EGj KH, ita portionem LBCM, ad- 
folid uin NO> vc igitur prima quinta ad fecundam,'" 
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ira tertia cum fexta ad 
da , <k quod Ht ex I' H, 
1:1 G, E H, &.quod 
c x (,'r K, Iv F, E K, vna 
cum duabus tertiis & 
cubi cx E H, d< cu- 
bi cx E K , ad fi Ii Ium 
ex F F., E G, K H, ita 
erit tura Iphccra: , vel 
fphxioi Jis portio A B 
C F), ad cylindrum, vel 
portionem cylindricam 
N O . C^od demon- 
(Irandum erat. 


quartam i videlicet,' vt duo Iblw 



PROTOSITIO XXL 


Omnis trianguli comprehenfi Tedione para-’ 
boUj& duabus redis lineis, quarum altera Cc- 
diontm tangat , altera in eam incidat diametro 
fedioiiis cx contadii a quidillans, centrum graui- 
tatis cft punduni illud , in quo reda linea excon- 
tadu diuidens incidentem na vt pars, qua: fedio- 
Bem attingit fit fefquialtera reliqucC, fic diui-. 
ditur vt pars quje cft ad contadum fit triplas 
reliqua . 1 / . ; . • 

■ ' ■ ' ’/ ■ . 

Sit triangulum ABC comprebenmm fedione parabo- 
la A D B, & duabus redis lineis , quarum altera A C tan- 
gat fedioncin inpundo . A, reliqua autem BC, in eam 
incidcQS in .pundo B, ,leClionis .diamccrocx pundo A, 
acquidiitans incelligatur;^^. per centrum grauitatis trian- 
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guli ABC quod fit F, fit du(fta refta A F E. E)ico A F * 
eflb ipfius F E triplam ; at B E ipfius E C fcfquialteram. * 
Completo enim triangulo rebUIineo ABC, fefHsquere-' 
ais lineis bifariam A B in pimao H, & A C in punao K ‘ 
ducatur H D K, quar parallela erit bafi B C; parabolx igi- ‘ 
tur legmenti B D A diameter erit D H; in qua paraboi® 

ADB, cuius vertex D fit centrum grauitatis M ; trian- 
guli autemreailinci ABC centrum grauitatisN, &iun_ 
gatur M N; produ^a igitur M N occurret trianguli ABC' 
mixti centro grauitatis F. fint igitur centra M, N, F, in' 

' eadem reda linea: 

&d uda reda AN 
G fccet baltm B C 
bifariam in G pun 
do , ncccfic elt e- 
nim : & ex pundo 
F ad redam A G, 
ducatur redia F O 
ipfis B C, K H pa 
rallela,&BD,D A 
iungantur. Quonia 
igitur A G Iccac 
B C , K H paral- 
leLis in redolineo 
triangulo ABC, 
in eafdcm rationes j feda erh H K bifariam 4 linea AG? ' 
cumque H D diameter parabolx A D C, cuius vertex D, ' 
fit parallela diametro parabola? , cuius vertex A , atque . 
ideo etiam BC incidenti parallela, erit DH pars ipfius 
KH; quoniam igitur in triangulo mixto ABC redaKD 
applicata parallela eft. ipfi B C, qua? itidem eftj parallela.» 
diametro parabolx , cuius vertex Aj erit vt A C ad' A K 
potentia, ita B C ad D K longitudine , quod fupra demon- ^ f" ' 
ftrauimus : fed A C quadrupla eft potentia ipfius A Kj ’ 

F qua- 
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quadrupla igitur B C ipfms DK; cum igiturBC fit 
dupla ipfiusK H, erit DK dimidia eiufdem K H, & feda 
bifariam K H in pundo D; fed reda A G fecabat candcni 
K H bifariamiper pundum igitur D tranfibit A G. Quo- .. 
niam igitur parabola ADC, cuius vertex D, fefquiter-S 
tiaeft per Archimedem trianguli ADB, cuius duplum.’ 
cfitriangulum ABG, ficut & huius triangulum ABCj 
triangulum ABC quadruplum erit trianguli A D B; qua- 
lium igitur partium xqualiumeft triangulum ABC duo« 
dccim, talium erit triangulum ADB trium, & parabola-* .• 
ADB, cuius ver- ^ 



tex D quatuor: du 
pium igitur erit tri- 
angulum A B C 
mixtum paraboljt 
ADB, cuius ver- 
tex D , & cen- 
trum grauitatis M: 
fed trianguli ABG 
rcdilinci eft cen- 
trum grauitatis N, 

& F triaguli ABG 

mixtii dupla igitur _ 

erit MN ipfiusN ^ 

F, & M D ipfius 

OF, & D N ipfiusN O, propter fimilitudinem triangulo* . 
rum : fed & tota. AN dupla eft totius N G, ob centrum ; 
grauitatisN redilinei trianguli ABC; reliqua igitur AD' 
dupla eft reliquae G O , cum igitur A G fit dupla ipfiuf 
AD, quadrupla erit A G ipfiulquc G O. quare & quadru 
pia A E ipfius F E obparalldas.-tripla igitur A F ipfiusF E* 
Kurfus quoniam ex Archimede fefquialtera eft D M ipfius 
M H, erit tota D H ad D M vt quinque ad tria , hoc eft 
\t dcccin ad fex : fed M D erat dupla ipfius O F; tota igi- 
"" . tuc 
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turDH ad O F crltvtdcccm ad tria: fed GC dupla^ 
cftipfiusDH; igitur GC ad FO vtviginti adtria:fed 
• quia tripla cxiftentc A O iplius O G, eft tota' A G ipfius 
AO rcfquitcrtia, erit quoque G E, ipfiusOF fdquiter- 
‘tia, propter fimilitudincin triangulorum * A G E, AO-F, 
'hoc eft qualium partium aqualium O F tr!um,taliuin G E 
quatuor; qualium cft G C hoc eft B G vigmti, talium 
erit E G quatuor,&EC fexdccim; dempta igitur E G 
ex GC\ &additaipfi BG, qualium cft EC fcxdecim: 
lalium erit B E vigintiquatuor ; fedvtvigimiquatuor ad 
fexdccim , ita funt tria ad duo , qua: proportio eft fefqui- 
altera , rcfquialtera igitur erit 1B E ipfius E C, oftenfa eft 
autem AF ipfi FE tripla_». Manifeftum eft igitur pro^ 
pofttum. 

(i i 

TROTOSITIO XXII. 

Si duo triangula mixta pracdi«^i generis verti* 
cem communem habeant, qui eft contatftus, 
bafes sequales in eadem rc<fta line^aivcrcontinua^ 
vel Tegmento interiedo, tota extra figuram verfa 
cauitate ; centrum grauitatis coitipofiti ex vtro* 
que cft puntftum illud , in qi|o rc<fta linea i vertice 
^d bipartitae rcdla: praediciis Tedionibus interce- 
'ptjCjin qua funt bales didorum triangulorum fc^ 
‘ tftionis pua^ftum pertinens fic.diqidiiur jiV.ipats* 
■qua» eft ad verticem fit trrplarcUqux . . ' j:. 

Sint duo prasSi^ generis triangula A B^C, ADE 
'hentia vctticcm A*^ coihinunctn, qai' ^ Voiitaiftus rcrdlSti» 
fum cum paraboi», tiUigentc A B A Cy df 

. F a AD 
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,A D parabolafti A E: bafes autem «equales B C, D E pa- 
rallelas parabolarum diametrcs per A, & in vna reda li- 
nea C E fogmento B D interieiilo : ‘vtriufque autem fc- 
ftionis A C, A Econcauitas fpedlet extra figuram A C E:^, 
fe^taautcra'C E bifariam in F, iundaque AF, ponatur 
AG tripla ipfius GF. Dico compofid ex triangulis A 
B C, A D E ccJitryin grauitatis effe G. Pofita cnimvtra- 
que fefquialteraj^C H iofiiis H B, & EK ipfius K Dj 
iundisque A Hj. A K, ducatur per pundfum G ipfi CE 
jparallela Iccans A H, A K in punctis L, M. Quoniam 
igitur LM ipfi CE paralleia/ccat eas quaecxpundlo A 
ad redtam C D da- 
cuntur rc<5tas lineas 
in eafdcm rationcs,& 
eft A G tripla ipfius 
GF; tripla erit vtra-p, 
que AL ipfins L H,‘ 

& A M ipfius M K ; 

Icfquialtera autem eft 
C H ipfius H B, & 

X K ipfius K Di erit 
Igitur L centrum gra 
iiitatis trianguli AB 
C, & M trianguli A 
D E per prarceden- 

tcm. Rurfus qiioniam^bfoluantur triangula reitilinca 
ACB, AEH, dc aequalia erunt propter a;quales bafes, 
pofita inter cafdem parallelas , & vtrumque fefqulalterum 
cius trianguli mixti, quod comprehendit,cx demonftra- 
tionc antecedentis j xqualia igitur erunt triangula mixta 
ABC, A DE, fiquidemfunt aequalium fubfefquialtera. 
Et- quoniam componendo, & permutando eft vc CB ad 
Ij) E ,ita B H ad D K, aqualis erit B H ipfi D K; fed fi ab 
f^qualibus pofitis CF, FE, ipfas CB, DE squales au« 


f 
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feras, reliquae B F, F D arqualcs erunt ; tota igitur F H to- 
ti FK aequalis cft: in triangulo autem AHK rc^la AF 
fecatLM, HK parallelas in cafdcui rationes; erit igitur 
‘LCi aequalis ipH GM; cum igitur xqualium triangulo- 
rum ABC, A D E centra grauitatis fint L, M; erit com 
pofiti ex vtroque centrum grauitatis G. Idem oftendere- 
inus, quodproponitiu’,&libafes pra'didorum triangulo- 
rum fint continux. Maniibllum efi igitur propofitum , 


^Roposir IO X xiii. m ' 

Siduaeparabolx in eodem plano circa «qua- 
les diametros indiredum inter fe condituras, ita 
vt vertices fint extrema ex diametris compofitas, , 
communem habuerint aliquam ordinatim ad dia 
metrum applicatarum, & vertices cum pundocon 
uenienticE iungantur redis lineis : centrum gra- 
uitatis vtriufque portionis ijs redis lineis abfeif 
, redam lineam, qu« terminum communem 
diametrorum, &concurfum parabolarum iungic 
bifariam diuidit. 



Circa xqualcs 
diametros AD,-, 
p C indiredum 
jnter fe conftitutas, ‘ 
verticibus A, C, 
'dux parabolx in 
eodem plano com- • : 
,munC- habeant ali- ^ 
qiiani B D ordir 
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natim ad vrramquc diametrorum applicatarum, lunftij-» 
aue AB, BC, lit fecta B D bif.iriam in puii(ilo G. 
iJico G c!'se centrum grauitatis duarum portionum A E B, 
B f E fimul. Si enim hoc non eft,fit aliud puii(5iuin L. 5c 
compleantur parallelogramma ANBD, DBRC, hoc 
dl totum A R parallelogrammum ; & fefta B G bifariam 
inpunftoH, ponatur DK ipRusBD pars tertia, vtpun- 
£ium K fit trianguli ABC centrum grauitatis. Pofita au- 
tem felquialtera B P ipfiusPN, &BQ_ipfiusQR, iun- 
€HsqucAP, C ducatur per pundum H ipfiAC, vel 
NR parallcla,cumipfis AP, C Q^conueniens in pundti» 
S T; & iunfta L G, 
ilpundlum L non 
'iit in linca_. B D, 
efto L M quintu- 
pla ipfius M G . 

Quoniam igitur ob 
parallelas AC, P 
Q, ST in trape- 
zio A P Qj:, eR 
VtDH adHBjita 
ASadSP,&CT 
ad T Q, erit A S ipfius S P, & C T ipfius T Q tripla_4 
fed eft B P fefquialtcra ipfius P N , & B ^ipfius QJl; 
tnixti igitur trianguli ANB centrum grauitatis erit S,& 
trianguli mixti CRB centrum grauitatis T. cum igitur 
i P, B Q^roportionales atqualibus N B, B R inter 
fint aequales, & fe£ha_. AC bifariam in punfto D; etiam 
ijs parallela S T fc<Ra erit bifariam in pundlo H ; iungic 
autem ST centra grauitatis mixtorum triangulorum AN 
B, B R C; compofici igitur ex vtroque centrum ^auita- 
tis erit H. Rurfus quoniam ex quadratura paraDoIa?,fiy 
miparabola ABD fcfquitertia cft trianguli BD A, erit 
triangulum B D rcfquialterum mixti trianguli ANB: 

eadem 
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caclcm ratione triangulum Ii DC, trianguli CRB miui 
t-rit fcfquialtcrum: totum igitur triangulum A B rdqu i- 

alterum efi compofiti cx triangulis mixtis ANP, CKB. 
Et quoniam quarta pars cft GH ipfius B D, & DK ter- 
tia, D G vero dimidia ; qualium duodecim partium arqua- 
lium cftBD, talium erit DK quatuor3& G H tiium,& 
DG fex,& reliqua KG duarum; felquialtcra igitur cft 
G H iplius G K: quare vt triangulum A B C ad conipo- 
iituin ex pra?didtis triangulis mixtis , ita ex contraria parte 
cft HG ad G K\ cum igitur dicti compoliti fit centrum 
grauitatis H, trianguli autem ABC centrum grauitatis 
K ; erit di^Ii compofiti ,& trianguli ABC fimuJ centrum 
grauitatis G. Rurfus,quoniam triangulum AB C fefi- 
<]uialteiumeft compofiti ex triangulis mixtis fiipra diCtis, 
& compofitum ex duabus femiparabolis ABD, CBD 
fefquitertium trianguli ABC; erit compofitum cx trian- 
gulis mixtis vna cum triangulo ABC, cuintuplutn com- 
pofiti expertionibus A E B , B 1 C; hoc efi vt cx contra- 
ria parte L M ad M G; cum igitur G fit centrum graui- 
tatis compofiti cx triangulis mixtis, & triangulo ABC,& 
compofiti cx portionibus AEB, BFC centrum grauita- 
tis L; erit vtriufque didli compofiti, hoc efi; totius A R 
parallclogrammi centrum grauitatis L^lcd &pundtumG 
• ex primo libro cft centrum grauitatis paralldogramrai 
AR; ciufdcm igitur parallclogrammi AR erunt duo cen- 
tra ^auitatis G, L. Quod fieri non poteft : duarum ipitur 
portionum A E B, B F C firaul centrum grauitatis cric 
Quod cft propofitum , 

PROTOSIT IO XX IIIL 

Omnisfigur* circa axim in alteram partem tJc* 
• £cientis^ cuius bads cft circulus, vel cUipfis, fiue 

bales 
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bafcsdint circuli, vcl ellipfcs , reliqua autem Tu- 
pcrnclcs tota interiusconcaua, centrum grauitatis 
eft in dimidio axis/cgmento, quod hafiiiiavcl ma- 
iorem balim attingit. 

Sit figura circa axim in alteram partem deficiens ABC, 
cuius axis B D, balis, vd maior bafis circulus , vel ellipfis 
circa diametrum A C, reliqua autem fuperficies tota inte- 
rius concaua dedo autem axe BD bifariam inpundo G, 
fit lolidi ABC centrum grauitatis F nempe in axe B D. • 
Dico pandum F cfle in fegraento E D. Sedo enim foli- 
do A B C,& figu 
ra per axem pia 
no per pundu E 
bafi, vel bafibus 
paralldodiat fe- 
dio circulus, vel 
ellipfis fimiiis 
bafi, per diffini- 
tionem, & fedio- 
nis diameter K 
N: deinde figu- 
ra quaedam ex 
duobus cylindris, vel cylindri portionibus KL, AM cir- • 
ca axes B B, E D, ciufdem altitudinis circumferibatur ' 
folido ABC; fecanturque bifariam B E in pundo G, & 
ED in pundo H. totius autem figurae circuralcriptae fit 
centrum grauitatis O, nempe in axe BD. Quoniam igi- 
tur propter bipartitorum axium fediones G, H, eft lolidi 
KL centrum grauitatis G: folidi autem A M centrum 
grauitatis H, erit in linea G H totius folidi A L centrum 
grauitatis O, & vt folidum A M ad folidum K L, ita G O 
ad O H; fcd maior efi proponio lolidi A M ad folidum K L • 

qudm 
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quam GE,'adEH; maior figi cur proportio cft GO'aJ‘ 
OH, quam GE ad'EH{ & componendo , maior pro- 
ponib GH\ad HO.,.'qu«M eiufdcra' G H ad HE; mi- 
nor igitur OH erit quam £'H, & pundbum O propin- 
quius pundlo D quampuqdum E: verum quoniamVex 
ijs, qujcin procedenti libro dcmonftrauimus , propofitae 
figuro folido ABC centrum grauitatis efi pundo D- 
propinquius, quam cuiuslibet figurae ex cylindris, vcl cy 
lindri portionibus aequalium 'altitudinum ipfi circumferU^ 
ptx , erit pundtum F propinquius puntl:o D quam pun- 
duni Oi mulco igitur pundioi D erit propinquius pun-- 
£lum F quam pundluin Ej ergo infra pundlum E, & ia^ 
linea E D cadet 1'olidi ABC a:cncruni grauitttis F. 

Quod dcmonftraudum erat» , > - - ' 

• ' ^ • • ' ■ . * 

i ' ' »«.* 

F ROTOStTIQ Fir.' 'V ! 


Ointiis irufti.coni , vql portionis conicar cen» * 
trum graii Itatis tft punc^m illud, in quo cius 
axisfic diuidiiuVyvt at- 

tingit alfumens quartam partem axis ablati^coni, 
vcl portionis conic«,fit ad eam , qua: inter poftre- 
mam rcCtioncm,& quartx partis abfciir^ ad bafim • 
aat-is totius coni terminum iriterijcitur , vc cubus, 
qui fit ab axe totius, ad cubum qui fit ab axe abla-^ 
ticohi.ff ' - ■• ••'' ' .• z ■ .v-:u j i 

. ; :1 i iv l 

Sit coni, vel portionis conicae ABC fruftum B D E Q 
cuius axis FG: comis autem, vel coni portio ablata AD 
E.;, fint, centra grauitatis.H folidi.A B K folidi’ 
A D £, :& L .D C : qux ccutra. ^jrt^qaanv quorf-^ 
*- >' G fune 
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flint omnia in axt_-» A Ci , centrum L . cadet infr# 
centrum H, ex ijs, quas in primo libro dcmonftraui- 
mus. Dico efTe KL ad LH vteubum ex AG ad cur : 
bum ex A F. Quoniam enim 
ob centra grauitatis. /f, H, L> 
cftvt irunum D C adfoiiduni; 

A DE, ita ex contraria partem 
• KH ad HL; erit componen**!!- 
dojVtfolidum ABC ad loli» i »1^ u' •>. 
dum A DE, ita-K L ad L fiti 
fedvtfolida ABC adlblidum 
AD E, ita edeubus ex A G 
ad cubum ex A F: triplicata^ 
enim eft vtraque proportio eiuC« - 
dem , quas eft ipfiu? A G ad ip- 
fam AF, propter fimiIitydi-«^ 
nem folidoruiVivt igitur cH cu 
bus cx A G ad cubum cx A F, 

4U erit KL ad LEU' Quod^monlirandumeraL 



rpRO.TOilT .XXVI. : ‘ 

Rcfiduilblidi cx cylindro, vel portione cyUn«- 
^rica hcmifphjpriojvcl hemirphscroidi circum- 
fer ipta , de mpto h emi fp h jo) yel h e ra i fpb ae r oi dc^ 
centrum grauiwtis eft pttn^lum illude in quo axit . 
iicdiuiditur, vtpars balim attingens hemi(pb£<*i 
rijjvcl hcmilphaeroidis fit tripla rcli<^ux« 


Efto hemifpha:rio , vel hemlphasroidi ABC, cuius axtK 
BD, circum fcriptns cylindrus,vclportio cylindrica AF;' 
^pouaou.P K i^u« K B trij^ . - Dico reliqui cx foll- 
-.1 do 
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A F dempto A B Cy centrum griuitatis cfle K. Nam 

fuperbafim circulum, vel cUiprwijCuius diameter EFfi- 

miiem,&oppofitamfolidiABC, rei A Fbafi, citius dia- 
ineter A C, ftet c ylindru s , vel portmxylindrica E D F; vt 
iicaxis B Di communis quatuor folidis A B C , .E D F, 
A F,' & reliquae figuix dempto folido A BC compre- 
faifp fy fuperficic cylindrica,& circulo,veI ellipfe circa E F, 
& dimidia liiperlicie lpha:rica interiori , cuius Egura; foli- 
dae ponimus centrum grauitatis K . Scdlo igitur axe 
B D bifariam , & fingiilis eius partibus nirfus bifarian^ 
perpun^a iet^lionum planis quibufdam planis 



pra-didlarumEafkimoppdflrafbfift parailerrs, fcila fintquji 
iiior praBdi(5la folidav qoof *^^p*0^pi<>p<^to reflduO| 
icAiones omnes erunt drculi-^ vc4 ellipfes inter fe fimi* 
Ics, & in fifiida A F etiam «quales, quarum omnium 
diametri eiuldem rationis erunt ifi. cbdefri fdano, in quo 
Bt paraUeiograwnnwtmpcdabiim AB FC; folidiautem di^i 
lclUuife«Jkionbs,ttsfiduajfedbionumftfidi ABiG^ At circa 
cdmunesaiMs inter fc‘«qi<aksfegitiedea axis B D,& inter 
eadSplana pttralkl3,fup€rba-fes fe^liones duorum folido- 
rttm A BC, ED F,' c yfedfij vel portiones ey lindric* con- 
•fifiant alnv^M^dkdniiltittidHie {«quaksi ka vtdtrarum fi-> 
gurarum oltdSafit direkm&ripia foti* 

iit G » do 


Ox»/| ^ 
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do E DP, altera Iblido ABC- inlcripbu hac igitur abhU- 
ta exlbiidoAF, figura relinquetur, cxxefidub, cylindro- 
Tum,vcl cylindri portionum altitudine, & multitudine^ 
aequalibus ijscylindris,vel cylindri portionibus,ex quibus 
conftat alterutra figurarum mlidis A B C, D E F circumi 
fcriptarum;eruntquc ex fuperius demon^atls dida refi- 
dua, & cylindri vel cylindri portiones, qu* circa foHdum 
E D F, inter fe aequalia prout inter fc refpondent inter ea- 
dem plana parallela', vt cft exempli gratia reliquum foli- 
di AN dempto foiidoSR, a;qude fidido T Pr dcficdcr 
incq)S ;fummus autem X F cylindrus,vcl portio cylindrici 



fftcomtnuni$:,A^i^9iaii4ir^.iam didd fdlida ceittrum 
graUitatis habent commune communis bipartiti axis Tedtio 
nem in eadem redla linea B D> in qua eft etiam folidi XF 
communis centrum grauitatis. duarum igitur didlarum figit 
rarum fq Udo E D F, & praedidh) refiduo. circumicriptaruns 
idem aliquod pundbim in axe E D erit commune centrum 
grauitatis:fieri autem potcfi,.quod in fecundo libro demoa 
ftrauimuSjVt duae didlae figurat fuperent vnaquaeque fibi ini» 
feriptam minod fpacio quantacumque magnitudine pro« 
pofita. ex demonUtatis igitur in primo libroiduo fouda cir» 
ca axem B D in alteram, partem deficientia commune ha* 
bebuat in axe B I> cenarum gratuuus; fed fididi» ideft co; 


f 
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n i, vcl portionis conicseEDF eft centrum grauitatis 
reliqui igitur ex cylindro, vcl portione cylindrica A F dem 
pto liemifphaeriojvel hemifpharroide A B'C centrum graui 
tatis erit idem K. Quod erat demonftrandum . 

I 

^KOVOSITIO XXVIl. 

Si hemifpha£rium,vel hcmifphxroidcs yna cum 
cylindro>vcl cylindri portione ipfi circumferipta 
fecetur plano bafiparallclo 5 reliqui ex cylindro, 
vcl portione cylindrica abfeifla ad partes verti- 
cis, dempta illa quae abfeifla cft fimul minori, 
& {phserae,vel fphaeroidis portione, centrum gra- 
uitatis eflpunt^iHn illud, imquoeiusaxis flediui* 
ditur, vt quae inter hanc poftremam fedionem, 6c 
centrum bafis vna abfeiflae portionis interijei- 
tur,aflumens quartam partem fegmenti, quod di- 
tiae bafis, & fphacraejvelfphieroidisccntraiungit, 
fit ad fui Tegmentum , quod inter poftremam ie« 
dlioncm , & quarta: partis axis hemifphaerij , vel' 
hemifphaeroidis ad verticem abfcilfa: terminum 
interijcitur,vt cubus axis hemifpha:rij,vcl hemi-* 
fphaeroidis, ad cubum cius,qu£e bafis portionis & 
hemi(ph£erij , vcl hemiiphaeroidis centra iungit. 
Kcliqui autem ex cylindro, vcl portione cylindri- 
ca vna abfeiffa cu reliqua hemi ^phaerij, vcl hemi- 
fphaeroidis portione, quae eft ad bafim, dempta hac 
portione centrum, grauitatis eft puntftum illud, 
quod quartam partem abfeindit axis portionis ad 
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eius minorem baHm terminatam. 

Efto hemirpharriojvcl hcmifphaeroidi ABC, cuius axii 
BD, bafis circulus vel ellipfis, cuius diameter A C cir- 
cumit riptus cylindrus, vel cylindri portio A F, cuius in- 
telligatur reliquum dempto A B C. quar folida fecans pia 
numperAC, BD, faciatfedlionesfcmicirculumjvelfe- 
miclliprim A B C, & parallelogrammum per axem A E 
F C; & per quodlibet pundlum L axis B D,j^lanum bafibus 
A C, E F folidi A F parallelu, fecans prajdicla folida ABC, 
A F,faciat fcdiiones circulos, vcl ellipfcs fimiles,& in folido 
A F etiam ajquales ijs,qua: circa AC, E Frearum autem dia- 
mctros/cdioncs cum parallelogramo A E F C, ipfam G O; 
& cum fcmicirculOjVel fcmielliplc ABC,ipfam HN. Ita- 
que habebimus figuram quandam folidam G H BN O rtfi- 
duum cylindri, vel portionis cylindricas G F dempta mino- 
ri {phaEr«,vclfpharoidis portione HBN,cuius axiscrit B L. 
Sumpt i igitur B Q^quarta parte axis B !),& L P quarta par 
tcipfiusD L fiat vteu 

busexBDadeubumex „ •», ts 

DL, iraPR ad RQ^ 

Dico refidui G. H B N O 
centrum grauitatis elfc 
R . Reliqui autem ex 
cylindro , vel portione 
cylindrica A O dempta 
portione A H N C, cen- 
trum grauitatis efle P. 

Nam fuperbaXimcircuIum,vel elIip(imEF,ftet CQnus,vel 
portio conica E D F: fitque pr.xdidlo plano per L ablcifi» 
fus conus, vel coni portio R D M, cuius axis D L, qua: pro- 
pter planum fecans bafi E F parallelum , fimilis erit toti 
cono , vcl portioni conica: E D F . Qu^-niam igitur B 
cR axis B D pars quarta , dc L P . pars quatu ipfius D JU 

ciunc ' 





> /Vi 
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erunt centra grauitatis fblidorum ipfius E D F, & P ip- 

lius D K M , Et quoniam (olidum DE F ad iblidum D 
K M cft vt cubus cx B D ad cubum cx D L, hoc cft vt 
folidum E D F ad foliJum K LM, & vt PR adRQj^ 
erit diuidendo , vt fruftum E K M F ad ablatum K D hf, 
ita ex contraria partem P ad Q^R : cum igitur fint 
centra grauitatis P folidi D K M , & Q_ folidi D E Ft 
erit reliqui frufti E K M F ccirtruin grauitatis R : fed 
qua ratione in procedenti conftat, reliqui ex folido AF, 
detnpto folido ABC centrum grauitatis efle Q^, eadem 
concluditur idCm elTe centrum grauitatis reliqui ex folido 
Ci F, dempta portione.-» H B N , quod& frufti E K M F, 
nempe punitum R : F.t quoniam P cft centrum grauita- 
fis coni, vel portionis conico RDM, erit idem P centrum 
^auitacis reliqui cx cylindro, vel portione cylindricaJ 
A O dempta portione AH N C. Manifeftnm cft igitut 
propofitum, 

V . 

FROPOSITIO XXFIIL 

‘IJfdcm politis lblidis,'vt in antecedenti , fc«5Hs* 
que per cUio quajlibet puncta axis duplici plano 
bafi parallelo, reliqui cx cylindro, vel portione 
cylindrica diitis duobus planis intercepta elem- 
pia; rphaera: , vel fphaeroidis portione ipfi inter ea 
dem plari-a refportdente , cenrrum grauitatis eft 
puhbtum illud , in quoeius axislicdiutditur, vt 
qux inter hanc poftreinam fe<ftioneni, & centrum 
maioris bafis vna abfcifsae portionis inierijcltur, 
a(Tu mens quartam parrem Icgmchti jqubdprodi- 
bafisj& Iphxricvcl fphsroidis centra uingifj 
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(it ad fui Tegmentum, quod inter poftrcjnam Tedio 
nem, & quarije partis cius,quic fphtera!,vcl hemi- 
fphaerijj&r minoris bafis portionis centra iungic 
ad minorem hafimabreiisa: terminum interijei-' 
tur,vtcubuseius,qu2e minoris bans,&Tph£rte, 
vel Tphxroidis,ad cubueiusjqu^fjjhxrx, vel Tphac 
i*oidisj& maioris bafis portionis centra iungit. 

Ijfdcm pofitis folidis, vtque in antecedenti ponebantur 
ABC, A Fi per duo quaelibet punda RQ^axis BD fe- 
centur poiita folida duobus planis bafi,qu£ circa A C> cir 
culo Tciliccr,vcl ellipfi parallelis ; quibus planis intercepta 
hemifpharij j*vcl hcmilpharcidis portio fit M O P N, vni 
cum cylindro, vcl portione cylindrica G L parte ipfius A F, 
quoru fblidorum cornu 
nis axis vna abrdfius 
ab axe B folidi A B 
C, litR fumptis K 
quartis partibus R I ip- 
fius DR,&QJ. ipfius e 
fiatvt clibus ex 
D Oj^ad cubum ex D 
U, ita lY ad YZ. - 
Dico reliqui ex cylin- 
dro, vel portione cylindrica G L dempta portione M O P 
N, centrum grauitatis effc Y. Fafta enim conftruilione 
conijvcl portionis conicae E D F, vt in fuperioribus , erunt 
fimilium conorum, vel coni portionum S D T, V D X, ea- 
dem ordine axes DQ^ DR; propter igitur fa<5las diuifio* 
nes, erunt cetra grauitatis Z folidi S D T & I Tolidi V D X, 

& demonfiratio fimilis antecedenti. di6H igitur refidui 
GMO PMH centrumgrauitatis Y. > Quod eft propo* - 
fituoj* ; 

* ' ‘PRO- 
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PROPOSIT 10 XXIX. 

■ ■ . • ' i. l 

Si fphsra 5 vcl fphaeroides vna cum c^ylindro^ 
vel portione cylindrica ipfi circumfcripta fccetur 
plano) haud per centrum 3 bafibus (blidi circum- 
feripti parallejoj reliqui ex cylindro^ vcl portio- 
ne cylindrica ad maioris portionis (pharrar , vcl 
•ifohaproidis partes ab fc i fla) dempta fpharrae > vel 
'Iphxrbidis maiori portione , centrum grauita- 
Ifs efl:pun(iium illud) inquo div^i reliqui folidi 
axis fegrncntum interduas quartas partes extre- 
mas Tegmentorum eiufdem axis ) qux a centro 
(phxrx, velfphxroidis fiunt interie<ilum,ficdiui- 
ditur,vt pars propinquior bafi fit ad reliquam> vt 
prxdivlorum , qux 4 centro fiiint axis fegmento* 
rum maioris cubus ad cubum minoris. 



- Sit fphscra? , vcl fphx- 
roidiABCD cuius cen 
{rum E 5 circumferiptus 
C} lindrus , vcl portio cy- 
lindrica F G H K, cum • 
quibus planum per axim 
communem B E D, fa- 
ciat fediones, parallclo- 
grammum per axim F G 
HK, & circulum, vel el- 
lipfim ABC D:. quai fi- 
guras vna curn didUs fo- . . i.' 

Udis fecans planum bafibus folidi circumferipti paralie* 

H Ium 
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Ium per quoduis pundum S dimidij axis E D , faciens 
<]ue Icitiones circulos, vel cllipfes fimiles fcilicet ba- 
fibus oppofitis folidi F H, & fe(5Honum diametros L M, 
T V , abfcindat folidi A B C D maiorem portionem 
L B M , & folidi F H cylindrum , vel portionem cy- 
lindricam T H, cuius axis B E S ; duorum autem fegmen- 
torum BE, ES fumptis duabus quartis partibus extre- 
mis BQ^PS, fiat vt cubns ex BE ad cubum ex ES, ita 
P R ad R Q. Dico reliqua: figura: ex cylindro, vel por- 
tione cylindrica T H, portioni LBM circumfcripta,dera 
pta portione-^ LBM, centrum grauitatis efle R. Sc- 
otis enim parallelogrammo T H, & foEdis LBM, T H, 
plano per centrum E, bafibus folidi T H parallelo, fit fe- 
^o,(vna enim communis erit vtrique Iblido ) circulus» 
vel ellipfis , cuius diameter A E C in parallelogrammo T 
H diametris TV, G H 
oppofitarum bafium pa- 
rallela. Tum fuperba- 
fes oppofitas circulos, vel 
vUipfes circa G H , F K 
Iknt coni , vel portiones 
conicz G E H , F EK: 

& planum per T V bafi 
circa F K parallelum ab- 
feindat a folido F E K> 
conum, vel coni portit^ 
nem NEO fimilcm vti- 
que ipfi F E K, hoc cft 

ipfi GEH, propter fimiles bafes,&fimilia triangula pef 
axim in eodem parallelogrammo FH. Solhdt itaque^ 
NEO, ex ijs , quae in primo libro demonftrauimus cen- 
trum grauitatis erit Pi quemadmodum & 

NEO. Quoniam igitur tam folidi G. E H ad lolj 
dum NEO propter fi^tiwiincur, quam cubi «x BE 
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ad cubum cx E S , triplicata eft proportio axis , vel la- 
ceris B E, ad axem , vel latus ES ; erit vt cubus cx B £ 
ad cubum ex E S, ita folidum G E H ad folidum NEO, 
hoc eft in eadem proportione, qua: eft cx contraria parte ip- 
(ius P R ad R Cum igitur P fit centrum grauitatis 
folidi N E O, & Q^folidi G E H; erit compofiti cx vtro- 
que centrum grauitatis R. Rurfus, quoniam reliquum fo- 
lidi A H dempto hemifphaerio, vel hcmifphiroidc ABC, 
aiqualc dl folido G E H: & reliquum folidi T C dempto 
Iblido A L M C a:quale folido N E O j erit vt folidum 
G E H ad folidum NEO, ideft ex contraria parte, vt P K 
ad R ita reliquum folidi A H dempto ABC, ad re- 
liquum lolidi T C, dempto A L M C; fed reliqui ex foli- 
do A H dempto ABC eft centrum grauitatis & reli- 

qui ex folido T C dempto A L M Q centrum grauitatis 
V> exluperius demonftratis; totius igitur reliqui ex cy- 
lindro, vel portione cylindrica TH dempta fpha?rar, vel 
Tph^roidis maiori portione LBM centrum grauitatis eft 
K. Quod dcmonftrandum erat. ' i; 

PROPOSITIO, xxx: 

Si fphacra, vel fpharroides Vni curt cjrlindrp^, 
ycl portione cylindrica ipri cTrcumfcripta,(ccc* 
cur duobus planis bad folidi circumferipti pa-^ 
rallelisy cencrumiritercipicntibus'^,& ab eo non' 
ftrqualitcr diftantibus; reliqui ex 'cylindro, vel 
portione cylindrica didis planisintercepta,dcm« 
pta portione Tpnjcrae, vel iphieroidis ipu rcfpon- 
denrc, centrum grauitatis eft; pundum illud, in 
quo pratdidi reliqui folidi axis (egmentum in* 

.Ha ter 


De: Centra grauihfiylid, 

ter quartas- partes: ottremas eiu^em ''axis 
mentorum, quae a centro (phaerae, vel fphiroi» 
dis fiunt incerie<ilum fic diuiditur, vt pars ma- 
iori bafi propinquior fit ad reliquam, vt prardiw 
dorum axis Tegmentorum cubus maioris''ad cu- 
bum minoris, . r * ? 


Ijtcicm pofitis , & conftruftis , quae in antecedenti , rui> 
fus per quodlibet axis BE pundum X, dudutn planum 
bafibusfolidi F H ‘parallelum jfccansquevna cylindrum^ 
vel portibiiem cylit^ricam F H, & fphaetam , vel fphaeroi- 
des A B C D: cfto duobus planis per T V,‘ Z Y, inter fe pa« 
rallclis, & centrum E intercipientibus abeifla fphaeraf,vcl . 
fyhcBroidis ponio L cT » M vna cum cylindro, vel portione 
cylindrica T Y; & lumatur ipfius E X pars quarta X 



qualis eft &PS'ipfiu<i E . 

Sr &• vt eft fcubus ex E K 
ad cubum ex E S, ita Hac 
P R act 11 ^ Dico reli- 
qui ex cylindro , vel por- 
tione cylindrica T Y dem' 
pta fphaerae , vel Tphaerdi- 
dis portione L<T* M , ,c?d,- 
trum grauttacis efie RiEfto' 

Cnim conus , vel coni por- 
tio 9 E A abfeifla praedi- 
£lo plano per Z Y, & com . .• 
munibus axibus, ES, E Xi' 
limili igitur dcmpnftrSajtio- , ' ' ' r ; 

ne wucedentis qu<>d pro,^ 


acur* 


i. 
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TROPOSITIO XXXI, 

Hemi(phajrij j vcl hemiTphxroidis centrum 
grauitatiscft pundum illud , in quo axis fit diui- 
ditur, vt pars ad verticem fit ad reliquam vt quia 
que ad tria. 

. Efto hcmiTphxrium , vcl Iicmifphajroidcs ABC, cuius 
axisBD, bafis circulus , vel elJipfis, cuius diameter AD 
C : fitque folidi ABC centrum grauitatis G , nempe 
inaxeBD. Dico BG adGD eUe vt quinque ad tria. 
Nam circa axim B D fuper bafim circuium>vel dlipfuii cir 
ca A C, ftet circumferi 
ptus folido ABC cy- 
lindrus , vcl portio cy- 
lindrica A E, & feda 
B D bifariam in F, rur 
fus F B bifariam fece- 
tur in puncto H. Quo- 
niam igitur /olidum A 
B C eft folidi A E,fub- 
fefquialterum,erit di- 
uidendo folidum ABC reliqui ex folido A E duplum 
cum igitur fint centra grauitatis, G folidi A B C, & H 
, praedidi reliqui, & F totius A E; quo fit vt ex con- 
ffaria parte fit vt folidum ABC adpraedidum refiduum» 
ita H F ad F G, erit H F dupla ipfius F G j quadrupla 
igitur B F ipfius F G: fed talium quatuor partium clt B F, , 
qualium B D eft Oi^o,cum fit BF dimidia ipfius BDj ' 
qualiuin igitur odo eft B D, talium erit B G quinque 
G D trium. Quod demon/Uandum erat. 

> "* 

ALI- 



/ 
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^2 Cenlro grauit.foltd. 


^ L I T E Jt, 

Dico hcmiiphapril , vel hemifphjeroidis ABC cen- 
trum grauitatis cffc G. In plano enim femicirculi, vel fe- 
miellipfis per axem BD defcriptsc intelligantur dux pa- 
rabola;, quarum diametri A D, D C, & communiter 
advtranque ordinatim applicata fit B D; & connedkun» 
tur rc^kx AB, BC : fumptis autem in BD ti ibus qui- 
buslibet punftis,xqualia axis fegmentaXF, FY interci- 
pientibus , fecent per ea punfta tres figuras hcmifpbxrium, 
vel hemUphxroidcs ABC, & remicirculum,Yeiremielli^ 



pfim per axem,& figuram planam A R B S C, quof lineis pi 
rabolicis ARB, BSC, & redia A C continetur, pia- 
na quxdam bafi hemilphxrij , vel hemilphxroidis paralle- 
la . Erunt igitur fediiones hemifphxrij , vcl hemilphxroidis 
circuli, vel ellipfes fimiles bali , quaru diametri fint K X H, 
L F M, N r O: figurx autem A R B S C fe<5Uoncs redte 
lincx PX^RFS, TYV. Quoniam igitur per i v hu- 
ius eft vt K H ad L M potentia, ita K Q_ad F S hoc 
eft in carum duplis P Qj^d R S longitudine ; erit vt P 
ad R S, ita circulus , vcl ellipfis K H ad circulum vel li- 
milem ellipfim L M . Eadem ratione erit vt RS ad 
T V, ita circulus, vcl ellipfis L M ad circulum, vcl 
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cllipfim N O. minor autem proportio eft P Q^ad RS, 
quam R S ad T V circuli igitur, vcl cllipfis K H ad circulu, 
vcl cllipfim L M, minor erit proportio q circuli, vel ellipfis 
LM ad circulum, vcl cJlipfimN O: & duae figurae hemi- 
fphaerium, vel heinilpliarroidcs ABC, & plana A R B S C, 
funt circa axim,vel diametrum B D in alteram partem 
deficientes , quales definiuiinusj vtriufque igitur diftae fi- 
gurae vnum erit commune centrum grauitatis . Rurfus 
pofito punfto F in medio axis B D, & F G ipfius G E 
tripla , quoniam ponitur B G ad G D vt quinque ad triai 
qualium partium aequalium ipfi E G eft F G trium , ta- 
lium erit B G quindecim, & G D nouem,& talis E G 
vna : dempta igitur G E ab ipfa D G, & addi ta ipfi B G, 
qualium partium eft BE fexdecim , talium ericEDodto; 
dupla igitur B E ipfius E D, & trianguli A B C centrum 
grauitatis £. Ruifus quoniam cx quadratura parabola?, 
duarum portionum A R B, B S C triangulum A B C eft 
triplum i hoe eft vt F G ad G E, ita ex contraria parte_-» 
triangulum ABC ad duas portiones ARB, BSC:Sed 
trianguli ABC eft centrum grauitatis E, & duarum por 
tionum A RB, BSC fimul perxxiii huius, centrum 
grauitatis F , totius igitur figura? A R B S C centrum gra 
Ititatis erit G, commune autem hoc centrum grauitatis 
eft hemifphjerio, vcl hemifphaeroidi ABC Manifeftum 
eft igitur propofitunu 

T ROTOSITIO XXXII. 

Omnis minorisportionis fphserzjvel fpharoi- 
dis centrum grauiiatiscft in axe primum bifa- 
riam fetfto: deinde fecundum centrum grauitatis 
icliqui Iblidi dempta portione ex cylindro, vel 

pom9ue 
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portione cylindrica abfeiflo , vel abreifla vna cuin 
portione, ex cyiindro, vel portione cylindrica, 
jphxr?, vel fpha;roidisclrca axim axi portionis c6 
^^riicntcm circufcriptaj in eopundo,in quo dimi- 
dius axis portionis ballm attinges fle diuiditur,vt 
pars prima , & fecunda fcdione terminata , fit ad 
totam fecunda , & poftrema (cdione terminatam, 
vtreclangulum contentum axe portionis, & reli- 
quo fphserae, vel fphjeroidis dimidij axis fegmen- 
to,vnacum duabus tertijs quadrati axis portio- 
nis , ad fpha?r«, vel fpha:roidis dimidij axis axt 
portionis congruentis quadratum . ‘ 

Sit fphxrac, vel fpfasroidis minor portio AB C, ctiiuf 
axis B D: & in eo centrum grauitatis F : fcdlo autem axe 
B D primum bifariam 
in puncto G , & rur 
liis B G in punfto ■ 

H centro grauitatis 
rt liqui dempta por- ' ‘ 
tione ex cylindro,vcI 
portione cylindrica.. ' 

K L circa axim B D, 
abfcillb , vel abfeif- 
fa eodem plano cum 
portione.^ A B C, & ^ 
ca , qua? circunifcriberctur fphoerx’ , vel fpharoidi , cu- 
iiiseftportio ABC, circa axim, cuius dimidium B DE.. 
t)ico GH ad HF, (nam cadet centrum F infra biparti-t 
tiaxis B D fe<ftioncm G, cx x xi 1 1 huius) efle vtredtan- 
gulumBDE vna cum duabus tertijs B D quadrati ad 
quadratum B E. Quoniam enim totius folidi K E cen- 
trum 
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mim grauitatis cft G,&:F portionis ABC, & H reliqui 
ex K L dempta ABC portione; erit vt portio A B C ad 
prxdi(5tumrefiduum, ita ex contraria parte HG ad GF: 
& componendo, vt foUdura K L ad prxdifhim refiduum, 
ita H F ad F G; & per conuerfionem rationis, vt folidum 
K L ad portionem ABC, ita F H ad H G; & conuerten 
do , vt portio A B C ad folidum K L , ita G H ad H F; 
fedvtpprtio ABC ad folidum KL, ita eft redbngulum 
B D H vna cum duabus tertiis .quadrati B D ad quadra- 
tum E B; vt igitur redlangulumj B D E , vna cum duabus 
tertiis quadrati BD, ad quadratum E B, ita erit GU ad 
HF. Quod demonftrandum erat. 

- . ^ I 

. OROPOS IT Ip XXXllL 

. • i , f » 

Omnis purcionis rph2erX)VelfpbxroIdis2b(cif 
fie duobus planis parallelis , altero per centrum 
a^, centrum granitatis ed in axe primutg bifa- 
riam fetdo: deinde fumpta ciiis quarta parte ad 
minorem balim jin eopundlo', in quo dimidius 
axis maiorem ba(im attingens Hc diuiditur, vc 
pars axis prima, & fecunda fe(dione terminata, 
(it ad eam , qua: prima , & poftrema fe<dione ter- 
minatur , vt redangulum contentum fphxrat, vel 
fphzroidis axis axi portionis congruentis ijs feg- 
mentis, qux fiunt a centro' minoris bafls portio- 
nis , vnicum duabus tertiis quadrati axis portio- 
nis ; ad iphxtx , vel fphatroidis dimidij axis qua- 
dratum. 

Sit , vel Iphaeroidis cuius centrum E portio 
' I ABCD 
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ABCD abfdfsa duobus planis parallelis altero dii<^ 
per E, & fedioneiri faciente circulum maximum, vel 
ellijdim per centrum , cuius diameter A E D: axis autem 
portionis fit E F, cui congruens fpha:raf,vel fphatroidis axis 
(fFER; fit autem FE bifariam (edus inpundoH: & 
F H bifariam in punfto K, fitque in E H , fic enim eriti 
portionis ABCD centrum grauitatis L. Dico efle H K 
ad K L, vt redlangulum G F R, vna cum duabus tertiis 
quadrati EF ad quadratum E G. Sit enim cylindrus , vel 
portio cylindrica A M circa axim F E abfeifla ijfdcm pia- 
nis cum portione A B 
CD, ex cylindro , vel 
portione cylindrica cir 
ca axim G R fphas- 
r* , vel fphaeroidi A G 
D R circumferipta. 

Quoniam igitur folidi 
A M cR centrum gra- 
uitatis H: reliqui au- 
tem dempta ABCD 
portione , centrum gra- 
uitatis K: & portionis 
ABCD ponitur cen- 
trum grauitatis Li erit 
vc portio ABCD ad reliquum folidi AM, ita excon* 
naria parte K H ad H L. componendo igitur vt in antece- 
denti, & per conuerfionem rationk,& conuertendo , erit 
vt portio ABCD ad fblidum A M; hoc cft vt redangu- 
lumG FR, vna cum duabus tertiis quadrati E F ad qua- 
dratum E G, ita HK ad KL. Quoddemonftrandua 
erat. 



PRO 
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. I^ROTOSITIO XXXIIII- 

< > > !. 1 V. 

Omnis portionis Tphaerx, ycl fpharoidis ab» 
fci(T« duobus planis parallelis, neutro per 'cen- 
trum 3(^0, nec centrum intercipientibus, centrum 
grauitatis cftinaxe, primum bifariam fedto: de- 
inde fecundum centrum grauitatis reliqui dem- 
pta portione ex cylindro, vel portione cylindrica* 
abfeiflb, vel abicifla vn^ cum portione a cylin- 
dro, vel portione cylindrica fphaerae,vcl fphacroi- 
di circa cius axem axi portioniscongruentem cir- 
cumferiptaj incopundo, in quo dimidius axis 
portionis maiorem badm attingens iic dniidituf, 
vtpars prima & fecunda fedionc terminata fit ad 
eam, qua? prima, & poftrema (ediqne terminatur* 
Vt duo redangula , alterum contentum ductus 
/pha?ra?,vcl fpha:roidis axisaxi portionis cogrucii 
tis ijs/egmentis,qu 3 E fiunt a centro minoris bafis 
portionis: alterum axe portionis, & fegmento, 
quod fphserae,vel /ph2roidis,& maioris bafis por- 
tioniscentra iungit, vna cum duabus tertiis qua- 
drati a^is portionis , 4 d (phatra? vet ipbaeroidis di- 
midij axis quadratum. 

Sic fpha;rac , vel fph^roidis , cuius centrum E portio 
A B C D, abfcifTa duobus planis parallelis , neutro per E 
banfcuntcjncc E, intercipientibus portionis aurem axis 
iic F S : maior bafii drCuItts , vel eUipfis , ciiius ^amo- 
; I a ter 
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De Centro grauit.folid. 

ter A D: & circa axim E F,ftct cylindrus, vel portio cylin- 
drica MN abfcifraijfdein planis cum portione ABCD 
ex cylindro , vel portione cylindrica, fphzracjvcl fphofroidi 
B C R circa eius axim C F S R circumfcripta,cuius fit cen 
trutn grauitatis H, ac propterea fc(^ F S bifariam in pun 
fto H k reliqui autem . . , . 

dempta portione A ^5 
C D cx lolido M N fit 
centrum grauitatis K, 
quod cadet in F H, & 
portionis A B C D cen 
trum grauitatis in ipfa 
HS cadet,quodfit L. 

DicoefleHKadKL. 
vt duo redkangula G F 
R, FSE, vna cum 
duabus tertiis quadra- 
ti FS, ad quadratum 
E G. Quoniam enim 

(Imiliter vt anteoftenderemus efie HK ad KL, vt cft 
portio A B C D ad folidum M N : fed portio A B C D 
ad folidum M N, efi ve duo rc^augula G F R, £ S F, vn|L 
cum duabus tertiis quadrati F S, ad quadratum £ C» vt 
igitur duo praeditfia rcdiangula, vna cum duabus tertiis 
«luadrati F $ ad quadratum £ G} ita erit H K ad K L. 
^od erat demonfirandum. 

TRO, POSITIO XX JCF. 



Omnis maioris portionis (phxrae, vcl fpharroi* 
fiis centrum grauitatis cft in axe, primum bifa* 
riamfedo: deinde fecundum centrum grauitatia 
dempu portione » cylindro^ vcTporcionc 
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cylindrica, abfciflb,vcl abfcifla vn^ curh portio" 
nc,a cylindro, vel portione cylindrica, Ipharrs, vel 
iphatroidi circa eius axim axi portionis cogruen- 
tcm circum fcriptajin eo pun<^o,in quo axis portio 
nis fic diuiditur,vt pars prima>6c fecunda feClionc 
terminata (it ad eain,quz prima & poftrema fe- 
&ione terminatur^vt fblidum rccSangulum ex axe 
portionis, & reliquo fegmento axis fpha:ra:,vel 
iphicroidis axi portionis congruentis, & eo, quod 
/phatrat, vel fphacroidis, & b^afis portionis centra 
iungitjvn^ cum binis tertijs duorum cuborum 5 & 
cius, qui a iphatrae, vel (pbjeroidis axi$. fitdiml- 
dio:& eius, qui ab ea,quae (pha;r 2 e,vel fphseroidis, 
& bafis portionis centra iungitjad (olidum re<51ani 
gulum,quod duobus (phatrac, vel (phseroidisprat* 
diiili axis dimidijs, & axe portionis continetur. 



Sit fphxracjvel /phae • i b - ' l. ‘ 

roidis, cuius centrum f- ' 

E maior portio ABC, / Q. 

cuius a*iS'BD, ba(is . • \ ? T) \ 

ius diameter A C: & ^ j; * 

cirea^axem BD ftet. i iiSHi /Inr.iv 

cylindrus , vel portio i.:; j V cq ; irii^lq ( jl 

cylindrica KL, abfcif • _ )\ . .jr- 

fa eodem plano cum : m . ' 

portione ABC, ex <y- ^ j 

lindro,velTOrtionecy ^ ‘ ; b 

lindrica , (pharae, vel • < J ; j u :i j 

^ hiroidi ABCR BDK: Cffcnmi^ript^ 
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■& fc<5la B D bifariam, in pun(5bo H; deinde fecundum O 
in ipfa B H, centrum grauitatis reliqui dempta portione ex 
folidoKL, fit portionis A B C in ipfaDH centrum gra 
uitatis F, per vim xxxv 1 1 fecundi. Dico effe H G ad G F, 
Vt folidum rcftangulum cx B D, DK, DE vna cum bini* 
tertiis duorum cuborii ; ^ ; 

ex B E, E D, ad foli- . ,j j - B ; .i ' X 

dum rcdtangulum ex 
BD, BE, ER. Simi 
liter enim vtfuprade- 
inonftrato effc vt H G 
adGF, ita portionem' 

A B C ad folidu K L;' 
quoniamportio ABC 
ad folidum K L eft vt 
folidum ex B D, D R, 

D Ej vna cum binis ter 
tiis duorum cuboruex 
B E, & E D, ad foli- ■ 

dum ex BD, BE, ER; erit vt modo di<Jla antcccdcM 
magnitudo ad didiam confcquentem,ita H G, ad G F. 
Quod demonftrandum erat. , \ 

propositio XXXVL 





\ * 

^ ■ i 

‘7; 

•H 

B 

■ 1 ‘ 

\ 

D / 






Omnis portionis fpha:rx,,vel iphxroidis ab. 
feiflx duobus planis parallelis centrum interci** 
picntibus.)& ab co non aequaliter diftantibus> cen 
trum grauitatis eft in axe, primum bifariam^ fedlo: 
deinde fecundum cctrum grauitatis reliqui dem- 
pta portione ex cylindro>vel portione cylindrica, 
^bfcilfo , vel abfeifla vn4 cum, portione , i cylin- 

* . Jl«*^ 
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<Iro,vcl portione cylindrica, fphaersf, vel rphacroi" 
di circa cius axim axi portionis congruentem cir- 
cumferipta j in eopun<5lo, in quo maius fegmen-. 
tum axis portionis eorum , quae a centro fiunt (Icj 
diuiditur,vt pars prima & fecunda fedionc termi» 
nata fit ad eam , quae prima, & poftrema fcdione 
terminatur , vt dtioiblida redangulaj &qiiod fit 
cx duobus {phaera?,vcl fphieroidis axis axiportio'- 
nis congruiencis ijs (e gmentis , quae fiunt ^centra 
maioris bafis portiohisV& ea, quae maioris bafis 
& /phairac, vel fphaeroidis centra iungit: & quod 
cx /phaerae,vel fphaeroidi^ciufdem^xisfegmentis 
^ centro minoris bafis fadis,&|Oa:(qiue minoris 
fis , & fphaerae , vel fphae^oidis^^CiUra iungit» vni 
cum binis tcrtiispariibus duoiiUiticuborUni ex ijs 
fegmentis axis portionisjquzii centi-o fphaerae» 
vel fphaeroi dis fiuntjad (olidum t^da^plutU^duod 
duobusfphaer*, vel (phaeroidisprjjfdi^ axis aio» 
dijs,&axcpoHiti«- .TK J , Mr ’ . 

nis con tinctu J br; 

■*i A 

Sit (phaerae, vcl Iphae • ' 
roidis, cuius 

£,'portio ABCI^I ab*^- '' 
fdfifaduobus plamSpa 
raillelis centrum 
tercipientibus, & ab eo ^ 
non «qualiter diftan- - 
cibus: axis autem por* 
tionisfic GH: nsdot 

‘ ‘ ; bafis 



f 
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7 Centro grauit. solid, 

bafis circulus, vel elUpfis, cuius diameter A D. minor au^» 
cuiusdiametcr AB C.-fic circa axim‘G H,ftet cylindrus, 
vel portio cylindrica N O, abfciUa ijfdein planis cum por- 
tione ‘A B C D, ex cylindro,vel portione cylindrica fpha:- 
i\t,vel fphiroidi B C R cir a axirfi F’GHR circumfcri- 
pta, cuius fit centrum grauitatis K, fcdlio fcilicet bipartiti 
axis GH: reliqui autem cx folido NO dempta portione, 
fit ceqtrum grauitatis L, nempe in axis G H fegmeneq 
G K , quod minorem ‘ , 

portionis bafim atrin- i . p - 

git : portionis autem ‘ Op’ 

A B C D fit centrum ^ N. ‘ ' 

grauitatis M; quod qui y I* \ 

dem in ; reliquo fcg-. • A ri 

f)icbefieKL adL-M, ^ » 

vt duo folida^reaart- i"'* Hql it- , ; . i j A 

gulaexFH, • /B ' ^ 

& ex R G, G F, G K, . . >”!.■ ^ * ’* 

vna cum binis tertiis ^ , 

duorum cuborum ex. *‘ ^ ' . 

EG,-EH; '^dfolidmn'^ ‘‘ 

re^aneulum ex G H , E F, E R. Similiter enim vt fupm 


PRO^ 
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PROPOSITIO xxxyiL ' 

Omnis portionis conoidis parabolici centrum ^ 
grauitatis cft pun^um illud, in quo axis (ic diui- 
ditur j vt pars qux ad verticem fit ei us, qux ad ba« 

(im dupla. 

TROTOSITIO XXXVIII. 

t 

Omnis frulll portionis conoidis parabolicicen 
trum grauitatiscftpundum illud, inquo axisHc 
diuiditur, vt pars minorem balim attingens fit ad 
reliquam, vt duplum maioris balis vna ciim mino 
ri,ad duplum minoris,vna cuqni maiori. 

Hanimpropoftionumvtriufque non alia-demonftratio 
eft ab ea, quam in fecundo fcripfimus de centro grauitatis 
conoidis paraboiici,& eius irufti;propterca quod omnis por 
tionis conoidis parabolici , ficut& hyperbolici fcdio bafl 
parallela eliipfls eft fimilis bafi.Ex corollario xv. de conoi* 
dibus, & fphaeroidibus Archimedis. • 

i 

PROPOSITIO XXXIX. 

• Omnis Conoidis hyperboUci, Vel portionis 
pcrbolici conoidis centrurti grauitatis i eft pun- ' 
d^um illud, in quo duodecima pars axis ordine 
quarta ab ca,qu2e barim attingit,,ficdiiiiditur,vt ; 
pan jurppinqulor bafi fit ad reliquam y tfcrquial- i 
i k ' ■ tera 
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tera trarifuern lateris ^ hyperboles per axem, al 
txemcorfoiUiy. 



Sic conoides hypcrbolicum , Vel portio conoidis hyper^ 
bolici A B C, cuius axis B D, qui in portione non erit ad ba t 
Gm perpendiculari) jbafis autem di^ conoidis, vel poniq*. 
nis fit circulus, vel eJlipfis,cuius diameter A D C: & hyper- . 
boks ABC, qu« vd concides deferibit , vel eft fc^bb tan- ' 
finjunodopcrajKin> cuius tranfiierfum l^tus fit B£, 

;.,:4 “ ■ ^ 1 ^ 


Digitized by Googie 



^hIus fefi|uialtera B E F: & fumpta axis B D . q^rta par ‘ 
^C DFa tertia I?G:,qtia ratione eri? FC tUiodecUna 
pars axis B D qtrai3:a ab ea, jCMw' .fiat vi^ 

I B ad B D, H - iPi?»^}^oidrs,ve^£oiri 

nis ABC centrum grauitatis efTe H . Nam vt cfl H B 
adBD ita fiat DK ad K A: & ponatur KD Y fbfqui- 
altera ipfius D K , & ex A K abfeindatur K M fubfcf- 
quialtcra ipfius A K: & ipfis D K D M, DA, aequales 
eodem ordine abfeindantur D L, D N, D C: & deferi- 


bantur triangula_» K B L , M B N : & per punfta ABC 
vertice communi B, tranfeant duae fediones parabolae 
- AOB, &B P.C, itavt contingat rcbla BK parabolam 
A O B , re£la autem B L parabolam B P C; fit autem 
A K L C , parabolarum diametris parallclal. . Deinde 
leiflo axe B D bifariam , & fingulis eius partibus rurfus bi- 
feriam in quotlibet parte? aequales, fint ex illis du* 
partes D QF : &per punda Q^F planis quibulHam 
bafi parallelis fecenturvni folidum & hyperbole ABC: 
fintque hyperboles fe<5liones,quae continent fedtiones trian 
gulorum ABC mixti , & ire(5lilinci K B L , rcflae R T X 
ZVS;«>« lblidiaut|cni AB C Icdiones erunt cir- 
culi , vel ellipfes fimiles.i>afi circa diametros RS, «/S. 
Quoniam igitur eft vt ' Y K ad K D ita A K ad K M j 
vtrobique enim efi proportio ferquialterarerirpermutan- 
do vtYK ad A K, hoc eft vt IB ad B D, vel F H, ad 


HG, ita D/C ad /CM, hoc eft triangulum BDK ad 
triangulum BKM, hoc eft ad ajquale huic exdemon- 
ftiatis triangulum A K B mixtum : hoc efl_in duplis ita_. 
triangulum B K L ad duo mixta rriangula A K ^ B L C 
fimul, fed duorum triangulorum A KB, BLC fimuleft 
Qjntrum.gl3mittfts. B r ^ 


Y w .Brifno , cep^uni gra- 


yiinus : B Y W r cepium gra- 


Di iiiiy riii :jv - -I.-O^lc 




tionalesifed & carum prlmarj&tertue funtproportiona* 
le$ i nam eft vc £ B ad B D, hoc eft vt reftangulum E B I> 
prima in primis ad quadratum B D primam in fecundis^' 
iu Px tertia iu primis ad AK terram in iecundis iva 

igitur 


• • «T* • • . f 

yy De Centri grMuh.Jhlid, 

cft vt refitangulum E B D ad redangutum E B Q, ita 
DK adQX: &vt quadratum BK ad quadratum B X; 
hoc cft vt quadratum B D ad quadratum B' Q, ka cft 
Ajc adTX) erunt o^lomagmtutfines quaternatpropor- 
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igitur compofita ex primis vtriufque ordinis ad compo- 
lltam ex fecundis, ita erit compofita cx tertiis ad com- 
pofitam ex quartisividelicet vt reftangulum B D F, quod 
sequale eft reitangulo HBD vnacum quadrato BD, ad 
rctilangulum B QH, quod xqualc eft rcftangulo E B 
vna cum quadrato B Q\ ita erit tota A D ad totam T 
Scdvt redtangulum BDE ad recftangulum BQE itaclt 
AD quadratum, ad quadratum R Q, hoc eft ita circu- 
lus, vel ellipfis circa AC, ad circulum, vel fimilem illi 
cllipfem circa R S; vt igitur AD adT hoc eft in ca- 
rum duplis vt AC ad T V, ita erit circulus, vel ellipfis 
circa A C ad circulum , vel cllipfem circa R S. Similiter 
oftenderemus effe vt AC ad ita circulnm , velelli- 
• pfim circa A C, ad circulum , vel elliplem, circa a /S: con- 
uertendo igitur , & cx xquali erunt binx in eadem propor- 
tione, vt 7- «T adTV, ita circulus, vel ellipfis circa ad 
ad circulum , vel ellipfim circa R S: & vt T V ad A C, ita 
circulus, vel ellipfis circa RS ad circulum, vel ellipfim 
^ circa AC. Rurfus, quoniam tres rcitx linex incipienti 
a minima yty TX, Ak funt binx fumptx proportio- 
nales quadratis ex B«, BX, BiC, hoc eft quadratis cx 
Fi, QX, D Ki duplicata erit proportio yt ad T X ip- 
fius F i ad QJC, & T X ad A K duplicata ipfius QX ad 
D/C: fedrcttxFi, QX, DK, Icfe xqualiter excedunt, 
vtpotc proportionales ipfis B F, B Q, B D, propter fi- 
m litudinein tiianguloimm ; minor igitur proportio erit 
>F adTQ, quamTQ^adAD: quarchis proportiona- 
lium minor erit proportio circuli , vel ellipfis circa ad 
circulum, vel ellipfim circa RS, quam circuli, vel elli- 
pfis circa RS, ad circulum, vel ellipfim , circa AC. 
Similiter quxeumque fecbiones per prxditfta axis , vel dia- 
metri B D pun^a legionum fierent vt di6bum eft ad ver- 
ticem retrocedenti oftenderentur quxlibet ternx inter fe 
proxima? , binxque fumptx vtriufque ordinis proportio 

nides ‘ ' 
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naie* eflTe»& minor proportio vtrobique minimaf ad me* 
diam quam medix ad maximam; per xxxii igitur fe- 
cundi» triangulum mixtum, & folidura ABC, in huius 
axe illius autem diametro BD commune, habebunt cen- 

' i. -t. I ' : 


crumgraultatis.feddcmonftrauimus H centrum grauka^ 
tis trianguli ABC} conoidis igitur vel portionis ABC 
centrum grauicatis erit idem H« QuoddemonArandum 

erat. .. . 

Et 
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Et hic huius tcrtij Libri Hnis effct ; nifi fecundo iam im» 
preflb,alia quaedam via magis naturalis me ad conoidis hy 
perbolici centrum grauitatis reduxiflet . Ea igitur in fccua 
dum librum alias inferenda ,nunc in feq nenti appendice--^ 
feptem propofitionibus expofita , per lediionem praedifti . 
conoidis in conoides parabolicum eodem vertice, & circa 
eundem axim , & reliquam Hguram folidam , abfque com- 
pofito ex duabus figuris circumfcriptis,qua: ex cylindris 
componuntur, propofitum 'concludat, 

APPENDIX- 


PROPOSITIO 1. 


l r . 

I fint o6io magnitudines quaternae 
totse, & ablats proportionales, fue- 
rint autem , & primarum vtriufquc 
ordinis ablatae ad reliquas propor- 
tionales i erunt vtriufquc ordinis.rj;» 
liquse proportionales, ,-- 



Sint ofto magnitudines quaternae 
proportionales , ac primi quidem ordi- 
nis tot* , vt A B ad C D, ka E F ad 
G H; fecundi autem ordinis ablat*,vt j A 
B adD,[ita F 'adH; -fit autem vt>B 
ad. A ita F ad £ . Dico & reliquas 
effe proportionales, videlicet vt A ad 
C, ita E ad G. Quoniarhenimeom 
ponendo ,& conuertendo eft vtA ad 
iu'^£ ad £F: fed vc AB ^ 


E 


B 


■1 


Hl 




% 
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C D, ita eft E F ad GH; erit exxqualivc A ad C 
ad H ad G H; & conucrtcndo vt 
C D ad A , ita G H ad E; & per- 
mutando C D ad G H, ita A ad E. 

Kurfus quoniam eft vt A ad B ita_. 

E ad F ; & vt B ad D, ita F ad H; A 
erit ex aequali, vt A ad D ita E ad 
H ; fcd vt C D ad A, ita erat G H 
ad E; ex sequali igitur erit vtCDad 
D ita G H ad H: & permutando vt r 
C D ad G H , ita D ad H, & reli- 
qua C ad reliquam G : fed vt C D s 
ad G H ita erat A ad E ; vt igitur 
A ad C ita erit E adG. Quod dcmonftrandum crai» 

FROPOSITIO li 

Si circa datae hyperboles communem diame- 
trum parabola deferipta illius baiim ita diuidat^ 
vt quadratum dimidiae bafts parabole ad reli- 
quum quadrati dimidiae ba(is hyperboles eam 
babeat proportionem , quam tranfuerfum latus 
ad diametrum hyperboles,- omnes in hyperbole 
ad diametrum ordinatim applicatas itafecabit, . 
vt exqcflus, quibus quadrata. in hyperbole appli- ? 
catarum fuperant quadrata in parabola ex fcdio-’ 
ne applicatarum , i nter fe fint vt quadrata diamc- ‘ 
tri partium inter applicatas, & verticem inter- 
icdlarum. 

Efto hyperbole ABC, cuius diameter B t), tranfuer-^‘ 
, . fum 
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ticrfum latus E B . & pofitis in IpHu» B D duobus pun- 
ctis quibuslibet GH, otdinaciin applicantur MG, N 
& circa diametrum B D fit dderipra parabola K.B L talir 
ter vtipfius dimidixbafis DK quadratum ad reliquum 
quadrati AD, fit vt E B ad B D, & redas M H, N G 
in infinitum produdas fccet parabola KBL in pundis 

0 P , Dico punda O P intra hyperbolem cadere: & reli-; 
quum quadrati. M G dei^to quadrato G O ad reliquum 
quadrati NH dempto quadrato P H, elfe vt quadratum 
B G ad quadratum 
B H. Quoniam enim 
ponitur vt EB ad B 
D, hoc cft vt redan- 
giilum E B D ad qua- 
dratum BD, ita qua- 
dratum D K ad reli- 
quum quadrati A D, 
erit corapbncndb , & 
conuenkndo, vt reda 
guluiu BDE,adrc- 
dahguium EBD, ita 
quadratum A D ad 
quadratum D K: fed 
vtrcdangulumB GE 
ad redagulum B D E, 
ita eft quadratum M G ad quadrarum A D; ex aequali 
Igitur, YtedanguJum BGE ad rcdangulum EBD, ita 
elt quadratum MG ad quadrarum DK: fed vtredan- 

*'^‘^*’§ulum £ B G, itaell quaelratura 

1 ex arquali Igitur vt redangu- ' 
Ium BGE ad rcdangulum E B G, ita erit quadratum 
M G ad quadratum G O: fcd rcdangulum BGE maius 

e totum par^rcdangulo EBG; quadratum igitur M G 
quadrato G O maius erit, & rcdi^ M G maior quam 

I- G O: 




3 
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G O: fccat igitiir parabola K B L repara M G in puiifto 
O. Similiter oftendcreimw eandem parabolam fecare^ 
quainoumc[ue aliam in hyperbole A BC ordinarim ad dia 
metrum applicatarum . (^oniam igitur funt oi^o magni 
ludines quatemre totSE , &' ablatas propoitionalcsi; ac pri- 
mi quidem ordinis, vt reAanguluin‘B DE ad re^ngu* 
Ium B G E, ita quadratum A*^D ad quadratum M G: ifea 
eundi autem ordinis, vtreikangjiiuai EBD ad reftangu» 
Ium E BG ita quadra w . ,0 

tum D K ad quadra- 
tum O G D : fed vt 
£ B ad B D , hoc eft 
vt ablata primxinpri 
mis rc51anguluni E B 
D ad reliquum, B D 
quadratum , ita |>onL- 
cur ablata primje in ie 
eundis, quadratum D 
K ad reliquum excef 
fum,quo quadratum' 

A D fuperat quadra- 
tum DK;vt igitur eft 
reliqua prim* ad reli- 
quam lecundx in pri- rs, m 

mis, ita erit in fecundis ; videKcet vt quadratum BD ad 
quadratum B G, ita reliquum quadrari A D dempto qu»- 
drato DK, ad 'reliquum quaerati MG dempto quadr^ 
to G O . • Similiter oftenderemns reliquum quadrari A D 
dempto quadrato DK ad reliquum quadrati N H dem^ 
pto quadrato P H , efle vt quadratum B D ad quadra- 
tum BH; conuertendo igitur, & ex aquali etit Vt qu^ 
dratura BG ad quadratum B H, ita reliquum «luadra^ 
ti M G dempto quadrato* 'G O, ad telio^uum quadtat» 

N’H 
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H H dempto quadrato P H . . • Quod demoidlrandum 
erat . ■ . . . 

' • • • ] 

PROPOSITIO IIL 

* * ' i 

^ Omne conoides hypcrbolicum diuiditur ia 
conoidesparabolicum circa eundem axim re- 
liquam figuram quandam ^ ad quam conoides pa- 
rabolicum eam habet proportionem» quam fcfqui 
altera tranfuerfi lateris hyperboles» quz conoides 
defer ibit» ad axem conoidis . 
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parabolaCB H, caqoc circumducta conoidcs OBH* 
Dico conoidcs G B H comprehendi a conoidc A B C & 
cfle ad illius reliquum, vt FB ad BD. Abfciira enim 
DK ita potentia fit ad DG, vtDB ad B E longitudine, 
circa axiin B D delcribatur conus K B L; & fc<5ta B D in 
inultas partes xquales,duCtofquc per ea punCla planis 
quibufdam bafi parallelis, Iccentur tria di(5la lolida , conus 
fcilicct &vtrumquc conoidcs; &fuper feCtiones circulos x 
dsferibantur cylindri arqualium aldtudiiium tetui citci 



communes axes partes aequales , in quas axis B D diuiius 
fuir,<Sc inter eadem plana parallcla:& omnino triplex Hgura 
ex cy Iindris,quos diximus At tribus didis folidiscircuinfcrL 
pta:nntque circa duos axes infimos D M,M N ternic) lin- 
driAO, GP, KQ^ & proxime ordine ipAsrefpondentes 
cylindri T X, S V, R Z, quorum bafes circa diametros 
TI, S/S, Rc, commoncsfedioncs plani per pundum 
cum tribus folidorum fedionibus per axem, triangulo A:ilb> 
ict,parabolaA i^ypciMcd&Mfdcmplaao^ atque ideo tres 
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diametri T I, S /3, R «, erunt in vna reda linca.^ Quoniam 
igitur cft vt fi B adBD, ita quadratum D i » adreliquu 
quadrati A D, fccabit parabola C. B H omnes in hyperbo- 
le A B C ad diametrumordinatirn applicatas,quarc couoi 
des ABC comprehendet conoides ( } B K‘: atque ita para- 
bolalecabitjVtcxceflus quibus quadrata in Ijyperbolc ap* 
plicatarum fuperant partes quadrata in parabola applicata 
rum, inter fe fint vt quadrata partium diametri B D inter 
applicatas & verticem interiedtarum, prout vt inter Ic refpo 
dcnt:vt igitur eft quadratum B D ad quadratum B M, hoc 
eft vt quadratum D K ad quadratum U M, ita erit reliquu 
A D quadrati dempto quadrato DG ad reliquum quadrati 
T M dempto quadrato S Ma& pcrmutatrdo.Sed quia qua- 
dratum D G ad reliquum quadrati A O, & ad quadratum 
D K eandem habet proportionem <fx vi Conftruftionis^eli 
quum quadmti A D, dempto quadrato DG ojquale clk 
quadratu D Ki reliquum igitur quadrati T M dempto qua 
dratoSM arqualc erit quadrato RM: li igitur vtrifque ad- 
dantur lingula communia, vnis quadratum D C», alteris 
quadratum S M, erit 6c quadratum A D a:quale duobus 
quadratis G D, D K, & quadratum T M duobus quadra 
tis S M, M R arquale . fed cum c) lindri eiufdem altitudi*- 
tiis inter fc iint vt bafes/unt vt quadrata, qua* ab eorundem 
baliumfeinidiamctris fiunt; cylindius igitur AO aequalis 
cft duobus cylindris G P, K Qj & cylindrus T X duobus 
cylindris Sr, RZ aequalis. Eadem ratio cft de reliquis 
deinceps. Tota igiturfigura conoidi ABC circumferipta» 
vtrique fimul, conoidi G B H, &’cono K B L circumlcri- 
ptac aequalis erit.poffunt autem es figurae ira efic ditftis foli- 
dis circuinfcriptae per ea qux alibi oftendimus , vt lupercnt 
inferiptas minori fpacio quantacumque magnitudine pro- 
poftta;per tertiam igitur fecundi, conoides ABC vtriqud 
firaul,conoidiGBH, &conoKBL aequale erit . demptb 
icitur cCmuni conoide G B H, reliquum iolidu A G B H Q 

aequale 




afo.iialc erit cono K B L. Rurfus quia eft vt E B ^ B D^ta 
quadratuio G D ad quadratum D K,' hoc cft circulus cir-, 
ca G H /lui circulum circa K L, hoc eft conus G B H /i 
ederihatur ad conumK B L: fed vt F B ad B E ita eft co- 
Boides G B H ad conum G B H i, ex aiquali igitur erit v; 
F B ad B D, ita conoides G B H ad conum K B L, hoc 
cft ad fdliduin A G B H C.Manifcftum cft igitur propofitu. 

' » - 1 • ' I 


COROLLARIVM,: 


' Ex huius Theorematis demcHiftratione matfifft 
ftum eft, i jfdcm poGtis cylindros deficientes, cx 
quibus, conftat cxccflus, quo figura cbnoidi hyjicij 
boiico circumfcripta.fupcrat circumferiptam co- 
lloidi parabolicojita fe habere, vi quorunalibct 
trium inter fe proximorum minor proportio fic 
minitnlad medium, quam medij admaximumt 
sequatesenim fiunt finguli fihguli? cylindris, eX 
quibus conftat figura cono B K L circumfcriptai 
qui fiunt inter eadem plana parallela. Qgqd.fi 
]xz eft , fimul illud manifeftum erit , & cx hoc , 8C 

cx ijs,quai in fecundo libro dcmonftrauimusjprae* 
^i<ftum exceftuni cx tot 'cylindris deficicniibus 

erufdcmaititudinis^quos di ximus componi pofte, 

-vt ipfiuscentrum grauitatis in axe B D diftet-^ 

centro grauitatis coni KBL, hoccftapundloiii 

qiio.axisBD ficdiuiditur, vt pars, quaradycr* 

iiccm fit reliqua tripla , cadiftahtia, qugeminot 

iit qoaniacumque longitudine propofita,, _ uj 
‘ . * P R O' 
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PROTOSITIO. Ilir. 

^ i ) i. I . Ii ’ l t * t • 


• ' Si,<:onoi 4rpar4)9lKO:figiixa 
.^ altera ijafcribaEur.cx cybndiria arqualiumalti* 
Yudinum; binis circa communes axes (c^nuurt 
iaxisconoidis>& inter eadem pl^na parallela ,nYt- 
nin|<pcii;f,umrcriptQruin jidpuypn^ r.eUtOj.orpnj» 
f%\<id,uAcyiio4r9ruw figur^^jpircjujmfpFipiJie ^pmr 
pftis.figurar.in(criptx:cyliiid<isr^i^^ &tn!i* 

nimo cylindro zqualia erunt. L 

' ^ Hi) r -:-yr:.,::p 

SitconoidiparaWico ABC, cuius aXJs.BD dltiml* 
rcriptafigut^ ex quotcumque cylindris xqualiuiirr altttu^ 
dinuin, quorum tres deinceps Hiit E L mlilimijis liaprrinil^ 
& G I R,. quorum bales 'epdem ordinecireuli,qu6pubi 
femidiametri ad parabolx,qux 5guram delcribtt diaaic* 
trum BD ordi- - • > 




natim applicatx 
fiftt E F,Ci H,1 K: 
&.in duplos cre- 
fcentibus cylin- 
dris circa priorii 
axium duplos a- 
xesBH,lK,Hl\ 
& fic deinceps 
quotcumque plu 
res clsent; Iit co- 
ncidi ABC in- 




.1 


-W , 


JU -. I.ij - p : .!’■ 





Icripta figura cx cylindris xqualium alrifudinum inter 
circumlcriptis.Bini inque circacommimes axes inter eaJ 
dem plana parallela mterijdcr.turj minirno E L ad nullum 

relato 
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relato : huic autem proximus , & arqiialis cylindrorum in- 
Icriptorum fit N M bafim ipfi communem habens circu- 
lum circa E M : &' conrequemi dreumferiptorum G 
fit. inferiptomm ipqualis VO habens ipficommu- 

iiem -cirdiluml^eittil^GH <!)': fint atitero tirailorum qui 
funt bafcsl cylindrorum diametri ia paraboJa per axin»; 
quacquonjaiiv/unt commuries fcdliones cum p3(raboIa pcf 
axipi plAnortun baii^Conoidis, & inter fc parallelorum, 
erunt diam ipfi inter. fc parabola? bafi A C parallela?^ 
feariirh<\ifddiririHla^ HTE'H ad diametrum B 'br- 

•dlnaHi-tf' 'QifetAMn igitiu^nv parabola A B C 

rfi vdHB: adiBiP c|Ua(dra^oia:<iiH ad quadcatuii| 
E F, duplum erit , j. . . u; j 

quadratum C H 

quftdmii EJEtqua c ?u\ri , 3 11 A o;;' ■ i. ^ i no? li^ 

rede cif€ulu$cir*». dnl>u!‘ p ‘ fi-,. 

eai GiO circuU.:; .1 ..M, tl 
KircaEM 4tqnc ;i., .m h fr 
4^eq cylindrus 
Ci cylindri E 
L duplus, pro- 
pter ^qualitatem 
altitudinum : fed 
& cylindrus N L 
duplus eft cylindri EL per confirudionem; cylindrus igi- 
tur G Q^a:qualis eft cylindro N L : & ablato communi 
N M cylindro , reliquus G deficiens cylindro N M 
eylindro EL a'qualis. Rurfus quia eft vt KB ad BH, 
ita quadratum I K ad quadratum G H , hoc eft ita I R 
cylindras ad cylindrum G led vt H B ad B F ita 
erat cylindrus G Q_ad cylindrum EL; tres igitur cy- 
lindri 1 G Q, E L, tribus lineis B K, B H, B F, eodem 
ordine proportionales enmt: fed tres eadem linei fefe 
«qualiter CKcedunti.ues igitur didli cylindri fefe aqua* 

liter , 
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liter excedentjboc eft reliquum cylindri I R dempto cylin* 
droPO sequale erit reliquo cylindri G Qjlempto c) lin* 
dro N M, & reliquum cylindri G Q^dcmpto cylindro 
NM aequale cylindro E L.Similicer ad reliquos cyLndros 
quoccomquc plures ellenc defcendcnces oItendcrunus,om 
res cxceuus , quibus cylindri circumlcripci infcriptus 
iiipcranc libi quique relpondenccs inter fc & cylii dro 
E L aequales cllc. Manileltum elt i^^icur propolituin . 




PRopqsjTjo 




15ato conoidc hyperboHco, & ipflus cono?- 
ic parabolico circa eundem axim, quod ad 
reliquum hypcrboHci conoidis eam proportio- 
nem habeat) quam rcfquialtera tranfuerfi late* 
ris hyperbolesiquat conoides ddlcribit)adaxim 
conoidis j fieri poteR vt conoidi parabolico h* 
gurxquatdam inferibatur, & altera circumferi* 
nantur vt fupra fa(5lum cft,& hypcrbolico alio cir 
cumferibatur omnes ex cylindris aqualium al* 
titudinum multitudine aequalibus cxifVentibuk 
jjS) ex quibus conftant figurae conoidibus cir- 
‘cun^fcriptae > ita vt exceffus',' quo figura conoidi 
parabolica circumferipta infcrjptam' fuperat^ 
<]ucm breu itatis caufa vocp;exCeirutn primiirn^ 

. ad excelTumy quo figura conoidi ihyperbolicocir* 
cumferipta fuperat circumferiptam paraboHcd» 
'^uem voco excefTum fecundum ^ minorem habear 
jrc^pttipnem^^ < ; j 


* .* • 

‘ Sit corioides hypcrbolicum A B G,- & par$^dus*ptft« 
bolicum £BF circa eundem axim BDi & cbnoide* 
E B F ad reliquamconbidis A B C‘idln’habeat9i'bp6rtio^ 
hemi quam felqulaltera tranfuerfi lateris hyperbbleS ‘pbr 
axim A B C ad axitn B D.Dico fieri pofle quod proponittiiv 
Habeat enim D L ad L B quaracumque proportioiienu&. 
tonoides ABC reliquo folido A E B F C dempto conoi 
, de*EBF. fit conus circa axim B D a»qualis df 

deferibatur conus G L H: & (cdka B D bifariam in pun- 
^o K} & rurfusBK* KrD in^u|cit^4«R«u& longitudi« 
AC aequales uiTccibufi^ condidi £ B F> aftera ckumfai 



fcatu^win tntecedenti faftum eft , ^ura^cx cy lindrlr 
A ualium altitudinum, ita vt «xcefius,quo eircumfcript^ 
(uperat infaipc^fit tninor cono G L JE & cyfindriscre- 



llbus ijs , qulftjrit <rifca‘con6ides E B F.^- <^niaffi'igitAr 
'primus excefius^cifl minor cono G L H, 'mu lto minor erit 

parseiuscommunis folido A qu^^nqsGLli: 

ied{blidumy^;BF4- 

Igititf folidi A feaF iC diftq cbi|ununi ablato,» malus erit 
(oo4 G B H IrcUqup B OJLK» Qunor'igtur prbpoiAO' w 
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^ihi>xceffus jninbris cono G L.H , ^<!i(Ihiin reliquum: 
iolidi AE13i’'G, quam coni G.LH ad reliquutn coni. 
GBHi fedfecundur cxcefliis maior eftpratdido, reliquo-, 
(olidi A E B F C, erenim illud comprehenditi mulco igitur- 
minor proportio erit primi exceifus ad fecundum') quam! 
cOni G L H ad reliquum B G L H, hoc eft minor propor-. 
Ito quam DL ad LB; ponitur autem proportio DL ad. 
liB qualifcumque. Fieri igitur poccit, quod proponicux^ 

' > . ■ . . . .'4-1 

, . PROPOSITIO Ff. 

• ■ . * * • • : j • . 


Omnis relidui conoidis hypcrbolici dempto 
conoide parabolico> vt fupra diximuS) centrum 
grauitatiseft pundum illud) in quo axis lic diui« 
ditup) vt pars propinquior vertici (it tripla re« 
iiquae • 



jvA, 


_ Sit concides hyperboUcum ABC, cuius axis B D, & 
tbUtumconoidesparaboIicum EBF circa eundem axiin 
» Uy lu reliquum folidum, A E B f C:, vt fefquialte 

f^^fnrucrn late^jiyperboles , qua? conoides dcfcnbit ad 

WemBDr ^pon^wurBG ipfiusG p,/ripla.,^ pkorc, . 

M a liqui 
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De Centri grattk jpiUi, 

liqtu A E B F C centram grauhads G. SeAl^ ^ 
enim B D bifariam in pun^a H> & pofita G K ipftus G H . 
iniaort quantacum^c iongmidincprQpQjSt3,rcunpt0q«ie’< 
in .G K quolibet pondbo L> intelligantur id enim(^ri pof . 
fe manifelhim eft ex fupra<teraonftraris)tres Hgur<e vm ia-f; 
feripta conoidi EB-F^ dua» circumfcripcf altera aJceti - 
cunoidum>Vc fupra faflum eft^ compoliia? cx cylindri* 
osqualiumaJ^itudiniunit^ miikiplicatis , vrvtrutnqueillud. 
accidat;& vt fecundi exceflus centrum grauiratis quod fic 
M (omnium autem -trium di(^Qrqm cxcefluum in axe_> 
BD erunt centra grauicatis ) 'fit punt^o G propinquius 



'quam punftum L: ' & vt primus exceflus adfecundum mi* 
norem habeat proportionem ea,qu* eft L K, ad K H.Deia 
de vt HK iad KL, ita fit HH adNM, «^ftprimu* 
exceffus ad fecundum, ita M O ad OH. (^qniam igitur 
cylindri omnes deficientes ,& fummus inttgcr^cx quibus 
primus exceflus conftat , inter fe fune aiquale^ , habentquc 
in axe B 1) centra grauitatis' sequalibusiifit^iidfe ibrpa^* 
titi axis BD iedkione H & inter (ediitaritiarwtius pri* 
mi exceflus centrum.gratiitatiscjritHt^fci^i^ 
cef fiis centrum grau Jtatii ponitur M; 'CUih igitur fit \it pria 

(uus excefins ad fecundum» ita cx contraria parte 

. . L .!■ . a» 
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■'LiherTertm,'^ P3 

id O H, tfrit tertij exceflus ex duobus prioribus compofi- 
ti centrum grauitatis O. Qiwniam igitur minor propor-\ - 
tio eft primi exceifus ad fecundum , hoc eft M O ad O H, 
quam L K ad K H; erit conuertendb maior proportio H O 
ad O M » quam H K ad K L fed vt H K ‘ ad K L, ita: 
ponitur HN adNM; maiorigitur proportio eft HO a<i 

O M , quam H N ad N M ; eiufdem igitur line^ H M 
minor erit M O, quamMN, &pundumO propinquius 
punito G quim punitum N . Rurfus quia vt H K ad 
KL, ita eft HN' ad NMf ,^rit componendo &percon- 
uesfionem rationis, vt LH* ad H K ita M H ad HN: & 
permutando , vt H M ad H L, itaHN ad HK: fedHM 
eft maior q^am HL; ergo &Hi^ erit maior quam H /C, 

& punitum N propinquius punito G quam punitum K: 
fed punilum*0 propinquius erat punito G quam punitum 
N; multo igitur erit punitum Q propinquius punito G 
quam punitum K . 'ponitur autem diftantia G K minor 
quantacumque longitudine propofita : & eft O centrum 
grauitatis tertij exceflus reliquo folido A E B F C circum- 
fci ipti ; ex ijs igitur , qua» iii primo libro demonftrauimus , 
iolidi A E BF C centrum‘grauitatis erit G. Quod demon- 
ftrandumerat. 'i 

•PROTOSIT 10 VII. 

conDidishyperbolicicentrum graultai*' 
kis cftpun^umnrud j ii^.quo duodecima pars axis 
‘jquarta ab eajqux bafim attingit fic diuiditur, 'i v^ 
pars propinquior bafi fit ad rcliquam>vt fefquialr 
tera tranfuerfi lateris hyperboles, qu^ conoides 
dcfcribitjad axem conoidis. 

a ^ 

Sic conoides hyperbolicum ABC, cuius axis B D: 

tranf- 
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oeides A BC injpar^boIijcumconoWes L B M, & reliquum 

lolicium A LBMC, ira vt concides LBM ad fclidunj 
ALBMC fitvtFB adBD, hoccftvtHK GK.Q^* 
hiam iginif G tft centrum grauitatisconoidis LBM, &1H 
lolidiALBMCi totius concidis ABC centrum graul 
tatiicritK- Qtpd dcmonllrandum erat. 

TERTIILIBRI FINIS. 

♦ 


-AC>/ 
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fi 4, T)e Centro ^auit jolid, 

cranfucrfum latus hyperboles, quae conoidei deferibieflt 
B E, huius autem lelqUialtera B E F; & fumpea axisB D 
tertia parce DG, & quana DH, qua ratione erit G H. 
axis B D pars duodecima, ordine quana ab ea, cuius termi. 
ous D; cfto vt i' B ad B D, ita H K ad K G. Dico conoi» 
dis A B C centrum grauit^s die K. Diuidatur enim co> 
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